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CELSISSIMO 



S R I PRINCIPI 

FERDI NANDO 

EPISCOPO PADERBORNENSI, 

COADIVTORI MONASTERIENSI, 
COMITI PYRMONTANO, 

LIB.BAB.ONI DE FUR STENBEB.G. 

SAMVEL T>E FEK^MAT S. f. 

I munus quod tibiyCelfijfime Princeps, offero non refpuas, grati 
fimulantmi& obfequit quodam erga te, ac ptetatts offieioerga 
Parentem fungiutdebor : dum tn tlltus operum Mathematt- 
corum Itmtne nomcn jlatuo , quod tnjurtas tcmporum & tn - 
HJtdt*. morfus arcere fojfit. Quts cntm unquam credat tmpro- 
bart quod tufemel prubanjerts^ qucm Arciot fydcrts tnflar 
intuentur qutcumque fctentiarum pelagus fulcare cupiunt, mcx tuttus & tran- 
quilltus futurum , cum flutlus omntno fcda<-uertt lentor pacis aura qit* tandcm 
fptrare cccptt ? Stc autem per omnes orbis literarit partes luccm fpargis, ut te 
cundt fufpictant &neminem defptcias > tta multorum errcrem Magnatum dam- 
tiasqufvelutt quodamfummadignitatts pnytle^to fibt conceffum extjlimavt > ut 
nontantum tmpune yVerum cttam fplcndidt poffmt effe indolU \ & fecontemnen' 
dos putent ntfi Mufas fpernere audeant. Scd abunde tua probat authoritas 
nullt ma^is utiles ejfeltteras, quam eiqut, utdecct, Paflor populorum effcve- 
///, nullt ptus glort£ ajferre: quta rarb con<veniunt tmperti comes follicitndo^ 
& aptus colendx mentt feceffus, Idem profeclb centrum fcre nunquam habent 
cinjtltum curarum&fublimtum difctpltnarum ctrcult : tn tanto negottorum ctr- 
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cuitu reHa addoUrinx culmen afcendere non minh forfandifftctUPolttico ov- 
dcatur, quam Ccometra currvasrcflis aquare,cujus ret fpectmenexbtbet btcedt- 
ttdtffertatto. Superavtttamcnomnesobices tua Cclfitudo, ttotque Jtdum tn mc 
dttstempeftatibusportum condere potutftt , & egregtts plertfquefcrtptortbus quos 
luarum fama rvtrtutum adPadertfontes alltctt.ubi venamquoVts Utteepurtorcm 
nanctficuntur , ubt te prxeunte cttius dtfcunt qubproperandumfiuquamfi ftucitis m 
umbra educatts anxte femotos calles mrvefttgarent.Longum fctltcct ttcr eft pcr 
prxcepta , brcne per exempla , brevtjfmum per exempla Vrtnapts vtrt , qucm 
ettam arvta peragrantcm loca piurtmt Itbenter fcqut conantur ; fed pauufjtmt 
funt quttuts inbarerevefttgiis queant dum optas 

Vocc cicrc viros , Phccbumquc acccndcrc cantu , 
Vocts tuxfuarvttas tuisnon medtocriter r-jotis obftat. Dcterret nimtrum qut ftc 
hortaturx ftlcre docet, qut tam docle loquttur. ld ego expcrtur quottes opcra 
tuaperrvolrvo, qu* mtbt Itcct tzpoto erimmcrentt mttttrc rvoluiftt : lUaJcmper, 
adulationts expcrs,cujus caufa\procul habeo, mirariftmul & laudarc gaudeo qux 
rvtx quifquam tmttartpoffc confidat. Monumentts enim P adcrbornenfibtts , qua 
tammumfice reftaurans tameleganter celebras, m-mumentum longe perenmus 
exe Z i(ii : fi $utncltlii Vart, cujus cladem ccdro dtgnts carmtnibus memoras, 
Uitones Rom* reddt nequeunt , at faltem tut fermoms illecebrts <<r rvenuftate 
Vanrvel Auruftt fieculum ei rcddere rvtderis, VirgiltumqucfimulcyHorattum 
ac utrtufque praftdtum & dectu referre. Augurabatur cltm leptdus Vatcs non 
dcfuturos Marones , quandtuftnt Macenates , fed qutdqutdprxclarum tn Mace- 
nate & Marone futt , tn eodem petlore repertrt pojfe ncmofperarverat , fw quod 
nimta coptaPoetas tnopestf ftertles plerunque reddtt (unde Tbeocrttus Dto- 
2* p hanto fatctur artes excttart paupertate, quam laborts magtftram rvocat) five 
aubdalteniscarmtntbusetnonopuseft qut futs fatts oblcClart poteft, ut adoptt- 
rvos Itberos quarere non folet cui natura legtttmamfobolemdedtt.Verumtnte, 
Celfiffime Prtnceps , collecla non ftne ftupore cerntmus , qua dtvtfa tam tUuftres 
altoscffeceruntivr tua fin Z ularts humanttas,qua totextmtasdoteseonneclens, 
cceleftes gemmas auro tnferere vtdttur , fpondet a te benigneexctpiendum, 
tuoque tn ftnu fovendum hunc tngentt paternt partum, qutfuo dejenfore Qrbatus, 
ut pofibumus, tuo patroctnio tndtget, quod venerabundus expofco. 
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DE CELSISSIMO PRINCIPE 

FERDINANDO FURSTENBERCIO, 

Epifcopo Paderbornenfi , &c. 

02 sAVXEVM J^VMlSMsJC, I^ 01°. 

illim imago confpicitur, miffum. 

U R E A Picrio quam culminc mittis imago 
Qujc noftros ingrefla larcs fulgorc rcplcvit 
Immcntamquc manum , Phaebi ipfa rcfcrrc vidctur 
Ora , folo qui cunda fbvct , ncc florca tantum 
Rura liipcr lztus rutilat glcbalquc fcraccs, 
Ccrncre (cd fterilem non dcdignatur arcnam > 
Sic hilarcsoculos fimul & cum fronrc fercna 
Innocuos morcs inflgnis vultus adumbrat > 
Sittamcn arsquamvis fpc&andanumifmatis , iliam 
Erfi^iem fupcravit opus quodcunqueCammis 
Spontc tuis fluxit dulci dc fontc lcpomm : 
Scilicct Aoni j mclius tc vcrticc montis 
■Spirantcm oftendunt Muix , dum natus Olympo 
DoCrrinam pictatc augcs , caftafquc fororcs 
AJ llipcros tollcns , dignofcis quam flt inanc 
Ornari ingcnium , nimioquccalcfccrc motu , 
Si vacuum aethcrco pcftus non uritur ignc. 

Luminibus quantis & quot virtutibus omncs » lUdtriffia! 

Su a v i t e r * allicicns animos , validiquc catcnis Pnncipii ■£ 

Eloquij blandus viftor trahis ! his cgo firnfi &ro»"iiElI iK 

Meplacidecaptum jampridcm, ncctibi poflim 

Hoc magis addici , qui mc dcvincit , honorc. 

At quas nunc gratcs rcfcram ? Tc principc Vatum 

Muncra digna mihi Romanaquc carmina dcfunt > 

Carmina Miccnas fcd tu par ipfc Maroni 

Koftra ncc expc£tas , ncc vilia munera quxris. 

Non egct cxigua fublimis arundinc laurus , 

Et raucz non vocis cgct tua fama fufurro > 

Sat nitidis Latioquibus aurca redditur artas 

Eximias fcriptis potuifti pandcrcdotes , 

Purior illimi ccu Iplcndens fluminc folus, 

Ut dccct , ipfl; fuis radijs fc pingit Apollo. 




**** ** *** i^i^r^^^j^ifi^i^^MAw^r*^ 

T>E "FSJ^CCITIS eiVST>EM TTtJECLA%0 

Adonumentorum Taderbornenfium operc. 




U M Padcrae fontcs aeterno carmine Princcps 
Aonij cclcbrat fpes columcnquc chori , 



Lt fuperatqux (ic ponit monumcnta , fuilque 

Altius ipfc aliud tollit ad aftramodis ! 
Hu/us Cana fidcs ornat pia pctlora , mcntem 
Lux Sophiae., Latij prifcus & ora Icpor. 
Amiflfas * his olim Aquilas qux flcvit in arvis, 
• Nam* cft ii- Dclicias illinc Roma dccuiquc trahit. 
in^ccrma- ^ crnancu cloquium Tibcris miratur , & ivi 
nix partc in lmmcmor, Augufti ikda redirc putat. 

qua cjcfa: fuc- 

?S%22 *** ** **** ******************** 

VS EODEM TT^lO^ClTe QVI MI%AJs(T>IS 

ingenii dottrinaque dotibus Jlemmatis ac dignitatum fplen- 
dorem augens , pacem omnibus morum & facundia 
fuavitate perfuadere pofsit, 

— V V 1.. 0 

NUnc corda mulccns 6 utinam Saccr 
Notos rccurfans pcr fluvios Olor 
Mox cogat infcnfos canori 
Voce potcns lituos filcrc ; 
Hic prima Pindi gloria cui favct 
Phcebus, nitcntem Lilia quem tegunt 
Qiias ore non compcfcat iras 
Picria modulatus arte 5 
Ut cum qucrclis dulcifonis ncmus 
Vox blanda latc lufcinix replet , 
Difcordis oblitae fufurri 

Millc lolcnt volucrcs taccre > 
Non illc fruftra fit patriae datus 
A quo feroccs flefti animi qucunt > 
Martis ncc incaflum per arua 
Thrcicius cccinit Saccrdos : 
/ Orpheus parcntcm Calliopcn colens 
Lcnirc plc&ro quot didicit fcras ! 
Scrmonc fic przftat domarc 
Pcclora , quam fupcrarc ferro. 



ERUDITO LECTORI 



O N rc latct , Eruditc Lcclor , opcra Mathcmatica prxfationc vix indigc- 
rc : lum ut Paralogilini culpam fruftra longo icrmonc Gcomctra dcprccari 
vcllcr , atit pro vcra dcmonftrarionc faliam obtrudcrc > ita non opus cft 
aflcnfum folidx rationis vinbus dcbitum liipplicitcr cfriagitare, qucm ad- 
vcrlarius vidcns fcicnfquc , licct valdc rcluctans , dcncgarc non pofllt. Prxtcrci iiipcr- 
vacancum forct laudcs Mathcmatum fusc cclcbrare, cum hanc fparram tot cgrcgij 
fcriprores adornandam jampridcm fufccpcrint. Quis cnim ncfcit Gcomctriam & ubc- 
rcs illius fruftus ad coelum cvchi a Platonc, qiu non folum cam divimtiis humanx 
mcnti infitam , fcd ct iam ab ipfo numinc cxcoU putavit ? nonnc mcrito Mathciis a 
Philonc vocata fuit libcralium artium mctropolis.quas.ubi dcfit illa,luminibus,& vcluti 
manibus orbatas cflc liquct ? Undc a vcro non abcrrat qui ut manum inftrumcntum antc 
inftrumcnta, fic & Mathcfin dici poflc crcdit artcm antc alias arrcs, cum illius tcrra man- 
quc,& bcllout pacctamcvidcns utilitas (it; quodunus inftar omnium docuit ohm Ar- 
chimcdcs,dum infirmus corporc fcd invictus ingcnio frncx , obfidionis Syraculana: 
pars maxima , patrix vis fumma fuir , Briarcus & Ccntimanus a Romanis appcllatus : 
Q^iamobrcm admirationc pcrculliim Marccllum licct hoftcm ab co tot damnis arTc- 
clumci ramcn inimicum cflc noluiflc Livius tradit , fcd propinquis inquiluis ho- 
nori pnfidioquc nomcn , ac mcmoriam ranti viri fuiiTc. Mathcmaticas dcindc 
difciplinas anias Philofophix vidcri quis dirritcatur ? cum Philoibphus quamvis 
abunde Logicar vcrfutijs & argutijs inftruclus , fi lux mathcmatica non aftiil- 
gc.it in Phyfica comparari poflit Polyphcmo in ipclunca occxcato , & munc- 
ris , quo frui potuit, ufum nclcicnti , vini fcilicct.cui prxclarus non ita pridcm Philo- 
fophus Gcomctriam limilcmdici poflc arbitratus cft , quod rcccns inflat , vctus oblc- 
i\.u & vircs augct. At non iftorum opcrum Authorcm inflavit unquam Mathcfis & tot 
dcmonftrationcs, dum ab ipib non funt cditx , quibuflibct argumcnris mcliias dcmon- 
ftrant cum ab oftcntationc laudifquc cupidinc alicnum fuilfc. Qupd autcm dc illarum 
lortc folhcitus nonfuit,fcre lirmpcr autographa nullo fcrvato rclponforum cxcmplari 
mittcrc iblitus, parum abfuit quin hxc, qux fortc non intcritura crcdcs, omnino cxtin- 
Aa fucrinr, antcquam in publicam luccm prodircnt. Hinc fit ut quia hxc Iparlim disjcda 
colligcrc facilc non fuit , fato pofthumorum opcrum fcro, pauciora , & minus cult.i tv- 
pts cdantur. Hinc ctiam contingcrc potcrit ut omnia qux hic occurrcnt tibi non vidcan- 
tor nova : fcd quamvis alij dc quibufdam rcbus , quas liic invcnics , fcriplcrinr& lucu- 
brationcs (uasprius vulgavcrinr, nonidcbminus hxc invcnta iftorum opcrum Authori 
dcbcntur, qut adco faftus, & invidix cxpcrs fiiit , ut alicna fuis fat aliundc notis immil- 
cuiflccrcdi non poflit,qui (ua vix fibi tribucbat. Abco, cxcmpli causa.libri duo Apollo- 
nij Pcrgxi dc locis planis procul dubiorcftiruti funt , licct FrancKcus Schootcn Acadc- 
mix Lugduno-Baravx Profcflbr illos a fc rcflitutos aifcrat ; nam fua typis mandavit 
Francifcus Schootcn anno 1657. fcd libros duos , qui hiccxtant, Apollonij Pcrgxi dc lo- 
cls planis fc vidifle Lutctix manufcriptos, ncc non ad locos planos & folidos Ifagogcn, 




rcftis omni exccptionc major Hcrigonius aflcrit tomo 6. cursus Mathematici cditi anno 
1634. Crcdcrc tamcn, vt dixi, malim Batavum Profcflbrcm cadcm dc rc fcriplifle, quam 
abco.vcl aquovis alioaliquid perpetratum cfle fufpicari quod ingcnuum animum 
dcdcccat , vcl invcrecundiam plagtj probarc poflit. Vcriim in iftis , ni fallor , opcribus , 
dcquibus tc non cx pa/va molc judicaturimi fat fcio, occurrct tibi non injucunda 
varicras , ut & in cpiftolis , qux vcl ab Authorc , vcl ad ipfum a plcrifquc docliflimis 
viris fcripti fucrunt. Has intcr funt nonnullx Pafcalij in quibus ingcnij non minus tcrfl 
quam pcrfpicacis radtos agnolccs , quos cjuldcm alix lucubrationcs, & ipfx iatis cxhi- 
bctu Palcalij cogitationum rcliquix : illudenim opus in quo ftndcnt opcra inttrrupta, 
multis cximium Mathefeos circa rcs facras fpccimcn vidctur , tquataqnt machma calo. 
QuisautcmignoratqualisquantulqucGcomctra & quam iniignis in Acadcmia Pari- 
ficnli Profcflbr fucrit Robervallius,cu^us hic aliquot cpiftotas lcgerc potcns ,3c pcrlcgiflc 
gaudcbis ? Eduntur hic quoquc nonnullx Gallicc vcl ltaltcc fcriptx a Kcnclmo Digbxo , 
qui prxter gcncris nobilitatcm &honorcsgcftos,non folUm ingenio doCtrinaquc , fcd 
ctiam pictatc conlpicuus fuit , ac vcrx Rcligionis cultu , quam ut gladio , lic & cala- 
mo tucn conatus cft, ut fidcm tacir aurcus illius libcr dc vcritate Catholicx Rcligionis 
Anglice fcriptus. lllis cpiftolis additur una autaltcra Frcnidi,cujusmiram Arithmeti- 
ca problcmata folvcndi racilitatcm amultis prxdic.uam,& cjufdcm rcfponfis confir- 
matam Analyrtx norunt. Quas vcrb r.on adjccimus circa Cartcfianam Dioptri- 
cam cpiftolas lcgcrc potcris in tcrtio voluminc cpiftolarum Carrefi/ cujus ftu- 
pcndx dgacitatis circa Gcometriam admirationc fc captum fatctur is ctiam 
qui nonnunquam ab co diflcntit. Ut autcm in varijs iftis opcribus , fic & 
in cpiftolis multa rcpcrics qux ad Gcomctriam , vcl Analyriccn pcrtinent auc 
numcrorum arcana , dc quibus fi plura vidcrc cupias , habcs obfcrvationcs ad Dio- 
phantum , cujus opcra typis mandari curavi anno 1670. & Dodrinx Analyticx in- 
vcntum novum collcclum c variis cpiftolis D. Petri dc Fcrmat ab infigni Gcometra, 
R.P. JacobodcBilly S. 1. Saccrdotc. Eft hk prxterca nonnihil circa Mcchanicam & 
Gcoftaricam, nec non Dioptricam ac Phyficam , circi quam v. g. non contcmnend.un 
forcconfidoepiftokun dc proportionc qui gravia dccidcnria accclcrantur , ad Gaflcn- 
dum, qux ipfi Gaftcndo viro cxquifitx crudirionis, & candorc ac moribus qui Chri- 
itianum Philolbphumdccent, prxdito non dilplicuit, ut cjus rcfponfo , licct brcvi, laris 
p.ucr Sic Ctiam cclcbris Itali Gcomctrx Abbatis Bcned. Caftclli cpiftola probat ci non 
difplicuiflcqux hic fcripta funt circi morum gravium aut ccntrum gravitatis. Cxtc- 
riiminhis Parcnris mci opcribus & cpiftolis qux multas dilputationcs circa quxftio- 
ncs atduas conrinent , & quibus duas addidimus criricis obfervarionibus non fperncndis 
rcfertas, nullam voccm quxlit accrbior, nullum pcrvicacis conrroverfix vcl amaru- 
icnrx contcntionis occurrcrc vcftigiuin , porcris obfervarc. Id innatam nunfuctu- 
dincm Authoris arguit, qui nulla contradiccndi Iibidinc vcritatcm quxrcns , illam ab 
aliis invcniri gaudebatfic gratulabatur : qui fcciisagunt cam ut juvcncs proci colcrc 
vidcntur,dum fibi dumtaxat arTulgcrc vcllcnt quod diligunts fcd qui vcrirarcm divi- 
uo , ut par cft , amorc profcquuntur , ipfam omnibus innotclccrccupiunt , fuamquc re- 
iicitatem augcri puranr,cum cjuldem plurimi fiunt participcs. Epiftolas vcrb ad Autho- 
rcm fcriptas, qux hic cxtant, ut nactus fum, cdcndas mgcnuc cxiftimavi, nullomodb mi- 
nuerc lcd augcrc cupicns tantorum virorum famam,quorum alia rcfponla.nondum prx- 
lo cotnmiua, li mihi fuppcterenr , ut harutndifputationum fencm cdcic non pigcrct. 
Ex iftis .uitcm opcribus, Eruditc Lc&or, fruftus, ni rallor,& voluptatis non pariim per- 
cipcre potcris & fi quid liicuria Typographorum erratum lit, xllud fuppleas aut ig- 
nolc.ib quxfo. 

Schtmuu fuit Uat tn lett eftrt, *t «« illtut pane , reprrirtntur , niji defu'<jfct fiulpter liqni nenr 
Ctemttncit Ituiltudi peritus ; fed figur* tfua cum texiu tdiu non fiitrHttt, *d Hbri caicem fum rejd 
I Htntru fa^tnamm , *d quat rtftrumur , mppejiiii , qutd femcl menmjji fujfciat. 



ELOgEDE MOJ^SIEF^ T> E FE%M*AT, 

Confeiller au Tarlement de Tolofe. 

Du lownd dtt Sctvnnt , du Luniy 9. Ttvrvtr 166^. 

O N a appris icy avcc beaucoup de doule\ir Ia mort dc M. de Fcrmat Confcillcr au 
Parlcmcnt de Tolofc. Ccftoir un dcs plus bcaux cfprits dc cc ficclc , & un gcnic 
li univcrfcl & d'unc cftcndue fivaftc , quc li tous lcs fcavans navoient rcndu temoign* 
gc dc ibn mcritc cxtraordinairc , on auroit dc la pcinc a croirc toutcs lcs choics quon 
cn doit dirc , pour nc ricn rctranchcr dc fcs loiiangcs. 

11 avoit toujours cntrctcnu unc corrcfpondancc trcs-parriculicrc avcc Mcfilcurs Dcf- 
cartcs, Toricclli , Pafcal, Frcniclc, Robcrval, Hugcns , &c. & avcc la plufpart dcs grands 
Gcomctrcs dAngletcrrc & dltalic. Maisiiavoit lic unc amitie ii ctroitc avcc M.dc 
Carcavi , pcndant qu ils cftoicnt confrcrcs dans lc Parlcmcnt de Tolofc , quc commc ll a 
cftc lc contidcntdc fcs cftudcs , il cft cncorc aujourdhuy lc dcpofttaire dc tous fcs bcaux 
ccrits. 

Mais parcc quc cc Journalcft principalcmcnt pour fairc connoitrc par lcursouvra- 
gcs lcs pcrlonncs qui fc lont rcnducs cclcbrcs dans Li republiquc dcs lcttrcs ; on fc con- 
MMKBI dc donncr icy le cataloguc dcs ccrits dc cc grand hommc > laiflaut aux autrcs lc 
lbin dc luy fsutc un clogc plus amplc & plus pompcux. 

11 cxcclloit dans toutcs lcs partics dcla Mathcmatiquc > mais principalcmcnt dans la 
lcu nccdcs nombrcs & dans la bcllc Gcomctric. On a dc luy unc mcthodc pour la 
quadraturcdcs parabolcs dc tous lcs dcgrcz. 

Une autrc de maximts & mtnimis , qui icrt non fculcment a la dctcrminarion des pro- 
blcmcs plans & lolidcs; maiscncorca 1'invcntion dcs touchantcs & dcs ligncs courbcs, 
dcs ccntrcs dc gravitc dcsfohdcs, & aux qucftions numcriqucs. 

Unc introduction aux hcux , plans & Iblidcs > qui clt un trakc analytiquc conccrnant 
la folution dcs problcmcs plans & fohdcs > qui avoit cftc vcu dcvant quc M. Dcfcartcs 
cur ricn pubhc fur cc fujcr. 

Un traitc de contaeltbus fph/tricis , oii il a dcmonftre dans lcs fohdes cc qu^ M. 
Vlct Maitrc dcs Rcqucftcs , navoit dcmonftrc quc dans lcs plans, 

Unautrc traitcdans lcqucl ll rctablit & dcmonftrc lcsdcux hvres d Apollonius Pcr- 
gxus , dcs lieux plans. 

£t unc mcthodc gcncralc pour b dtmcnfion dcs ligncs courbcs , &c. 
Dc plus , commc il avoit unc connoiflance trcs-parfaitc dc 1'antiquitc , & quil cftoit 
confulte dc toutcs parts fur lcsdifticultcz quiic prcfcntoicnt; il a eclaircy unc infinitc 
dc licux obicurs qui fc rcncontrcnt dans lcs ancicns. On a imprimc dcpuis pcu qucl- 
qucs-unes dc ics obfcrvarions fur Athcncc; &ccluy quia traduitlc Bcnedctto Caftclli 
dc la mcfurc dcs caux courantcs , cn a iiUcrc dans £bn ouvragc unc trcs-bcllc fur unc Epi- 
ftrc dc Syncfius , qui cftoit fi difticilc , quc lc Pcrc Pctau qui a commcntc c<Jt autheur , a 
advouc qu'il nc 1'avoit pcu cntcndre. 11 a cncorc fair beaucoup dobicrvations fur lc 
Theon dc Smyrne & fur d autrcs Authcurs ancicns. Mais la plufpart nc fc trouvcront 
qu cparfcs dans (ct Epirrcs > parccqu il n ccrivoit gucrcs fur ccsibrtcs dc fujcts , quc 
pour latisfaire a la curiofitc dc fcs amis. 

Tous ccs ouvragcs dc Mathcmatiquc, & tourcsces rcchcrchcs curicuiesde 1'anriqui- 
tc , n'cmpechoicnt pas que M.dc Fcrmat nc fit fa chargc avcc beaucoup daffiduite , & 
avcc tant dcfunSfancc,qu'il a paflc pour un dcs plus grands Juriiconfultcs dc ibn tcmps. 
Mais cc qui cft dc plus furprcnant , ccft qifavcc toutc la forcc d clprit qui cftoit nc- 
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ccfljirc pour foutcnir lcs rarcsqualitcz donr nous vcnons dc purlcr.il avoit cncorc unc 
(i grande Jclicatefle dVlprit , qu'U faifoit dcs vcrs Latins , Francois & Efpagnols avcc la 
meme clcgancc , quc s'il cut vccu du tcmps dAugufte , & qnll cut paflc la plus grandc 
partic dc ia vic a la Cour dc Francc & a ccllc dc Madrid. 

On parlcraplus particulicrcmcnt dcs ouvragcs dccc grand hommc, Iorsqubn au- 
ra rccouvcrt cc qui cn a cfle public , & quon auraobtcnu dc M. fon fils la libcrte dc 
publicr cc qui nc l'a pas cncorc cftc. 

***** $******&** : ************** 

0<BS E%^V ATIOO^ T> E 'MOU^S 1 EVT^ 

de Fcrmat fur Sjnefius , rapportec a la fin dc /a traducfion 
du liVre de la mefure des eaux courantesjc "Benedetto Qajlclli. 

LE S pajjcs qui rcftcnt vuidcs dans cc caycr nVont donne la pcnfcc dc Ics rcmplir 
dc la bcllcobfcrvarion quc fay appnfc ccs jours pafloz , dc 1'incomparabL* Mon- 
(ieur dc Fcrmat , qui mc fait I honncur dc maimcr , & dc mc fouftrir fouvcnt dars l~\ 
convcrfation. Ccft furla quinzicmc Lcttrc dc Synclius Evcquc dc Cyrcnc, qui trai- 
tc d'unc maticrc qui n'a cftc cntcndue par aucun dcs inrcrprctcs , non pas mcmcs par 
lc fij-avant Pcrc Pctau , ainli qu il l advouc luy mcmcdans lcs Notcs qu'il a faitcs fur cct 
Authcur; Et jcdonncdautantplus volonticrs ccttcoblcrvation, qucllc abcaucoupdc 
rapport avcc lcs traircz qui font cy-dcvant. 

Cet Evcquc cctit a la 11,-avantc Hypatia, quicftoit la mcrvcillc dc fon ficclc , & Ia- 
qucllc cnfcignoit publiqucmcnt la Philofophic , avcc 1'admiration dc tous lcs l^avans , 
dans la cclcbrc Villc d'Alcxandric. J ay traduit ccttc Lcttrc du Grcc cn ccttc manicrc. 
Jc mc trouvc (i mal , quc j'ay bcfoin d"un hydrofcopc. Jc vous pnc d'cn fairc fairc un 
dc cuivrc , & dc mc 1'achctcr. Ccft un tuyau cn formc dc Cylindrc , qui a la figurc 
& la grandcur d'unc flcutc; fur fa longucur il porrc unc lignc droitc , qui cft coupcc 
cn travcrs par dc pctitcs lignes , par lefqucllcs nous jugcons du poids des caux. L'un 
dcs bouts elt couvcrt d'un conc , qui cft pofe egalcmcnt dcflus , cn tcllc fortc quc Ic tu- 
yau & lc conc ont unc memc bafir. L'on appcllc cet inflrumcnt Baryllion. Si on Ic mct 
dans 1'cau par la pointc il y dcmcurcra dcbout , & l'on pcut aifcmcnt comptcr Ics fc- 
clions qui coupcnt la Iignc droitc , & par la l'on connoit lc poids dc 1'cau. 

Comme nous avons pcrdu lafigure& 1'ufagcdccet inftrumcnt , dc mcmcqtfunc 
infiiiitc d'autrcs bcllcs chofcs , quc lcs Ancicns avoicnt invcntecs, & dont ilslcfcr-. 
voicnt , lcs fi^avans dccc tcmps icy fc font donncz beaucoup dc pcinc pourcomprcn- 
drc, qucl cftoit cet inftrumcnt dont parlc Syncfius. 11 y cn a qui ont cru quc ccftoit unc 
Clcplydrc , mais lc Pcrc Pctau a rcjctrc avcc raifon ccttc opimon. Pour luy , il advouc, 
qu il nc lc comprend pas , il foupconnc pourtant quc c'cftoit un inftrumcnt qui (ervoita 
nivclcrlcs caux,&qui avoitdu rapportavccccluy dont Vitruvcfait mcntionau livrcS. 
ch. 6. dc Ibn Architccture , qu'il appclle Chorobatcs , mais il crt aifedc jugcr par la lc- 
clurc dc Vitruvc , & de Synclius , que cc font dcux inftrumcns fort dilfcrens , & cn li- 
gurc , & cn ufagc, & quc (i tous dcux ont dcs fcctions , commc rcmarquc lc Pcrc Pc- 
tau , ccllcs du Chorobatcs font pcrpcndiculaircs fur 1'horizon , & ccllcs dc 1'hydrolcope 
hxy lonr parallclcs. Jc palfc fous filcnccpluficursaKtrcs dirTcrcnccs, quc jc pourrois rc- 
marqucr , pour rapportcr lc fcntimcnt dc Monlicur dc Fcrmat , qui crt (ans doure Ic ve- 
ritablc fcns dc Synelius. Cet inftrumcnt fcrvoit pour cxamincr lc poids dcs diftcrentcs 
caux pour 1'ufagc dcs maladcs ; car lcs Mcdecins font daccord quc lcs plus lcgcrcs font 
lea mcilkurcs ; lc tcrmc /?«t» , dont fe fcrt Synclius lc monltrc claircmcnt. II nc lignifie 
pas icy //^r-iww/*»knivclcmcnt,commcacru lc Pcrc Pctau , mais cn maticrc dc Ma- 



chincs, il fignific lc poids , quc lcs Latins appellcnt momcntum , & dc h Jctntitede* 
cquipondcrans d'Archimedc a pourtitrc 'u>r'frrnt£t. Mais dautanr quc labalance, ny 
aucun autrc inftrumcnt artificicl , nc pouvoit pas donncr cxa&cmcnt la diftlrcncc du 
poids dcs caux , a caufcqucllccft pctitc cntrt cllcs , lcs Mathcmaticicnsinvcntcrcnt lur 
lcs principcs du traitc d'Archimcdc dc his qux vehunturin aqua , ccluy cfcnt parlc Sync- 
fius , qui monftrc par la naturc dcs caux memes , la difFcrcnce du poids qucllcs ont cn- 
trMlcs , la figurc cn cft tcllc ; A F cft un Cylindrc dc cuivrc A B cft lc bout d'cn haut, 
qui eft roujours ouvcrt , E F cft Ic bout dcmbas ,qui cft couvcrtdu conc 
E I F , qui a la mcmc bafc quc lc bout d'cmbas, A E , B F , Ibnt dcux li- a 
gncs droircs coupe* cs par divcrlcs gctitcs ligncs, tant plus il y cn aura, ranc 
plus cxatt ftrra l'inftramcnt. Si onlcmct par la pointc du conc dans l'cau, 
& qu'on 1'ajuftc cn tcllc lortc qu'il fi: ticnnc dcbout , il n'y cnfoncera pas 
enticrcmcnt ; car Ic vuidc qu'il a au dcdans l en cmpe'chcra > mais il y cn- 
fonccra jufques 1 unc ccrtaine mcfurc, qui icra nurqucc par lcs peritcs 
ligncs; 5c il y cnfonccra divcrfcmcnt, fuivant quc l'cau lcra plus ou moins 
pcfantc > car plus l'cau fcra lcgcrc» plus il y cnfonccra : &moins , plus 
clle fcra pclintc, commc il nous fcroit aifc dc lc dcmonftrcr, s'il cn cftoit ^ 
qucftion icy. Voila b figure & 1'ulagcdccct inftrumcnt , & la raifon dc 
cer ufagc. La lettrc dc Syncfius s'y rapportc (i cxactcmcnr dans toutes 
fcs circonftanccs , quc fcu Monlicur dcMonchal, Archcvcquc dc Tolole, 
ayant cnvoyc ccttc cxplication au Pcrc Pctau, iladvoiia quc Monlicur de 
Fcrmat cftoit lc firul qui avoit compris qucl cftoit 1'inftrumcnt, & il avoit ccrit quc dans 
unc fccondc imprcflion il la mcrtroit dans Ics notcs. Mais parcc quc ccla n'a pas clle 
fait, ;'ay cru que le Lcdcur l^avant 5c curicux nc fcra pas marry quc jc luy cn ayc fait parr. 

LETTRE DE MONSIEUR DESCARTES 
A MONSIEUR. DE FERMAT, 
ftg. 347. tom. j. dcs Ltttrcs de LMonfieur Defcartes* 

jyjONSIEUR, 

Jc n'ay pas cu moins dc joyc dc reccvoir la Lctrrc par laqucllc vous mc faitcs la 6- 
vcur de mc promcttrc voftrcamitic, quc li cllc mc vcnoir dc la part d unc Maifircllc, 
dont jaurois paflionncmcnt dclire lcs bonncs graccs. Et vos autrcs ccrits qui ont prccc- 
de mc font fouvcnir dc la Bradamanrc dc nos Pocrcs, laqucllc nc vouloit rcccvoir pcr- 
fonnc pour fcrvitcur , qui nc lc fut auparavant cprouve conrr'clIc aucombat. Cc n'cft 
pas toutefois quc jc prctcndc mc comparcr a cc Rogcr , qui cftoit fcul au mondc capa- 
ble deluy rcliftcr > mais tcl quc je fuis , jc vous aflcurc quc j honnorc cxrrcmcmcnt vo- 
trc mcritc. Et voyanr la dcmicrc ftcoi donr vous ufcz pour trouvcr lcs ranscntcs dcs 
ligncs courbcs , jc n'ay autrc cholc a y rcpondrc , finon qucllc cft trcs-bonnc , & quc (i 
vous rcuftlez cxpliquc au commanccmcnt cn ccttcfac;on, je n'y cuffc pointdu tout 
contrcdit, &c. 
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P. Herigonius , tom. 6.Curfus Mathematici p. 68. 

T)e Maximis minimis. 
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'Unquam fallit hxc mcthodus , ut aflcrit cjus mvcntor , qui eft doctiflimus Fcrmat 
, Confihanus m Parlamcnto Tolofano cxccllcns Gcomctra ncc ulli fccundus in ar- 
tc Analytica : qui optime ctiam rcftituit omnia loca plaiia Apollonij Pcrgxi , qux in hac 
urbc vidimus manulcnpta in manibus plurimorum , V ibus fobflftt cft ab codcmau- 
tlorc ad locos planos & fohdos lfagogc. 

************&** : **& *********** 

D. ISMAEL BULLIALDUS 

Exercitatione de Porifmatibus. 

HAnc dc porifmatibus fcriptiunculam dad mihi occafionccompofui , cum antc 
bicnnium vir illuftriflimus ac amplifilmus Dominus dc Fcrmat in fuprcma Curia 
Tolofana Scnator intcgcrrimus & in judicijs cxcrccndis pcritiflimus , rcrum Marhcma- 
ticarumdoctiflimus, propofitioncs quafdam fubtilifiimas & porifmata qux tam thco- 
rematice quam problematice proponi poflunt , ad amicos iuos huc mifilVet. Ex Pappi 
unius monumcntis & collcctionibus Mathcmaticis porifmatum naturam & ufum difcc- 
rc pofliimus , cum cx Vetcribus qui hanc Geomctrix parfcm attigcrunr , prxtcr ipfum 
nullus fupcrlit. lllius tamcn fcntcntia lcgcnti ftatim obuia non eft, textufquc corruptio- 
nc, &applicationis porifmatum dcfcftu obfcurior proculdubio cvadit. Intcrca dum 
tanto viro fua cdcrc libucrit , noftra , qualiacumquc tandcm lint , publici juris faccrc pla- 
cuit; utaliosad corundcm invcftigationcm impcllcrcmus i ipfumque Amphfiimum 
Dominum dc Fcrmat, ad fua edcnda , utinam & ad alia liiblimis lntcllectus fui <£ s iv*i* 
cumomnibus communicanda ,cxcitarcmus. Is cnim cft , quem omncs Europx Ma- 
thcmatici fufpiciunt ; qucm a fubtiliflimis xtatis noftrx Gcomctris Bonavcntura Ca- 
vallcrio Bononix , & Evangdifta Toriccllo Florcntix fummis Lmdibus in coclum fcrri , 
ejuiquc invcnta mirabilia prxdicari auribus mcis audivi , qucm ctiam virum tam cxi- 
miisvirtutibus darum , multaquc cruditionc ornatum,ac in rcbus Maihcmaticis ocu- 
latiflimum toto pcftorc vcneror ac colo. 

&&&***** **** ^**^*****^***^^^* 

^, 4 ?. Marinus Merfennus Ordinis Mimmorum, %jflexio- 
num Tbjficomatbematicarum fag. 215. 

CU m autcm vivos potius quam mortuos quxrcrcm , unus abfuit Chriflimus Fer- 
matius, Gcomctraurm Coryphxus; qucm tamcn Burdigalam rcdux , duftorc 
intcgcrrimo , doaiflimoquc Scnatorc, Domino dEfpagnct, vclut avulfum Bcrgcraco, 
triduo amplcxus fum. 

Samuel Sorberius in prafatione operum GJffcndi. 

PE t r u m Fcrmatium tam longo intervallo Vietam, Diophantum & Pythagorcos 
omnes poft fc rchnquentcm. ARIA 



VARIA OPERA 

MATHEMATICA 

D- PETRl DE FERMAT 

SENATORIS TOLOSANF. 

AD LOCOS 

PLANOS ET SOLIDOS 
I S A G O G E. 



E locis quim plurima fcripfific vcrcres , haud dubium. teftis Pap- 
pus initio hbri 7. qui AppoUonium dc locis planis , Ariftaeum dc 
folidis fcripfiifc aflcvcrat. Scd aut fallimur , aut non prodivis fa- 
tis ipfis fuit locorum invcftigatio. Uiud auguramur cx co quod lo- 
cos quam plurimos non fatis gcncralitcr expreflcrunt , ut infra 
patcbit. 

I Scicntiam igitur hanc proptix & pcculiari analyfi fubjicimus , 
Ut dcinccps gcncralis ad locos via patcat. 

Qyptics in ultima xqualitatc dua: quantitatcs ignotx rcpcriuntur , fit locus loco, 
& tcrminus altcrius cx illis dcfcribit lincam rcftam , aut curvam . linca rc^a unica flc 
fimplex cft, curva infinita , circulus , parabole, hypcrbolc , cllipfis, &c. 

Qupticsquantitatisignotx( lincxrcax rcponcndum ) rcrminus locahs dclcnbit 
Uncam reftam , aut circularcm , fit locus planus : at quando dcfcribit parabolcm , hy- 
perbolem, vcl cUipfim , fit locus fohdus : fialias curvas , dicitur locus hncans. Uc 
hoc nihil adjungcnujs.quiafacillimecxplanorumSc folidorum invcftigationc , unc- 
atis loci cognitio derivabitur , mcdiantibus rcdudionibus. 

Comraodcautem poffunt inftirui xquationcs, fi duas quantitatcs ignotas ad datum 
angulum conftituamus , qucm ut plunmum rcftum fumcmus , & altcnus cx Uhs po- 
Ctionc dat* tcrminus unus fit datus ,modd ncutra quantitatum ignotarum quadra- 
tum prsetcrgrcdiatur , locus crit planus aut folidus, ut cxdiccndis clarura nct. 



2 Varia Opera. 

Rcrta data pofitionc fit N Z M. cujus punftum datum N. N Z. squctur quan- 
titari ignotx A. & ad angulum datum NZI. clcvata rcfta Z I. fit xqualis altcri 
quanntati iguot* E. Din A arquctur B. in E. Punftum l crit ad lincam rcftam PO - 
litionc datam. * 




DA l BE. 



Erit cmm ut B ad D. ita A. ad E. Ergo ratio A ad E. data cft, & datur antrulus ad Z 
manguium , g ,tur N I Z. fpcoc, * anguius I N Z. Datur autcm pu^^N 

Ad L ? ° ' v rg ° d , ab,tUr N 1 P ° fltl0nC ' & cft facil ' s compofitio. 
partim il^ qU A l a r Cn V ""^" ° mn " ' quarum ho ™gcnca partimfunt data 
Part,m ^gnot.s ^ &JE_admma^ vcl m datas dudis , vcl fimpl lcltC r fumptis. 

fiat D in R. a:qualc ZP 
EritutB.adD. ita R-A ad E. 
Fiat MN. iqualis R. dabitur pundum M. idcoque M Z zauabitnr R A a 

omncs C aY Tncl^ & P rim ? Iocorura , cujus bcncflcio invcnicntur loci 

xqualc, pundtumrcdtamhncam pofit.onc d£» £n<LT **° 

Scc Sf mitrimUS ; ° Ua: A PP° Ilonia «« n^crito poficnt opponi. 
Sccundus hu;ufinodi arqualitatum gradus cft , quando, 

A in E. srq. Z. pl. AE r z , 

quo cafu punftum I. cft ad hypcrbolcm. 1 
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rcduccnrur omncs "auVmm ho™" ■ L ? qiU,c N M ° ad hanc *quali«tcm 
affcdh. qU3mm homo S<™a pamm funt data vcl ab A. vcl £ aut A in E. 



Mathematica, 3 

Tonatur D r A iu E. ( xq. ) R in A -*■ S in E. Igitur cx artis prtrceptis ,Dp -+ A£ 
R in A -+ S in E — A in E. xquabitur Dp «R.A4. 

Effingatur rc&ang. abs duob. latcrib. in quo homogcneaR in A -+ S in E — A S E. 
in E. rcpcrianrur. TJno vcrbo A S srquctur O & R — E. xquctur I. lgitur OI « Df 
quod proponitur , & hxc crit conftru&io , D p xquetur A E B. rc&ang. lgirur A C F. 
crit O inl.crunt duo larcra A — S& R— E. & re&ang. fub ipiis zquabitur. 
R in A -+ S in E — A in E — R in S. 

Si igitur a Dp abftukris R in S. rcftangulum fub A — S,in R— E. xquabituc 
D t - R in S. 

Fiat N O. xqualis S. & N D. parallcla Z I. fiat xqualis R. per punt"rum D. duca- 
tur D P. parall. N M. O V. parall. ND. & Z I. producarur in P Cum N O. xquc- 
tur S , 5c N Z , A .- crgo A — S. xquabitur O Z , fivc V P , (imilitcr cum N D. fivc 
Z P. xquetur R , Sc Z I , E , crgo R — E , xquabirur P I, Rcchngulum igitur fub V P, 
in PI. xquatur dato D p — R in S : crgo punctum 1, crit ad hypcrbolcm , cujus 
afymptoti 




TV , V O. Rcftangulo cnim Dp - R in S , xquctur fumpto quovis punc*o X , « 
dufta parall. X Y , Rcdang. V X Y , & pcr punthim Y , circa afymprotos P V , V O, 
hypcrbolc dclcnbatur, P crpun£tuml, tranlibit, ncc cft difficihs in quibuflibct cafi- A » ^ FA » 

bus analyfis aut conftru&io. . ad E* in ra- 

Scqucns xqualitatum localium gradus cft cum A vcl xq. E. vcl cft in ranonc nonc dau 
data ad E.' vcl etiara A.' -+ A in E , cft ad E.' in data rationc , dcmquc hic cafus A » _^ AEj 
omnesxquationcs comprehcndit intra mctam quadratorum , quarum homogcnca ad£l 
omma vci a quadraro A , vel a quad. E , vel a. rcftang. A in E. afficiuntur. tionc 

His ommbus caGbus punctum l,cftad lincam rcclam,cujus rcx dcmonftrauo fc- 
cilUma. A a 



Varia Opera 
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Sit NZ, quad. -+ NZ,inZI, ad ZI, quadin rationcdata,ducaturquxvis pa- 
rallcla O R , quadratum NO-+NOinOR crit ad O R quadratum , in cadcm ra- 
tionc , ut cft facillimum dcmonftrare. Punftum igitur I , crit ad rcftam pofitionc. 
Sumatur cnim quodvis pun&um , ut O , & fiat data ratio quadrati N O h- N O, in 
OR, ad O R, quadratum. Junfta NR. dabitur pofirionc , & fatisfacict propofito » 
idcmquc continget in quibuflibct zquationibus, quarum omnia homogenca a potefta- 
tibus ignotarum , vel rc&angulo fub iplis afficicntur , ut inutilc fit fingulos cafus 
fcrupulofius pcrquircrc. 

Si potcftatibus ignotarum, vcl rc&angulis fub ipfis, admi/ccantur homogenea, par- 
tim omnino data , partim fub data rccta in altcram ignotarum , diflicihor cvadit con- 
ftru&io , fingulos cafus conftruimus brcvitcr & demonftramus. 
Si A 1 *q. D in E , pun&um I , cft ad Parabolcm. 




conftituantur N Z , & ZI,ad qucmcumquc angulum Z. 

Fiat N P , Parallcla Z 1 , & circa diamctrum N P dcfcribatur parabolc , cujus rc- 
ftum latus rcaaD,datsc, & appucatx fint parallcllz N Z. pun&um L crit ad para- 
bolcm hanc pofitionc datam. Ex conftru&ionc re&angulum fub D , in N P, xqua- 
bitur quadrato PI, hoccft,fi Pl, intelhgatur cOcA, & NP, intclhgatur cffc E, 
D , in E , xquabitur A \ 

Ad hanc zquationcm facillimc rcduccntur omncs in quibus A, 1 mifcctur homo- 
gcncis fub datis in E , aut E, 1 homogcneis fub datis in A , idcmquc contingct , 
licet homogcnca omnino data zquationibus miiccantur. 
Sit E,* zqualc D in A. 

E 1 oo DA. In przccdenti figura vcrticcN, circa diamctrum N Z , dcfcribatur parabolccu- 
jus rcftum latus fit D , & applicatz rcdbe N P , parallcla , przftabit propofitum , ut 
patct , 

B* — A 1 Ponatur B * - A 1 zqu. D in E. Ergo B 1 - D in E zquabitur A \ 

DE B ' — 
D E oo A\ 




Applicctur B * ad D , & fit zqualc D. in R- 
ErgoD in R-DinE, zquabiturA* Idcoquc DinR~E zquabirur A\ 
Idcoquc hzc zquatio rcducctur ad przccdcntcm. Rcfta quippc R — E , fucccdel 

ipfi E. 

Fiat quippc N M , paraUcla Z I , & «qualis R , & per purxftum M ducatur M O , 
parallcla N Z , datur punftum M , 3c rcfta M O , pofitionc , in hac conftructione O I, 
xquatur R - E. crgo D. in O I, zquabitur N E quad. fivc M O quad vcrricc M. 
circa diamctrura M N , dcfcripta parabolc , cujus dcxtrun» latus D , fic applicatx Ipft 



Mathematica. j 

N Z , parallclx , prxftabit propofitum , ut parct cx conftruclione. 

Si B 1 -+ A* xqu. D in £. 
D in E — B * scquabitur A 1 &c. vt fupr. fimilitcr omncs xquationcs affcctx con- 
ftrucntur. 

Scd A * mifcctur fxpc E 1 & homogcncis omnino datis. 

B 1 - A * xquctur E \ B' -A" 

Pun&uml cft adcirculum pofitionc datum.quando angulus NZI. cft retlus. • E*« 



w 



Fiat N M, xqualis B , circulus ccntro N. intcrvallo N M, dcfcriprus prxftabir pro- 
pofirum , hoc cft quodcumquc punclum fumpfcris in ipfius circumfcrcntia ut I, 
quadratum Z I, xquabitur quadr. N M , fivc B * quad. N Z , fivc A 1 ut patct. 

Adhanc xquationcm rcduccntur omncs affcdtx ab A * &E', 5cabA,vclE,in 
daras dudtis , modo angulus N Z I, iit rcftus , & prstcrca cocfficicnrcs A 1 xqucn- 
tur cocfhcicnribus E\ 

SirB* - l D in A — A * , xqualc E 1 -+ ' R in E. Addatur utrimquc R\ ut E , B 1 - ' D A 
^ R, fucccdarE, rictR' -+ B ' — 1 DinA — A * xqu. E ' -+ R 1 -+ 1 R , in E. -A" - B 
ipfis R 1 & B J , addaturD* , ut D -+ A fucccdat ipfi A , Sc. fumma quadratorum 
R\ B\8c D 1 xqueturP*. 

Ergo aufcrcndo fcilicct D * , quod utrimquc fucrat additum , P ' — D 1 — 1 D in A 
— A . 

^Equabitur R 1 -+ B* — ' D in A — A\ 

Nam cx conftruftionc P* — D* xquatur R* -+ B*, fi igitur loco ipfius A 
-+ D, fumpfcris A, & loco E ^+ R fumpfcris E. 
Fict P*-A\ xq. E\ 
Et rcducctur xquatio ad prxccdentcm. 

Simili rariocinarionc fimilcs xquationcs rcduccntur & hac via omnes propofitio- 
ncs Iccundi libn Appollonii dc locis planis conftruximus , & fcx priorcsin quibuf- 
hbct punttis habcrc locum dcmonftravimus ; quod ianc mirabilc clt , & ab Appol- 
Jonio fortaflc ignorabatur. 

Scd B * — A 1 ad E \ habeat rarionem datam. 

Pun&um I. crit ad Ellipfim. g» « 

Fiat MN. xqualis B , & pcr vcrticem M. diamctrum NM, centrum Z. dcfcri- £»~ ' 
barur Ellipfis cujus applicatx lint reftx Z I, paraUclx , & quadrata. ""' 

Applicatarum ad rc&angulum fubfcgmcntis diametri habeant rationem daram, 
punclum I, crit ad hujufmodi Ellipfim. Etcnim quadratum N M — quad. N Z , xqua- 
tur re&angulo fub diamctri fcgmcntis. 

Ad hanc rcduccntur fimilcs in quibus A 1 ex una parte opponctur E * fub con- 
traria aftvclionis nora , & fub cocfficicnnbus divcrfis. Nam fi cocificientes fint exdem, 
& angulus fit rectus, locus erit ad circulum , ut jatn diximus. Licct igirur cocffici- 
cnrcs finr cxdcm , modo angulus non fir rc&us, locus crir ad Ellipfim. 

Er liccr commifccanrurxquarionibus homogcnea fub datis & A vcl E, fictredu- 
c"tio co quod jam ufurpavimus artificio. 



A' 
ad E 1 ratio 
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B\eftad E* ia data rationc pun&um I, cft ad hypcrbolem. 



OI, fit A. 
ON, lcu 
Z I. iit E. 
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B ' - 'A 1 
«» * A E 



Fiat N O, parallcla Z I , data ratio fit cadcm qui B \ ad quad. N R. Dabitur crgo 
punftum R , circa diamctrum R O. pcr vcrticcmR.ccntrum N dcfcribatur hypcrbo- 
li cujus applicari fint parallcli N Z , & re&angulum fub totadiamctro & R O, ad 
quadratum O L Gt in data rationc NR , quadrati ad B \ Ergo componcndo rcttan- 
gulum fub MOR, poiita M N, iquali N R , crit ad quadratum 0 1 , una cum B ' , 
inrationc data, NR, quadratiad B 1 , icd rcftang. MOR, una cum NR quad. 
xquatur N O quadrat. fivc Z I, quad. fivc E 1 , & quadrat. O 1, unacum B ' iqua- 
tur quadrato NZ, fivc A * una cum B \ Ergo cft ut E 1 ad B ' -+A 1 lta N R, quad. 
ad B 1 & convcrtcndo B \ -+• A 1 cft ad E 1 , in rationc data. Pundtum igitur Z , cft 
ad hypcrbolcm pofirionc datam. 

Eodcm quo jam ufi fumus artificio ad hanc iquationem , rcduccntur omncsqux 
ab A 1 & E 1 afficiunrur una cum datis, fivc fimplicitcr , fivc mifccantur jpiis ho- 
mogcnca fub A vel E , in datas, modo A 1 habeat eamdcm cx alrcra parrc affc&ionis 
notam , quim E \ Nana fi fint divcrfx, propofitio concludctur pcr circulos vcl El- 
lipies. 

Difficillima omnium xqualitatum cft quando ita mifccntur A * & E 1 ut nihil- 
ominus homogcnea quidam ab A in E amciantur una cum datis , &c. 

B* — 1 A 1 iquatur 1 A inE -+ E* addatur utrimquc A 1 , ut A -+ E. fitla- 
tus altcrius cx homogcncis, ergo. 

B* - A\iquabitur A* •+ *A in E. 



N 


v 1 
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Pro A -f E , fumatur E , fi placet , & cx pncedcntibus circulus M I , pnftet pro 
pofitum , hoc cft M N ,quad. ( fivc B 1 ) — N Z , quad. ( fivc A 1 ) iquctur quadrato 
Z I , llvc quad. abs A -+ E , fiat V 1, zquaiis N Z , iivc A , crgo Z V , iquatur E. in 
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hac autcm quzftionc pun&um V, fivc cxtremum rcctzE, tantiim inquirimus. Vt- 
dcndum crgo & dcmonftrandum ad quamlincam fitpun&um V. Fiat MR, paral- 
lclla Z 1 , & zqualis M N , & jungatur N R , ad quam produ&a I Z , incidat ad pun- 
<frum O. Cimi MN. zquctur M R , crgo NZ zquabitur Z O. Scd NZ, zquatur 
V L Ergo toti V O , toti ZI, cftzquahs : uicoquc quad. M N — quad. NZ zqua- 
tur quadrato VO. Datur autcm triangulum N MR. fpccic. Ergo quadrati N M , 
ad quadratumNR, datur ratio ; idcoquc & quadrati NZ ad quadratum NO ,da- 
bitur ratio. Ratio igitur quadrati M N — quadrato N Z , ad quadratum N R — qua- 
drato R O datur. Probavimus autcm quadratum O V, zquari quadrato M N — quad. 
N Z. Ergo ratio quadrati N R — N O. quad. ad quad. O V , datur. Duntur autcm 
puncta N & R , & angulus N O Z. Ergo punctum V , cx fupcrionbus dcmonftra- 
tis cft ad Ellipfim. 

Non abfimili mcthodo ad fupcriorcs cafus rcducentur reliqui, in quibus homogc- 
nealub A inE, homogeneis partim datis,partim lub A*aut E* immifccbuntur; 
aut ctiam fub A & E , in datasdudis , cujus rci difquifitio iaciliima. Scmpcr cnim 
bcncficio trianguli fpccic noti conltructur quzftio. 

Brcviter igitur 6c dilucide complcxi lumus quidquid dc locis planis 6c folidis 
incxplicatum vctcrcs rchqucrc. 

Conftabitque deinceps ad quem locum pcrtincbunt cafus omncs propof. ultimx 
lib. 1. Appoll. dc iocis planis , & omnia omnino ad hanc matcriam fpectantia nullo 
ncgotio dctcgcntur. 

Scd libct coronidis loco pulchcrrimam hanc propofitioncm adjungcre , cujus fa- 
ciiitas ftatim innotcfcct. 

Si pofitionc datis quotcumquc lincis , ab uno & eodcm punclo ad fingulas du- 
cantur rcctx in datis anguiis, & fint fpccies ab omnibus ductis dato fpatio zqualcs, 
punctum contingit pofitionc datum folidum locum. Unico cxcmplo fit via ad pra- 
xim. 

Datis duobus punftis N,M ,invcnicndus locus i quofi jungas rectasIN, IM, 
quadrata rc&arum 1 N, I M , ad triangulum I N M , datam habcant rationcm , re&a 
N M, zquctur B , & rcfta Z I ad angulos rcftos, dicatur E, tcrminus N Z, dicatur 
A , crgo cx artis przccptis 1 A l -+ B 1 - 1 B , in A -+ 1 E 1 , ad rcdangulum Bin E 
habebit rationcm datam. 

Etrcfolvcndo hypoftafcs ex jamtraditis przccptis, ita proccdct conftru&io. 
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N M , bifatiam fccetur in Z , a pun&o Z , cxcitctur pcrpcnd. Z V, & fiat datae ratio 
cadcm qux Z V. quadruplae ad Z M , dcfcripto fcmicirculo V O Z , fupcr V Z , ap- 
plicctur Z O, scqualis ipfi ZM, & jun&i VO , ccntro V , intcrvallo VO , dcfai- 
batur circulus O I R , in quo fumatur quodlibct punctum , ut R , & jungantur rc- 
ftiRN, R M : aio quadrata R N, R M , ad triangulum RNM, cflc in datarationc. 

Hacc invcntio filibros duos dc locis planis anobis dudum rcftitutos prxcefluTcr, 
clcgantiorcs fanc cvafiflent localium thcorematum conftruttiones : ncc tamcn prae- 
cocis licet & immaturi partus nos adhuc pocnitct , & informcs ingcnii foetus poitc- 
ris non invidcrc fcicntiae ipfius quadamtcnus intcrcft, cujus opcraprimo rudia& lim- 
phcia novis inventis & roboranrur & augcfcunr. Imo & ftudioforum intcrcft htcn- 
tcs mgcnii progrcflus , & artcm feic ipfam promovcntcrji pcnitus haberc pcrf- 
pcclam. 
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APPENDIX 

ADISAGOGEM TOPICAM 

Continens folucionem problematum 
folidorum per locos. 

A T U 1 T methodus qua linex localcs dctcguntur , inquircndum rc- 
ftat qua rationc problcmatum iblidorum folutio poflit cx fupradiftis 
elcgantiflime dcrivari. Hocut fiat , coarclanda llla quantitatum igno- 
tarum cxtra limitcs fuos cvagandi liccntia. lnfinita cnim fiant pun&a qui- 
bus quxlhoni propofiti fatisfit in locis. 

Commodiflime igitur pcr duas xqualitatcs localcs quxftiodcterminatur : fccant 
quippc fc inviccra dux lincx localcs pofitionc datx , & punftum fcOionis pofitionc 
datum , quxftioncm cx infinito ad tcrminos prxfcriptos adigit. 

Excmphs brcvitcr & dilucide rcs cxplicatur proponatur A* -t- B in A * xquari 
Zt inB. 

Commode utraquc xqualitatis pars potcft xquari folido B in A in E , ut pcr 
divifioncm iftms foiidi , illinc pcx A , hinc pcr B , rcs dcducatur ad iocos. Cum 
igitur 

A ' -+ B in A 1 xquctur B in A in E. 
Ergo A * -+ B in A , xquabitur B in E. 

Etcrit, ut patct cx noftra mcthodo , cxtrcmitas ipfius E , ad parabolem pofitio- 
ne datam. 

Deinde cum Zp in B.xquctur B in A, in E, ergo Zp xquabitur Ain E. 

Et crit cx noftra methodo cxtrcmitas ipfiusE,ad hypcrbolcm pofitionc datam : 
fcd jam probavimus cflc ad parabolcm pofitionc datara, Ergo datur poGtionc , & 
cft ficilis ab analyfi ad fynthcfim rcgrcflus. 

Ncc diflimiliseft mcthodus inomnibus xquarionibus cubicis. Conftitutis cnim 
cx ona partc folidis omnibus ab A afte£hs, cx altcri folido omnino dato , vcl ctiam 
cum foliJis ab A vcl A 1 aftcctis, potcritfingi xqualitas fupcriori fimilis. 

Proponatur cxcmpl. in xquationibus quad. quad. 

A 4 -+ B * in A —f Zp in A* xquctur Dpp Ergo A 4 xquabitur Dpp — B* in 
A — Z 1 in A ' , xqucntur hxc duo homogcnea Z \ in E '. 

Cumigitur A 4 .xquctur Z* in E\ Ergo pcr fubdiviGonem quadraticam. 
A 1 xquabitur Z inE, & critcxtremitas E, ad parabolcm poGrionc datam. 
Dcindc cum D pp B' in A - Z 1 in A 1 xquctur Z 1 in E ' omnibus pcr Z 1 divifis 
Dpp - B • in A - A\ x quabitur E '. 

i* 

Et crit cx noftra mcthodo extrcmitas E , ad circHliun pofitionc datum. Scd cft 

fi 
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TO 

& ad parabolem politionc datam. Ergo datur. Non diflimili mcthodo folvcnmr 
quxftioncs omncs quadrato quadraricx : cxpurgabuntur cnim mcthodo Vietx cap. i. 
dc cmcnd. ab affcctionc fub cubo , & quadrato quadrato ignoto ab una partc , rcli- 
quis homogcncis ab aitcra conftitutis pcr parabolcm, ciiculum, vcl hypcrbolctn 
iblvctur quxftio. 

Proponarur ad cxcmplum invcntio duarum mcdiarum in continua proporrionc. 

Sint dux rccli, B major , D minor , intcr quas dui mcdii proport. furit invc- 
nicndx , fict A 1 xqualis B 1 in D. f 

Si major mcdiarum ponatur A. vEqucntur fingula homogcnca B in Ain E. Illinc 
fict A* iqualc B in DE, iftinc A inE iqualc Bin DTldcoquc qmftiopcr hypcr- 
bolcs & parabolcs fecHonem pcrfkictur. 

/ a r i ( i o r m i j u < > /v < * * l /\ 
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Exponatur cnim rccra quivis pofitionc dara, OVN,inqua dctur pun&umO, 
fint rccti dati B 5c D, intcr quas dui mcdii proportionalcs invcnicndi. Ponatur rc- 
cta O V iquari A , & rccta V M ipli O V ad rcftos anguios iquari E , cx priori 
iquaiitatc qui A* iq. B inE , conftat pcr punftum O , tamquam vcrticcmdcilri- 
bcndam parabolcm , cujus rechim latus lit B , diamctcr ipfi V M , paraUcla & A O , 
applicati ipli O V , tranlibit igitur hic parabolc pcr punftum M ex a. iqualitatc, 
qua BinD iquatur AinE, fumarur punclum ubilibctin rccla O V, utN, a quo 
cxcitctur pcrpcndicularis N Z , & fiat rcctang. O V Z , iquaic rcttangulo B in D , 
cxcitctur ctiam pcrpcndicularis OR, circa afymptotos RO, OV defcribcndahy- 
pcrbolc pcr punctum Z , cx noftra mcthodo locali dabitur politionc , & tranfibit pcr 
punctum M , fcd parabolc ctiam quam lupra dcfcriplimus dabitur politionc & pcr 
idcm punttum M , rranfit , datur igitur pundum M , pofitionc, aquo li dcmittatur 
pcrpcndicularis M V , dabitur punctum V , & rctta O V, major duarum continue pro- 
portion. quas quirimus. 

Invcnti igitur funt dui mcdii pcr inrerfcdtioncm parabolcs 5c hypcrbolcs. 

Si ad quadrar. quad. lubcar quxftioncm cxtcndcrc omnia ducantur in A, A 4 
xquab. B\in D in A. xqucntur lingula homogcnca juxta fupcriorcm mcthodum 
B 1 inE". 

Ficnt dui xqualitates , ncmpc A * & B * in E , & D in A & E *. 

Q^ix lingulx dabunc parabolcm pofitionc daram , fiet igitur conftructio mefola- 
bii pcr inrcricttionem duarum parabolarum hoc cafu. 

Prior conftrucho & poftcrior funt apud Eutocium in Archimcdcm , Schuic mc- 
thodo facillime redduntur obnoxix. 

Abcant iginir illx paraplcrofes Vicrxx , quibus xquationcs quadrato quadraticas 
rcducit ad quadraticas per medium cubicatum abs radicc plana, paricnim clcgantia, 
faciliratc, & brcvitatc folvuntur ,ut jampatuit, pcrindc quadrato quadraticxac cu- 
bicx quxftiones , ncc poflunr , opinor eleganrius. 

Ut parcat clcgantia hujus mcthodi, En conftru&ioncm omnium problematum 
cubicorum,& quadrato quadraticorum pcr parabolcm &circulum. 

Ponatur A* -+ Z' in AxquariDw. 
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Ergo A 4 xquabiturZ* inA h- D pp , fingatur quadratum abs A 1 — B 1 aut alio 
quovis quadraro, fict quadratum A 4 -+ B* -+ 'B' inA 1 . Addatur ad fupplc- 
mcntum iingulis xqualitatis partibUs B 4 - 1 B * in A 1 fict A 4 r+ B 4 — 1 B* in A 1 , 
xquale B 4 -B 1 in A 1 xqualc B 4 - B 1 in A 1 — Z 1 in A -+ Dpp fic 'B 1 - 
xqualc N *. 

Et fingtilis homogcncis fivc partibus xqualitatis xquctur N 1 inE 1 . Fict iilinc 
pcr fubdivifioncm quadraticam A 1 — B 1 . iqualc Nin E, idcoquc punclum cxtrc- 
mum E, crit ad parabolcm, cx noftra mcthodo, iitinc fiet B 4 — A l — Z * in A •+ D pp 

xqualc E . SsF >T N l 

Idcoquc cx noftra mcthodo punctum extrcmum E,critadcirculum.DcfcriptiO' 
nc igitur parabolcs & circuli folvitur quxltio. 

Hxc mcthodus iacillime ad omnes cafus tam cubicos quam qqadrato quad. cx- 
tcnditur. Curandum cnim tantum ut cx una partc fit A 4 cx altera quxhbct homo- 
gcnca , modb non arriciantur ab A J . at pcr cxpurgationcm Vittxam omncsxqua- 
tioncs quad. quadratx ab affcctionc fub cubo Jibcrantur , crgo cadcm in oinmbus 
methodus , cum autcm xquationcs cubicx hbcrcntur ab aftcctionc fub quadrato pcr 
mcthodum Victxam, homogcncis omnibus inA, ductis, fict xquatio quadrato qua- 
drata cujus nullum cx homogcncis ajticictur fub cubo , idcoque foivetur per fupc- 
riorcm mcthodum. 

Id foliim in fccunda xqualitatc curandum cft , utA 1 cx una partc , cx altcra E\ 
fub contraria aflfcctionis nora tcpcriantur , quod eftfcmper facilhmum. 

Sit cnim in alio cafu, ut omnia pcrcurramus, A 4 xquaic Z ^inA 1 — Z* inD. 

Fingatur quodvis quadratum abs A 1 — quovis quadrato dato, utB 1 , fict A 4 -+ B 4 
— 1 A 1 in B\adjiciatur utriquc xqualiratis parti ad fupplcmcntum B 4 , — 1 B \n B\ 
fict. A 4 -+B 4 - 'A'in B 1 xquale B 4 - 1 B 1 in A 1 * Zp inA 1 -Z'inD. 

Ut igitur commoda fiat divifio ,in 2. A squahtatc fumenda diftcrcntia intcr * B & 
Z p qux fit V G. N & utraquc xqualitatis pars xquanda N 1 inE 1 . 

TJt Uhnc fiat A 1 — B 1 xqualc N in E. lihnc B 4 - A 1 - Z in D xqualc E\ 

jF ~n~ 

Advcrtendum dcinde 1 B 1 debcrc prxftarc Z ' ahoquin A 1 non afficcrctur figno dcfc- 
ftus, & pro circulo invcnircmus hypcrbolcm , cui promptum rcmcdium. B 1 cnim 
ad libitum fumimus , idcoque ipfius dupium majus Zp nullius cft ncgotii fumerc. 
Conftat autcm cx mcthodo locali circulum crcari fcmpcr cx xquahtate , in cujUS 
partc altcra quadratum unum ignotum afficitur figno -+ in altcra , aliud quadratum 
ignotum figno — . 

Si fumas ad hoc cxcrhplum invcntioncm duarum mediarum , crit A 1 xqu. B 1 in D. 
Et A 4 xq. B 1 in D in A. 

Adjiciatur utnmquc B 4 -'B' in A \ A 4 -+ B 4 - 1 B 1 in A 1 xquabitur B 4 -f 
B 1 inDin A — 1 A* in B* fit 'B^xqualc N \ 

Et fingulx xqualitatis partcs xquentur N 1 in E *. 

Fict ilhnc A 1 — B 1 xqualc N in E. Idcoquc cxtrcmum E , erit adparabolcm. 
Fict iftincB 1 ~ -tD-; in A — A' xqualc E*. 

Idcoque extrcmum E crit adcirculum. Qui hxc advcrtcrit, fruftra quxftioncm mc- 
folabii, trifcctionis angularis, 5c fimtfes tcntabit dcducerc cx planis, hoc cft pcr 
rcctas Sccirculos cxpcdirc. 

B A 
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APOLLONII PERGyEI 

LIBRI DUO 

DE LOCIS PLANIS 



RESTITUTI- 

O C I plani quid fint notum cft faris fuperquc : hac dc rc fcri- 
pfiflc libros duos Appollonium tcftatur Pappus, corumquc pro- 
pofitioncs lingulas initio libri Icptimi tradit, vcrbis tamcn auc 
obfcuris , aut lanc intcrprcti minus pcrfpcctis. ( Grxcum cnim co- 
diccm vidcrc nonlicuit) hanc fcicntiamtotius, ut vidctur, Gco- 
mctrix pulchcrrimam ab oblivionc vindicamus , & AppolJonium 
dc locis pianis diflcrcntcm , Appolloniis GalUs , Batavis , & lllyri- 
cis audactcr opponimus > ccrtam gcrcntcs fiduciam , non alibi prxdarius , quam 
hoc in opcre Gcomctrix miracula cluccrc : quod ut ftatim fatcaris, Jiic cxordior. 

Propofitiones libri primi hx func. 
propositio i 

Sl dux lincx agantur , vcl ab uno dato pun&o , vcl a duobus , Sc vcl in rcclam li- 
ncam , vcl parallclx , vcl datum contincntcs angulum , vcl inter fc datam propor- 
tioncm habcntcs , vcl datum comprchcndentcs fpatium : contingat autcm tcrminus 
unius locum pJanum pofitionc datum ; Sc al.tcrius tcrminus locum planum pofitionc 
datum contingct, intcrdum quidcm cjufdcm gcncris, intcrdum vcro diverfum, & 
intcrdumfimilitcr pofitum ad reclam lineam , irucrdum contrario modo. 

Hxc propofitio in propofitioncs o&o dividi commodc potcft , & quxvis cx iis in 
multiplices cafus: obfcuritatcm intcrprcti prxbuiflc vidctur inrcrpunclionum dcfcctuss 
imo & Pjppus ipfc hoc Ioco propter niiniambrcvitatcm vidctur non vacaviflc obfcu- 
ritatc. Singula dum fccamiu in odantcs ,itarevelamu». 



Mathematica. 13 

PRorosiTio I. 

SI a dato pun&o in rcctam lincam dux lincx agantur , datam habcntcs propor- 
tioncra > & tcrminus unius contingat locum politionc datum , hoc clt , aut rc- 
ftam,auc circumfcrcntiam circuU poiitionc datam ; altcrius tcrminus contingctrc- 
clam, aut circuli circumfercntiam politioncdatam. 

Efto datum punctum , A. pcr quod agantur in direclum refor, AB, AF.in pro- 
poctionc data, &fitvctbi graua punctum B, in rcfta unca H C B D , politione 
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in re&am H D , pcrpcndiculan A C , dabitur pun&um C , producatur C A , ad E , & 
fiat ratio C A , ad A E, xqualis datx , dabitur igitur rc&a A E , & punftum E. pcr 
punctum E, parallcla rc&x HD , ducatur G E F, dabitur pofirionc, & in cacrit 
punCtuinF, quia omncs rccte pcr datum punctum parallclas ftrcantcs in camdcmra- 
tioncm dividuntur; patct crgd quamcunque rectam pcr punclum A , tranfcuntcm , 
Scdatis politionc paralklis tcrminatam in datam fccari proportioncm. 

Elto dcindc datum punctum B , & circulus pofitionc I C N , cujus ccntrum A , 
jungatur B A, m punfto I, circumfcrcntiam fccans, & producatur 




IB, adBE, ut fit ratioIB.adBE, xqualis datx , continuctur in F , & fiat A I , ad 
EF, utlB.adBE, & ccntro Fintcrvallo FE , dcfcnbatur citcumfcrcntia circuh 
ED Z , quam patct cx conftruftionc pofitionc dar. , aio rcttas omncs pcr pundhim 
datum B tranicuntcs , & utrimquc c.rcumfcrcntusdatorum pofitionc circulorum tcr- 
minatas in datam fccari rationcm. . , 

Ducla cnitn vcrbi gratia C B D iungantur C A , D F , cft ut IB, ad B E , tta A I , ad 

«t: n a Anv„* Ai Tlvr A C adEF (ivc F D , & funt xqualcs an- 

EF.crcouttota BA, ad BF,ita Al,n\c A^,aur.r, u>t 1 n ,. r n 

guh ABC, FBD,ad vcrticcm I patct itaquc triangula cflc fimiha atqucidco, ut C B 

ad B D, ita B A, ad B F , hoc crt in ratione data, cum igitur a dato punfto B , ducamuc 

in dircclum dux rcftx B C , B D, vcrbi gratia in data rationc quarum B C >™JS«** 

cumrcrcntum politionc datam tangcc quoquc B D, aliam arcumfcrcntiam pol.tio- 

* SiToducanttu rcclx donccad concavas circulorum circiimfcrcntias pcrtinganr, 

ldC Mon7musporr6 nos minimaquxquc in dcmonftrationibus non doccrc , cum fta- 
tim patc"u, imbic cafus divcrfos non pcrfcqui cum cx adduihs mmimo pofimc 
ncgotiodcrivari. g 
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II. PROPOSITIO. 

SI a dato puntto ducantur irt dircftura duac reftx , datura contincntcs fpatium 
contingat autcm tcrrainus unius locum planum pofitionc , tangct paritcr&rcr- 
minus altcrius. 

Efto datum punttum A\ data primum rc&a B C, pofitionc in quara dcmittatur 
pcrpcndicularis , A C , dabiturcrgo & pundum C , producatur & fiat fpado dato 
xqualc reftangulum C AE, fupcr diamctro AE, dcfcripto circulo ADE, aio 
rcdas omncs pcr pun&um A du£tas , &. illinc rcda , hinc circumfercntia circuli 
( qucm patct dari pofitionc ) tcrminatas ita ad punftum A , fccari ut rcftang. 



B C B 




B 

fub pattibus xquetur fpatio dato , nam fit vcrbi gratia rcfta D A B , jun&a D E , 
cum fit angulus ADE , in fcmicirculo rcftus , & Anguli B A C , D A E , ad 
vcrticcmxqualcs, crunt triangula D AE , AC B, fimilia, arquc idco rctlangulum 
B A D , reftangulo C A E , datoxqualc; cum igitur pcr pun&um A , ducantur dux rc- 
£tx A E 1 , AD , in dirc&um & tcrminus unius ncmpc A B , tangat rcdhm B C , pofi- 
tionc datam, tanget & tcrminus altcrius locum planum , hoc cft circulum A D E, 
pofitionc datum. 

Scd dctur pundtum V,& circulus B IGH , !pofitionc cujus ccntrum E /ungarur 
E V , & producatur in B , dabitur V B , producatur in E , ut fit rc&angulum B V F, 
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xqualc dato cui ctiam xquctur re&angulum G V X , fupcr diamctro X , F, circuJus 
defcribatur X KF, qucm quidcm dari pofitionc patct, Aioredas pcr punftum V, 
tranlcuntcs &duobus circulis , tcrminatas ita fecari in V, ut rc&angulum fub 
fcgmcntis dato xqualc cfficiant. Ducatur cnim vcrbi gratia A V , K 1 , Aio re- 
ftangulum A V K , xquari dato , fumatur ccntrum circuli minoris O , redra autcm 
A V Kl, fccct eundcm circulum in R , jungantur rcctx RO , A E , pofuimus rc- 
Oangulum G VX, xquariBVF, critcrgo GV,ad VB,ut FV, adVX,& com- 
poncndo , & fumcndo antcccdentium dimidia , & pcr convcrfioncm rationis , ut E B, 
fivc E A , ad E V , itaO X.fivc OR, adO V , & habcnt duo triangula O V R, V 
E A , commvncm angulum E V A , crunt crgo fimilia & ut A V, ad R V, ita A E, ad 
R O, five E B, ad O X , V E , ad VO,cumerg6 ut EB,ad O X, ita VE, ad V O , 
crgo ut E B, ad O X , ita rcliqua V B, ad rcliquam V X, atquc idco ut A V, ad R V, 
ita B V, ad X V , (imilitcr probabimus ut G V , ad V F , lta I V , ad K V , crit igitur 
viciflim utGV,adVI, itaFV, adVK, utautcm F V , ad V K , ita V I , ad VX, 
( quia rcftangula KVR,FVX,in circulo funt xqualia ) & ut V R , ad V X , ita pro- 
bavimus cflc V A , ad V B , crit igitur ur F V , ad V K, cx una partc , ita V A, ad V B, 
rc&angulum igitur K V A , rc&angulo F V B , dato xquaic , cx aiia vcro partc crit 
ut G V , ad 1 V , ita V R , ad V X , atquc idco rcdangulum I V R , rcftangulo G V X, 
dato xqualcj cum igitur pcr pun&um V, ducantur dux lincx in dirc&um A V , & V K, 
comprchcndcntes fpatium datum , & tcrminus unius ncmpc V A , contingac circu- 
lum pofitionc datum , tangct & terminus alterius locum pUnum hoc cft circulum 
XKF, pofitionc datum. 

III. PR O PO S I TIO. 

SI a dato ducantur dux lincx datum contincntcs angulum , &datam proportio- 
ncm habcntes, contingat autem tcrminus unius locum planum pofitionc , con- 
tingct & tcrminus alterius. 

Efto primo datum punctum H , & rc&a linca A F, pofitione, in quam demifla per- 
pcndicularis H B , dabitur. Fiat angulo dato xquahs angulus B H E , & fit B H , ad 




H E , in ratione data dabitur rccta H E , pofitione & pun&um E. a puncto E , 
ad rcttam H E , cxcitata perpcndicularis infinita D E G , dabitur pofitionc , fu- 
matur quodlibet punftum in rcfta A F , ut C , & junfta H C , fiat angulo 
dato xqualis C H I , aio rettam H C , ad H I , eflc in rationc data , nam cum 
fint xqualcs anguli B H E ,C H I , dempto communi C H E , erunt xquales BHC, 
E H I , & funt anguli ad B , & E , re&i , funt igitur fimilia rriangula H B C , 
HEI,&utHB,adHC,iraHE,adHI,&viciflim utHB, adHE, itaHC, adHI, 
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habet rationem datam. Cum igitur a dato puntio H , duttx fucrint dux Jinci H C, 
H I, in daroangulo CHl.&in data rationc , & altcra ncmpc HC^ad puntium C , 
contingat re&ara pofitionc continget & tcrminus altcrius locum planum ,ncmpc rc- 
ttam D G , quam dari pofitione probatum cft. 

Scd tangatur circulus, cfto punctum A, datus circulus pofitionc I E, cujus ccntrum 
I .jungatur F A , Iccans circulum in I , 3c fiat angulus a-qualis dato, & ratio I A, 




A D ,data , dabitur A D , pofitione & pun&um D , producatur , & fiat ut I A , ad 
A D .• ita I F : ad D C, ccntro C, dcfcripto circulo D B , qucm patct dari pofitione fu- 
matur quodvis punftum in priorc circulo ut , E, & iun&a E A, fiat angulo dato arqua- 
lis E A B , & fit punttum B in fecundo circulo, aio cflc A E ad B A in rarione datA 
jungantur F E , B C , probabimus ut fupra xqualcs angulos F A E , C A B , & fimiliru- 
dincm triangulorum FAE.CAB, iifdcm rationibus quibus jam in priorc propofi- 
tionc , cjulquc 2. figura ufi fumus , argucmus , critquc A F , ad E A, ut A C , ad A B, 
& viciflim ut A F , ad A C , hoc eft ut A I, ad AD , ita A E, ad A B, dabitur crgo ra- 
tio AE ad AB patct tum fcnfiis , tam confcqucntia propofirionis. 

IV. PROPOSITIO- 

SI a dato pundto ducantur duae linez datum contincrrtcs angulum &datumcom- 
prchcndentcs fpatium contingat autcm tcrminus unius Iocum planum pofitionc 
datum , conringct, &tcrminus altcrius. 

Sit datum punftum G , rcfta pofitionc data A C , inquam ducatur perpendicula- 
ris G B , efto angulus datus B G E , & fpatium datum fub B G , in G E , fupcr G E , 
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dclcribatur fcmicirculus G E F , 5c fumpto in recta pofitionc data quovis punclo 
ut D, juncraqucD, G,fiat angulodato xqualis D G F, aio rcftangulum fub D G, 
in G F , xquari dato , jungatur F E , probabimus ut in propofirionc prxccdcnte xqua- 
litatcm angulorum B G D , E G F , fcd rc£ti ad B, & F, funt xqualcs, non latcbit igitur 
triangulorum B GD, E G F, fimilitudo ncquc rcctangulorum B G , in G D, ficG D, 
in G F, xqualitas , ncquc vcritas pofitionis , fi igirur, ficc. 

Scd fit datumpun&um A, ficcirculus pofitionc HGE, ducatur pcr ipfius ccn- 
trum A E H. 




Sccans circumfcrcntiam in punclis E H, fit angulus datus H A B , flc fpatium da- 
tum rcftangulum fub H A , in A I , vcl E A , fub A B , fupcr reCta 1 B dcfcripto fc- 
micirculo ( qucm quidem patct dari pofmonc ) fatisfict quxftioni, nam du&a G F A 
vcrbi gratia fic fa&o angulo G A D C, dato xquali > aio rcclangulum G A D, vcl FAC» 
xquari dato, nam cum rc&angula H A I , E A B , xqucntur , crit ut H A , ad A E , ita 
AB , ad AI, Ex propofitionis vcrb fupcrioris ratiocinio patet xqualitas angulo- 
rum HAG,BAC, 3c cx prima propofitionc facile. dcducetur cfTe ut H A , ad G A, 
ita B A , ad A C, fcd ut H A , ad G A , ita F A, ad A E , crg6 ut F A , ad A E , ita 
B A , ad A C , reaangulumquc F A C, rettangulo B A E ,dato cft xqualc. Dcindc cit 
ut B A, ad A C, ita A D , ad A I , reftangulumque G A D , , rcftangulo H A I , dato 
xqtialc. conltat itaquc cx omni partc propofitum , fi igitur, ficc. 

Hoc in cafu fumpfimus pun&um A extra circulum poljitionc datum, in a. vcrb ca- 
fu 2. propofuioms intra circulum pcrfcvcramus. 

C^utuor propofitioncs prxcedcntc* pun&um unum datum afiumunt,fcqucntcs duo. 

PROPOSITIO V- 

SI a duobus punftis datis dux lincx paraUeix agantur rationcm habentci datam , 
contingat autcm tctminus unius locum planum pofitionc datum , contingctfic 
tcrminus altcrius. 

Sunto duo punftaA 5c H rc£ka pofitionc CBDK, in quam demittatur pcr- 
pcndicularis A B , cui parallcla ducatur H E , fic fit ratio A B , ad H E , data , dabitur 



CB D 
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punchim E, pcr quod duda E F G , pcrpcndiculari ad H E, & rc&x politionc datx pa- 
rallcla» aio omncs parallclas a punclis A H, du&as , & rcctis C D, F G, podtionc da- 
tis tcrminatas , cuc in proportionc data A B , ad H E ; crunt cnim anguli B A D, EHG , 
aqualcs , & rc&i ad B, & E , funilcs crgo trianguli BAD.EHG, & rcliqua faciha. 
Cum igitux a datis duobus punctis A , & H , ducta? fucrint parallclx A D, H G , in ra- 
tionc data , quarum AD.cft ad datam redam pofitionc crit & H G , ad rcctam poii- 
tionc datam , idcoquc ad locum planum. 

In hac figura fint data puncla A , & Z , & circulus pofitionc B C , cujusccntrum E , 
jungatur A E , occurrcntc circuio in D , <Sc huic parallela ducatur Z N , fiatquc ratio 





A B, ad Z M ,xqualis datx producafur Z N , in I , & fiat ratio B E , ad N 1 , xqualis 
ctiam datx , ccntro I , intervallo IN, dcfcriptus circulus dabitur pofitionc , &qux- 
ftioni iatisfaciet , nam du&is parallclis A C, Z D , circulis ad puncta C , D , occurren- 
tibus crit ratio A C, ad Z D , xqualis datx, cflc cnim angulos B A C , N Z D, xqualcs, 
jam primus hujus propolitionis cafus cvicit, reUquum prxftabit fecundum propofl- 
tionis cpitagma. 

PROPOSITIO VI. 

SI a duobus pundtis datis dux parallclx agantur datum comprehendentes fpatiura 
contingat autcm terminus unius locum planum pofitionc datum contingct & tcr- 
minus altcrius. 

Sint dau duo puncta A , & H , rc&a pofitionc C E, m quam pcrpcndicukris AB. 

. r: ijiioj , twuffj Dflouiloq nixfrjfilq xuujoI iuiuu *:i:<" ,1,1 Luaiiit 10. 

* » """" 1M*wm JfcgllJ y^pj 
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cui parallcla ducatur H G, & re&angulo dato fit xqualc rc&angulum fub A B,HG,da- 
bitur rccla H G , fupcr qua defcriptus fernicirculus H F G,quxftioncm perficict , du&is 
cnim ubicumque parallclis A D, H F, & jun&a G F,patcbit dcmonftrationcs fupcriorcs 
rctratlanti triangulorum B A D , G H F, fimilitudo, ldeoquc rcttangulum fub A D , in 
H F , xqualc dato fub B A , in H G, concludctur ; cum lgitur a duobus punclis, &c- 

In z. cafu iint data puncta A & B , & circulus poiitionc 1 F G H , per cujus ccntrum 
tranfcat A I H , ciu parallcla ducatur B C , & fit rcfongulum fub A J , B C , xqualc 



H 




dato , cidcmquc xqualc rcftangulum fub A H , in BO, fuper rccla OC, dcfcrip- 
tus fcir.icirculus prxllat propofitum , namdu£hs paraJlclis A F G , B E D , cruntan- 
guli H AG , C B D , xqualcs & rc&angulum fub A G , in B E, xqualc dato cidem- 
quc rcttangulum fub A F , in B D, ncc , ablimilis cft ci , qux in z. cpitagmatc propo- 
fitiorus quartx prodita cft dcmonftratio. 

VII. PROPOSITIO. 

SI dux lincx agantur a datis duobus punftis datum continentcs Angulum & da- 
tam habentcs proportioncm contingat autcm tcrminus unius iocum planum 
pofitionc datum conringct , & tcrminus altcrius. 

Sunto duo punda A , & B , rcfta poiitionc I G H , fuper B A , dcfctibatur portio 
circuli A L B , capicns angulum xqualcm dato a punfto A , ducatur in rcCtam I H , 
pcrpcndicularis A G , qui produ&a donec circumfercntix occurrat in L , producatur 
L B E , & fiat A G , ad B E, in rationc data pcrpcndicularis ad B E, agatur F E , D C, 
& fumatur quodlibct punctum m portionis circumfcrcntia ut K ,a quo ducantur pcr 
punda A&B, rcctx K A H , K B D , occurrcntcs rcttis IH, FC,inpunfllsH&D, 
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aio A H , ad B D , cfle in ratiorrc data A G , ad B E , cum cnim hoc ita fc habeat crunt 
triangula A G H , B E D , (irnilia, idcoquc anguli GAH.EBD, cifquc ad vcrticcm 
K A L , K B L, xqualcs, quod quidcm ita fc habctcumcidem circuli portioni inliftant, 
& proclivis cft ab analyfi ad fynthciim rcgrcflus. Cum igrtur a datis duobus pun&is A , 
Sc B, duftx fucrint dux rc&x AH,BD, datum contincntcs angulum HKD,& tcr- 
minus iplius A H, contingat re&am I H , pofitione datam , contingct & tcrminus B D, 
rcdam F C , quam dari pofitione cvicic conftrufrio. 

Scd lint datapuncta AB, circulus poiitione HF, fuper rc&a AB , dcfcribatur 




circuli A K B, capicns angulum dato xqualem, ccntrum circuli HT , cfto G, jungatur 
A H G, producatur doncc portioni occurrat in K, & ducatur K, B, E, & fit ratio A H, 
ad B E.data procucatur B E , in D , doncc H G adDE , fit paritcr in rationc data , 
ccntro D , dcfcriptus circulus dabitur pofitionc ,& dabit folutionem quxftionis : du- 
ftis quippc I A F, I B C, ciunt anguli ad A , & B ,xqualcs , & rchquum propofiti non 
cft laboriofum ? ftatimquc patct A F , ad B C, cflc in rationc datl, imo & ad circumfc- 
rcnti.is concavas produttas idcm prxftarc : cum igitur, &c. 

Vlll PROPOSITIO- 

SI i duobus punttis datis ducantur dux lincx , datum contincntes angulum, Sc 
datum comprchcndentcs fpatium, conring.it autem tcrminus uuius locum planum 
pofirioncdatum.conringet & tcrminus altcrius. 

Sintdata duopun&a A, &B , re&a pofitionc GI, fupcrAB, defcribatur portio 
circuli capicns angulumdatum , duftx perpcndicularis A H, in G I, continuctur in F, 
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& junfta FB , producatur in C , fitquc fpatium datum A H , in B C, fupcr reda B C 
dclcriptus circulus facicc quod proponirur, crit quippc fumpto quovis punfto in oor- 
tionc , £ , 6c junclisE A I , E B D , rcftangulum fub A I , B D, xqualc dato ncc diftert 
ab cxpolms aliis cafibus dcmonftratis. 

Scd fint data duo puntta A & B , datus pofitionc circulus I K L, & fupcr A B dcf 
cnpra portio circuli capicns angulum dato xqualcm : ducatur pcr ccntrum rcdta ANI 
&producaturin G,jundaquc G B , producatur Sc fiat rc&angulum fub A I inBC 
xqualc dato cidcmquc xqualc reOanguIum fub Atf,inBD ,fupcrCD, dcWu 
fcmicirculus iatisfaact propofito. ^ 




Hoc cft furnpto quolibct punclo in H , & rcliquis ut fupra conftruais ut in fi- 

m B E, neccft divcrfa dcmonftratio a prcccdcntibus conftat itaquc propolitum 
taque rationc prior Appollonii fcu Pappi propofitio rcdditur manifefta 
Obicrvandum autcm cafus quos »n fcmicirculis tantum expreflimus in circulis in- 
tegrisJocum haberc ; fed & cafus muhipliccs cx vana datorum pofitionc odri quos 
otiofiores ex prxccdcntibus facili opcra & proclivi ratiocinio dcducent 9 

&ub,icit Pappus locum planum qucm z« . ex rcdtis contingit inrcrdum cflc ciufdem 
gcncnsMnterdum vero d.verfum. Hoc patct quia in ,. pro^ofitioneTrbf g nfcft 
c,uidem gcncns, nam fi pr.or fit ad rcOam,cft quoquc ad rctfam poftcrior, G ad circu- 
^^ ddr ^«^ vcr6priorcp H artc, &auis qLufd^rn cafib" cft 

Addit dcindc aliquando fimil.tcr poni ad redam Iincam , intcrdum contrario mo- 
do^quoloco verba (adrca.un lincam ; qux nulium fenfum admittunt , ccnfco dc- 
,° CUm lt } tc ? Tctor > ut -^quando fecunduslocus priori contrario modo 
Ponatur , vcrb. gratii , fi p rior iit ad convcxum circuli , fccundus ad concavum , &c. 
cums rci cxcmpla pnorcs propofitioncs fuppcditabunt. 

PROPOSITIO II. 

SI rcclx linex pofitionc datx unus tcrminus datusfit, & altcr circumfcrcntiam 
concavam pofitionc datam contingct. 

♦•4?* C r VCrba 5 to lc & MUT ™ f * cftpropofitio ,rcponcndum igitur loco, vcrbigra- 
tia (polmonc datx) magnirudine datx ; critque fcnfus .• ut data circuli diamctro & 
ccntro, cxtrcmitas diametri fit ad circulum pofitionc datum cujus rci vcritas cum 
pcrlc patcat curdiutius hic immorcmur. 

C 3 
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PROPOSITIO. III. 

Sl a duobus pun&is datis inflcftantur rcclx lincx datum angulum contincntcs , 
communc ipforumpunclumcontingct circurafcrcntiam conc.iv.un pofitione da- 
tam. - • 

Hxc propofitio pcr fc patet, dari enim fuper rcdH linca duo punfta jungentc por- 
tioncm circuli capicntcm angulumdatumdocuit Euclides inclcmcntis. 

PROPOSITIO IV. 

SI trianguli fpatii magnitudinc dati , pofitionc & magnitudine bafis data fit , vcr- 
tcx ipliusrc&am lincam pofitionc datam contingct , parallclam ncmpc bah da- 
tx , cujus invcntionc cx i. clcm. facilc dcduccs omnia. 

PROPOSITIO V. 

SI rcttx linex magnitudioc datx , & cuipiam pofitioni datx xquidiftantis unus 
tcrminus contingat rectam lineam pofitionc datam , & alius tcrminus rectam li- 
ncam pofitionc datam contingct. 
Datx reftx lincx DE, magnitudinc , & rc&x AC, pofitionc datx xquidhtantis 




unus terminus ut D, contingat reclam A F, pofitione datam fi per punclum E , duxe- 
ris B E G , ipfi A F , parallclam conftabit propolitum. Erunt quippc rcctx omncs in- 
tcr has duas paralieias intcrccptx & rcftx A C, pofitione datx xquidiftantes , intcr fc 
xquales: quod ipfa conftru&io manifcftat. Si igitur alrcr tcrminus cujuflibct fit ad 
rcilam A F , crit alius adB G , ur vult propofitio , quam ctiam licct porrigcrc lcvi nc- 
gotio ad circulos. 

Sit cnim data A B, pofitionc cui xquidiftct rctta NO , magnitudtnc data, cujus 
pun&um N , fit ad circumfcrcntiam circuli C N M , pofirionc dati ; Aio punctum O, 
eflc ad circulum polltionc datum. Eflo E , ccntrum circuli C N M , & ducta diamc- 
tcr ipfi N O , parallcla continuctur in F , doncc rc&a C F , xquctur N O , datx , dabi- 
ttU rccta C F , pofitionc , & magnitudinc , producatur , <5c fiat F H , xqualis C D , fu- 
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per F H , dcfcriptus circulus prxftabit propofitum , crit quippc punftum O , ad ipfius 
circumfcrcntiam cum crum punftum O , fit ad circumfcrcntiam cixculi F OP , crunt 



1 




re&x CN.FO, xquales & paraUelx, cum xqualcs & parallclas C F , N O , conjun- 
gant > crunt igitur anguli N C D , O F H , xqualcs ; quod quidcm ita fc habct cum 
rcftx C D , F H , fint xqualcs , & a rcftis N M , O P ,xquaUtcr diftcnt. potcrit igitur 
propofitio Pappi univcrfolius ita concipi. 

Si rctfcc lincx magnitudinc datx, & cuipiam pofitioncdatx xquidiftantis, unus 
tcrminus contingat locum planum pofitionc datum , & alius tcrminus locum planum 
pofitionc datum contingct. 

PROPOSITIO VI. 

S i a Punfto ad pofitionc datas duasrcdlas Iincas pandlclas vcl intcr fc convcnicn- 
tcs ducantur reftx lincx in dato angulo vcl datam habcntcs proportioncm vcl 
quarum una fimul cum ca ad quam alrcra proportioncm habct datam , data fucrit 
contingct punctum rc£t.tm lincam pofitionc datam. 

Hiijus propofitionis dux funt partcs , quarum prior hxc cft. Sint dux rcdlx pofitio- 
nc darx A E , A F , in pundo A, concurrcntcs , & a punfto C, dcmittantur rcftx C B 




C D , in datis angulis CBA,CDA, &fint rcftx B C, C D , in data proportionc 
Aio pun&ura C , cflc ad rcd.un Uncam pofitionc datam. Jungantur A C , B D , in 
quadrangulo A B C D, dantur tres anguU ABC , ADC.BAD, datur igitur angu» 
lusBCD, datur ctiam ratio B C, ad C D , ex hypothcfi crgo datur fpccic triangulum 
BDC, & anguli C B D, C D B, rcliqui igitur ABD, A D B , dantur , idcoquc fpc 
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cie triangulum ABD , datur, igiturratio AB,ad BD, fed cx dcmonftratis datur 
ratio B D , ad B C , ( cum probatum fit triangulum B D C , fpccic dari ) crgo datur ra- 
tio A B , ad B C , datur autcm B A , pofitionc & punclum A , datur igitur pofitionc 
rcfta A C, & in ca fumpto quovis pun&o & ab co dimiflis in datis angulis rcciis in rc- 
ctas datas , probabitur fcmpcr demuTas efle in data proportionc. 

Altcr cafuscftfi rcfta; datae fint parallelx. 
Sint rccta: C A, C B , in datis angulis C A D , C B F , in proportionc data* , angulus 
C N B , datur , cft cnim arqualis proptcr parallclas dato C A D , datur igitur /pccic 
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B 
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tn.ingulum CNB, & ratio CN, adCB, datur autcm ex hypothcfi ratio C B , ad 
CA , crgo ratio C N, ad C A, data eft> ideoquc probatur facilc pun&um C, cfle in rcc>a 
data politionc. Conftructio , pcr punctum quodvis ut B , trajiciatur pcrpcndicularis 
I B M, dabitur I B , fiat ut A N, ad N C, ita I B , ad B M , pcr pun&um M , ducla dua- 
busdatis parallcla , fatisfaciet quxftioni , nec cft opcrofa dcmonftratio > fi igitur a 
punclo quodam ad pofirionc datas duas reclas lincas parallclas vcl inter fc convcnicn- 
tcs ducantur rccta: lincx, datis angulis habcntcs datam proportioncm conungctpun- 
ftum rcttam lincam pofitionc datam. 

Sccunda pars ita fc habct. 
Dcntur rccla: A C , A G , in pundto A concurrcntcs , ponarur A N, fuper rcctam 
A C, in dato angulo C A N, fiat A N , arqualis datx & ipfi A C, parallcla ducatur N G, 



A B C 




angulus alius datus fit R O G , pcr primam partcm hujus dueatur rcc"ta G E, in qua 
fumpto quovis punfto ut E , rcftx £ D , E F , ipfis R O, A N , parallelx , fint in ra* 
rioncdat4, dabitur GE, pofitionc cx fupcrius dcmonftratis. Producatur F E , in B, 
dabirur F B , magnitudmc cft cnim xqualis darx A N , proptcr parallclas. O^Jpdcum- 
que igitur punttum fumpfcris in recla G E, ut E , a quo in rc&as A C , A G , dcmifc- 
ris rcftas E D , E B , in angulis datis rcfta B E, una cum EF,ad quam E D , habct ra* 

tioncm 
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tioncm datarn data erit , quod vult propofitio. Si igitur a punfto quodam ad pofi- 
nonc duas rc&as lincas intcr fc convenicntcs ducantur rcctx lincx in datjs angulis 
quarum una funul cum ca ad quam altcrahabct proportioncm datam , data fucritcon- 
tingct punctum recTom Uncam pofitionc datam. 

PROPOSITIO VII. 

SI fint quotcumque rcttx lincx pofitionc datx atquc ad ipfas a quodam punfto du- 
canturrcttx lincxindatis angulis, fit autcmquod dati lincd & du&a continc- 
tur , una cum contcnto data linca , & altcra dutti xqualc ci , quod datl , & aha dutU 
& rcliqua conrinctur puntlum rcdam lincam pofitionc datam , contingct. 

Hxc propofitiocft ampliario prxccdcntis , &quoddcduabuslincis cft fupcriusdc- 
monftratum in prima partc propoiitionis fcxtx , hic in quotcumquc locum habcrc 
proponirur. 

Exponantur trcs rc£rx pofitionc datx & triangulum conftituentcs A B , BC , C A, 
cft invenicnda icfa E K, vcrbi gratia ui qua fumcndo quodlibct punftum vtM,& ab co 




duccndo rcctas M R , M O , M I, in angulis datis. MRA,MOB,MIA, fumma dua- 
rum O M , & M 1 , fit ad M R, in rationc data , pcr primam partcm propofitionis prx- 
ccdcnris invcniatur recla in qua fumcndo quodlibet punctum & abco duccndo rccTas 
ad rcctas A B , B C , duclx fint in rationc data , dabitur pofitionc re&a quxfita , pun- 
ftum igirur in quo concurrct cum A C , dabitur , cfto E , a quo ducantur E V, E D, 
ipfis MO.MR, parallclx, crgo cx conftruftionc V E , ad E D, habcbir rarioncm da- 
tam , cadcm mcthodo fumptis A C, A B ,rc&is invcniatur puntlum K , a quo duclx 
K L , K Z , in datis angulis ipfis ncmpc M R , M 1 , parallclx , fint in rationc data. 
Erir igitur fimilitcr KZ , ad K L , in rationc data , iungatur E K , quodcumquc pun- 
ctum in ea fumpfcris prxftabit propofitum. Sumatur M, vcrbi grariaex jam conftru&is 
fiar M F, parallcla BA.&MH, parallcla B C, probandum cft fummam duarum O M, 
M 1 , ciTe ad M Rut V E , ad E D , in rationc ncmpc data , fiat adhuc K G , p.iralkla 
B A , ponatur verum cfle quod intcndimus probarc, crgo viciflim crit ut M R, ad 
E D , ita fummaduarum MI, M O , ad E V,& dividcndo critut dirTcrcntia M R, & 
D E , ad D E, ita diffcrcnria qua dux O M , M I , fupcrantE V , ad E V , cum aurcm 
M F , fir parallcla B A , EF , crit diffcrcntia rcctarum M R , & DE , & cum M H , 
fit parallcla B C , E H , crit differcntia reclarum , M O , V E , idcoquc diftcrenria 
rcclarum I M , & E H , xquabitur cxccflui quo dux M O, M I, fupcrant rcttam V E. 
Ex dcmonftratis igitur crir E F , ad D E , ut diffcrentia rcttarum I M , E H , ad E V , 
& viciflim E F , crit ad diftcrcntiam rctTarum 1M, EH.urED.adEV, crit igirur 
convcrrcndo diffcrcntia rctlarum I M , E H , ad E F , in rationc data E V, ad E D , 
ex conftruclionc autcm ( cxpofitis tribus E H , E F , M 1 , cft V E , ad E H , ut K E, ad 
EM , cft ctiam K Z , ad M I , in eadcm rationc K E , ad E M , eft ctiam ( cum K G , 
fit parallcla B A , ) G E , ad E F in cadcm rationc KE, ad EM, igitur rrcs rcftx 

D 
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VE, K Z, E G , funt in rationc triurn H E , M 1 , E F , cft igttitr ut duTcrcntia dua- 
rum E V , K Z , ad E G , ita diffcrcntia duarum M I , E H , ad E F , fed probavunus 




A FE I Z C 



difFcrcntiam duarumMI, EH, ad EF, habcrc rattonem dafam E V , ad E D , igitur 
difFcrcntia duarum EV,KZ, ad E G habcbit rationcm datam E V , ad E D , & vi- 
citTtm dirTcrcntia duarum E V , K Z , ad E V crit ut E G , ad E D , & componcndo 
K Z , crit ad E V , ut G D , ad E D , fcd proptcr pcrallclas K G , B A , K L , xquatur 
D G , lgitur vicilTim crit ut K Z , ad K L , ita E V , ad E D, quod quidcm ira & habc- 
rc jam cx ipfa conftructionc innotucrat. 

Conftat itaque vcritas pulchcrrimx propoiltionis , nec cft difricilis aut abfimilis 
ad ultcriores caius , & quotlibct Uncas porrigcndas conftrucTio , & dcmonftratio, fcm- 
pcr cnim bcneficio conftrucTionis in duabus lincis cxpcdtctur problcma in rribus li- 
ncis; bcncficio conftrucTionis intribuslincisexpcdierur problcmain quatuor lineis : 
bcncficio conftrucTionis in quatuor cxpcdictur problcma in quinquc , & limiU om- 
nino ac uniformi in infinitum mcthodo. 

PROPOSITIO VIII. & Ulcima, 

SI ab aliquo puncTo ad pofitionc datas parailclas ducantur rccTx linex in datis an- 
gulis qux ad puncTa in iplis data abfctndant rccTas lineas vel proportioncm ha- 
bcntcs vcl fpatium continentcs datum , vcl ita ut fpccics ab iplis ducTis , vcl cxccf- 
fus fpccicrum lit xqualis fpatio dato puncTum conringct polirionc datas rccTas li- 
ncas. 

Hujus propofitionts ( fi vcra clTct ) quatuor cflcnt partcs , fcd cam in rationc d.u.t , 
vcram duntaxat dcprchcndimus ; valcant igitur rcliqua dc fpatio contcnto fub dua- 
bus, &dcfumma, aut diifcrcntia quadratorum ab ipfis , & tanquam commcntitia, 
aut huc aliundc tranilata rcjiciantur. 

Proponatur itaquc fic cmcndatum Thcorcma. 

Si ab aiiquo puncTo ad poiitionc datas parailclas ducantur recTx lincx in datis an- 
gulis, qux adpuncTain ipiis data abfcmdant recTas Uncas proportioncm habcntcs 
datam, puncTum contingct poficionc datam rccTam ltncam. 

ConftrucTio fic proccdcr. 

Sint datx parallclx A B , G C , puncTa in ipiis data A , & F , angulus unus cx daris 
B A H , altcr G F H , cinn puncTa A , & F , dcntur , & anguli ad ipfa dabuntur , rcdTx 
A H , F H , pofitionc > idcoquc punJtum concurfus H , dabitur etiam puncTum G , in. 
qno A H , fccat par.Ulctom G C , recTa G F , in puncTo D , ita iecctur ut G D , ad D F, 
iit in rationc data , dabitur puncTum D , jungatur D H, dabitur igirur pofitionc D H. 
AiorccTam D H , prxftarc propoGtum > Hoc cft fumptoin ciquolibct puncTo ut I, 
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8c ab co dufos I B, I E, in anguus datis abfcuTam A B, ad datum pun&um A, ad abfcif. 



A B 




fun E F, ad datum pun&um F , cfle in ratione data G D , ad D F, fccct B I, parallclam 
G F, in C, crit cx conftruftionc I B, parallela H A, cum fuerit dcmifla in angulo dato ; 
hoc cft ipli H A B , acquali » crit ctiam IE , parallcla H F, G C , igitur proptcr pa- 
rallclas xquatur A B, probandum fupcrcft , utG C , ad E F , ita G D , ad D F , & vi- 
ciflim ut G C , ad G D , ira E F , ad D F , hoc autcm pcrfpicuum cft , ut cnim H I , ad 
HD, itaGC.ad G D, & ut cadcm H I , ad H D , ita E F , ad F D , cfle igitur GC, 
ad E F , in rationc data fit pcrfpicuum. 

Sunt plurcs cafus tam iftius quam pnccdentium propofitionum , quos invcnirc 
& addcrc cum flt facilc , cur in his diutius immorcmux 5 
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APOLLONII PERG/EI 
PROPOSITIONES 

DELOCIS PLANIS RESTITUm 

L I B E R II. 
PROPOSITIO I. 

I a datis punftis rc&xlincx infle&antur, & fint quxab ipfisfiunt da- 
to fpatio dirTcrentia punftum pofmone datas rcftas lincascontingcr. 

Sint data duo punfta A, & B ; & fit datum quodlibct fpatium quadra- 
to A B , minus : dividatur A B , in C , ita ut quadratum A C , quadratuni 
CB, fupcrct datofpatio, & cducatur pcrpcndicularis infinira CE, in qua fuma- 
tur quodlibct pun&um D , & jungantur D A , BD, Aio quadratum A D, fupc- 



E 




A C B 



rarc quadratum D B ,dato. Quod quidem patct, cum quadratum A D, eodcm fupcrct 
quadratum D B , quo quadratum A C, fupcrat quadratum C B. 

Si fpatium datum fitmajus quadrato AB.punttum C,cxtra lincam AB, cadct. 
Ad hanc propofirioncm pcrtincrc poifimt dux (cqucntcs. 

Sint data quatuor punfta A B C D , in rccta linca , & fit A B , xqualis C D, fu> 
matur almd quodcumquc punftum ut N , & jungantur quatuor rc&x N A , N B N C 
ND , Aio duo quadrata AN , N D, fupcrarc duo quadrata B N , N C , rcdanpulr! 
fub AB,inBD,bis. S 40 
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Nam ducatur pcrpcndicularis N I, & primum pun&um I , cxtra rcftam lincam 
AD , cadat : patct igitur cxccffum qiudratorum A N , N D, fupct duo quadrata B N, 
N C, propter omnibus communc quadratum N I , eflc id , quo duo quadrata A I , 
I D , fupcrant duo quadrata B I , C I, fcd quadrata duo A I , D I , pcr quartam fccun- 
di xquantur quadrato D I , bis , quadrato A D , & rc&angulo A D I , bis ; quadrara 
vcro B I , C I, pcr carndcm propotitioncm arquantur quadrato D I , bis quadratis B D , 




C D , & retlangulis fub B D, in D I, bis, & C D, in D I , bis, fivc loco horum duorum 
rcftangulorum uni rcetangulo A D, m D 1, bis, proptcrea quod A B , cft arqualis C D, 
cxccifus igitur quadratorum A 1 , 1 D, fupcr B I, C 1 , cft idcm qui A D, quadrat. fogCjC 
quadrata B D, C D, iivc A B. Scd pcr quartam propolitioncm 2'. quadratum A D, duo 
quadrata A B , B D, fupcrat rcftangulo fub A B, in B D , 'bis ; conftat crgo propofitum. 

Rcliquos caius non adjungo ncquc in hac propolitionc ncquc in fcqucnnbus, nam 
licet fit f.icilc , ciTet txdiofum. 

Si a tribus punctis in rc£Ulinca conftitutis inflc£tantur rc&x , & fint duoquadra- 
ta tcrtio majora, fpatio dato , punCtum pofitionc datum circumfcrcntiam contingct. 

Sint data tria puncta A B C , in rcdta linca , & datum quodlibct fpatiura rcctangu- 




lo AB C , bis majus ; fiat A I , acqualis B C , & fpatium datum fit acqualc rcdangulo 
A B C , bis , & quadrato I V , ccntro I , intcrvallo 1 V , circulus V N O.dcfcribarur 
in ctijus circumfercntia punttum quodhbct fumatur ut N , junganturquc N A,N B, 
N C , ad data punfta , aio duo quadrata A N , N C, quadratum N B , dato fpatio fu- 
pcrarc 3 nam jungatur IN, ergo cx fupcriorc propofitionc patct duo quadrau A N , 
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N C , xquari duobus quadratis 1 N , B N , & rc&angulo A B C , bis , crgo duo qua-, 
dr.ua A N , N C , (upcrant quadratum N B , quadrato 1 N , & rcttangulo A B C, bis ; 
& conftat propolitum. 

PROPOSITIO II. 

SI \ duobus punaisinflcftantur rcftx , &fint in proportionc datl , pun£tum con« 
tingct vcl rcct.un lincam , vcl circumfcrcntiam. 

Sint dataduo puntta A , & C , &Iit primum data ratioatqualitatis dividatur AC 4 




bifariam in B , & cxcitctur pcrpcndicularis B D , patct quodcumquc punctum in ipfi» 
(iimatur ut D , forc rcftos AD , DC , scqualcs. 

Scd lic data ratio inxqualitatis. 









A 
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Et fint duo data pun&a A, B , ratio ut R. , ad S, fiat ut R , quadratum ad S , & faj 
A N , ad N B , intcr A N , N B , fumatur mcdia N O , cujus intcrvallo dcfcribatur cir- 
culus N O Z , & in ipfius circumfcrcntia fumatur quodcumquc punttum ut V , jun- 
gunrurquc V A , V B , Aio cflfc in dati rationc R , ad S , nam iun&a V N, ipli VA, 
parallcla fit B I , ut A N , ad N O , five N V , ad N B , & funt circa eumdcm angu!um 
A N V , , iimilia igitiirduo triangula A N V , B V N , & angulus V A B , angulo B V I, 
arqualis , Scd ficAVB, V B I , proptcr parallclas arqualcs funt , crgo limilia triangu- 
la AVB, VBI, &cftAV,adVB,ut VB,adBI,&ur VB, adBI.id crt A N , ad 
NB.id cft R > quadratum ad S , quadratum , ita AN, quad. ad V B , Quad. clt crgo 
A V , ad V B, ut R , ad S , & patct propolitum. 



I 
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PROPOSITIO III. 

SI fit pofitionc data rccla linca, & in ipfa datura punclum i qua ducatur quxdam 
linca tcrminata t a tcrmino autcm ipfius ducatur , & ad politioncm , <5c lit quod 
fit aducU xqualc ci quod adari, & abfciflj, vcl ad datum punctum, vcladaltc- 
rum datum in linca data poiitionc > tcrminus ipfius pofitiouc datam circurnfctcntiam 
contingct. 

Sir data rc&a AB, pofirionc & jnipft datumpun&um A, oportct invcnitccir- 
culi circumfercntiam inqua fumcndo quodiibct puuchmi ut E , & dcmittcndo pcr- 
jpcndkularcm E I , quadratum A£ ? lit xquale icftangulo fub data quaubcc rc&a & 



E 




A I B 

A I . ( pcr quam dcbcmus intclligcrc in hac propofitionc abfciflam ad datum pun- 
€tum ) fit rccta data A B , fupcr A B , dcfcribatur fcmicirculus ; patct cx confliucliO', 
nc A B , in A I , xquari quadrato A E. 

Scd alius cafus cft difhcilior quandb vidclicct rccta abfcinditur ad aliud pun&um 
quam A , ut in hoc cxcmplo. 

Sint data duo puncta A B , & prxtcrca pun&um E , in cadcm rcfta hnca > rcfta 




vcro data fit A B , oportct invcnirc circuli circumfcrcntiam ut P I O , in qua fumcn- 
do quodlibct punftum ut I , & dcmittcndo pcrpcndicularcm I R , quadratum A I , 
xquctur rcdangulo fub rccla A B , data & rcfta, E R , rcftangulum B A E > ad re&am 
B A , applicctur cxccdcns figura quadrata & faciat latirudtncm rc&am A P,cui fiat 
xqiulis B O , fupcr P O , dcfcriptus fcmicirculus prxftabit propofitum , nam quadra- 
tum A I , xquatur quadrato A R , & quadrato R I , quadratum vcrb R I , xquatur 
rcdangulu , PRO, & rcctangulum P R O , rccUngulis A R B , O A P , hoc cft 
B P A , hoc cft B A E , ut mox dcmonftrabitur , quadratum crgo A I , xquarur qua- 
drato A R , rcclangulo A R B , & rc&angulo B A E, fivc quadratum A I , aquatur rc- 
fhnguloB AR , (nam huic rc&angulo acquantur quadratum A R , & re&angulum 
AR B,) Scrcttangulo BAE, & adhuc hxcduo redangula taciunt unum re&angu- 
lum fub B A , in E R , quod ptoindc quadrato A I , cft xqualc; probandum fupcrcft 



1 
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rectangulum P R O, duobasrcclangulis ARB, & P B 0,srqu.Uecflc,nam duccndoin- 
tcr fc partcs rcdangulum PRO, cft aequalc fingulis rc&angulis PA, in RB,PA, in B O 
hoc cft B O , quadrato AR, in R B, AR,inB O,id cft P A, in A R, fcdduo P A^ 
inAR,&PA,inRB, arquantur P A , in A B , livc A B , in A O , una cum B O 
quadraro aequarur A O B , hoc cft P B O , crgo rcctangulum A R B , una cum rc- 
ttangulo P B O , facir recrangulum P R O , quod cratdcmonftrandum. 

Diverfos cafus non profcquor,fcd cx jam diftis facillimum crit : vidctur tamcn alius 
hujus piopofitionis cafus non omittcndus quando vidchcct punftum E , ultra A, ut 
fupcrius non invcnitur. 

Sint d.ua duo pun&a A , 3c E , & rcfta dara A B , & fit invcnicnda circuli circum- 
fcrcntia utN O R , ira ut fumcndo quodlibct in ipfa punftum ut O , & dcmittcndo 



O 




OI, pcrpcndicularcm , quadratum AO,fitxqualc rcttangulo fub BA,in EI, rc- 
re&angulum B A E , ad rcttam B A , applicctur dcficicus in figura quadrata in R , & 
ipfiAR, fiatarqualis BN fupcr RN ,dcfcriptus fcmicirculus prarftabir propofitum. 
Dcmonftratio vcro non cft ablimilis ci quam in priorc cafu attulimus. 

PROPOSITIO IV. 

SI a duobus punclis datis rc€tx lincae infkfrantur , & fit quod ab una cfficitur 
co quod ab altcradato majus quam in proporrionc, pun&uin pofiuonc datum cir- 
cumfcrcntiam contingct. 

Sint duo pun&a A , & B ,ratio data A I , ad I B , fpatium datum B A N , intcr N I, 
& I B , mcdia lit I Z , cujus intcrvallo dcfcribatur circulus Z V R , in quo fumatur 
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quodlibct punftum ut V , & jungantur V A , V B , Aio quadratum A V , quadrato 
V B , Majus cflc quam in proporrione data I A , ad B I , fpatio dato B A N , nam 
fiat ipfi xqualc re&angulum V A O , & jungantur O B, N V , V I , & ipli A V , pa- 
rallcla B F , probandum cft rcclangulum A V O , ad quadratum V B , cflc ut A I , ad 
IB ,cft utNI,ad IZ ,idcft V I, ut V I , ad IB , &funtcircacumdem angulum,crg6 
duo triangula N 1 V , V B I , funt fimilia , &: angulus N V B , angulo B V F , xqualis 

/cd 
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ied angulus V NB, angulo V O B , cft xqualis ln cadcm fcrtionc , cum quaiuor pun- 
cta N, B, V, O, iint in circulo ptoptcr zqualia rc&angul.i B A N, V A O, crgo angulus 
V O B , angulo B V F , cft xquahs , fcd & angulus O V B , angulo VBF, proptcr 
parallclas , crgo duo triangula OBV.BVF, (int limilia & ut O V , ad V B, iu V B, 
adB F, addatur utrinquc communis ratio A V , ad V B , crgo rntio compofitacx 
A V, ad VB, & cx VB,ad B F , hoc cft rario A V , ad B F ,id cft A I, adlB , crit 
cadcm rationi AV,ad V B , 5c O V, ad V B , hoc cft rccunguh A V O , adquadra» 
tum V B , quod dcmonftrarc oportcbat. 

Vidctur Pappusomiliflc hoc loco propolitioncm huic limilcm qux ita fchabct. 

Si a duobus punctis datis rcCtx lincx inflc&antur fic (it quod ab una crftcitur eo 
quod ab altcra , dato minus quam in proportionc , punclum poiltionc datum cir- 
cumfcrcntiam contingct. 

Sint dataduo puncu A, & B , ratio A N , adN B , fpatium B A T , intcr T N , 
N B , cfto mcdia N L , cujus intcrvallo dcfcr ibatur circuli circumfcrcntia L Y Z, in 
qua fumpto quolibct puntto Y , jungantur Y A , Y B , aio quadratum Y A , una cum 



B 



N 



rettangulo B AT, dato, adquadratum Y B , cfle ut AN , ad N B , nam fiat YAR, 
stqualc BAT, & jungantur T Y, R B , Y N , & ipli A Y , parallcla B V, proptcr B A T , 
Y A R, xqualia rccungula probabirur angulus YTB, angulo Y R B , xqualis & rcli- 
qua ut in fupcriorc dcmonftrationc. 

PROPOSITIO V. 

SI a quotcunque datis punclis ad punftum unum inflc&antur rcclx lincx, & Hnc fpc- 
cies, qux ab omnibus riunt , dato fpatio xqualcs , pun&um contingct pofltione da- 
tam circumfcrcntiam. 

Smtdataduoprimum puntta AB, qux pcr rettamA B, conjungantur , bifariam 
fcindatur in E, ccntro E , intcrualloquocumquc ut E 1 , circulus dcfaibatur ut I O N. 
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dico quodcumque punctum inipfius circumfcrcntia fumpferis ut O »cvcnirc utqua- 
drata AO,OB, limul quadcatorum 1 E , A E , fintdupla. N?m juncta rccta E O, in 
ipfam B V , A Z, pcrpcndicularcs dcmittantur , in triangulo A E O , quadratum A O, 
xquatur quadratis A E , E O , & rcctangulo O E Z , bis , in triangulo OEB, qua- 
drata O E , E B , xquantur quadrato O B , & rcctangulo O E V , bis , fivc OEZ, 
bis cum E V, fitarquahs EZ , proprcr xquales A E, EB, crgo jungcndo xqualia 
xqualibus , quadrata A O , O B , & rcttangulum O E Z , bis , xquantur quadratis A 
E ,EB, fivcquadratoEA,bis&quadratoEO,bis,idcftquadrato IE,bis.,una cum 
rc ctangulo O E Z , bis , auferatur utrinquc O E Z , bis, fupcrcrit vcrum quod aflcrc- 
bamus , & conftat propofitumin primocafu. 

Sint data tria pun&a B, D, E , in recta linca & fit rccta B D, rccta D E, major, diffc- 
rentix intcr B D , & D E , fit tcrtia pars C D, centro E , intervallo quocumquc vt E A, 
dcfcribatur fcmicirculus A M F , aio quodcumquc punctum in ipfius circumfcrcntia 



M 




iumpfcris ut M , candcm fcmpcr forc fummam trium quadrarorum M B , M D , M E , 
namjungantur M B ,MC , MD, M E , ipfi vcro CD ,fiat xqualis EN , & jungatur 
M N , cum B D , fupcrct D E , tripla C D , fivc tripla E N , crgo D N , una cum dupla 
C D , xquabitur B D , fic C N , una cum C D , zquabirur B D , auferatur utrinquc 
C D , crgo C N , xquabitur B C , cum C D , fit xqualisE N , pcr fccundam hujus Ji- 
bclii propofitioncm , idcm crit fcmper cxceflus quadratorum CM.MN, fuper duo 
quadrata D M , M E , fcd C M , quadratum cll fcmpcr idcm : crgo duo quadrara D M, 
M E, firmpcr vcl quadrato M N , xqualia erunr vcl in idem exccdcnt , vcl in idc m 
dcflcicnt. Addatur utrinquc quadxatum M B.crgo tria quadrata M B , M D , ME, 
duobus quadratis B M , M N , vcl fcmpcr zquaiia crunt , vcl in idem cxcedent , vcl 
in idcm deficicnt , fcd B M , M N , quadxau idcmfcmpcr conflant fpatium ex fupc- 
riori propofitionc proptcr xquaJitatcm rcctarum B C , C N , crgo quadrata B M , 
D M , E M , idcra Icmpcr fpatium conficiunt , quod crat dcmonftrandum. 

DEMONSTRATIO GENERALIS 

EJUSDEM PROPOSITIONIS. 

EXponantur primd duo puncta A, & E , iungattir AE , & bifariam divid.mir in 
C ,planum datum fit Z , quod neceflario dcbctcflc non minus quadratis duobus 
A C , A E , ut patet , li fit xquale illis duobus quadratis , punctum C , tantum pro- 
pofiro latisfacict ; nec erit aliud punctum a quo junctarum ad puncta A E , quadrata II- 
mulfumpuxqucntur Z, plano. 
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Si fit majus duobu* quadratis AC , CE , cxccOus dinhdium iquctur quadiato 




C B , ccntro C , intcrvallo C B , dcfcriptus circulus fatisfacict propofito , quod tan- 
quam a Pappo dcmonltratum & ab ahis , & prodivc nimis omittcmus nc in facili- 
bus diutius lmmorcnuu*. 

Lemma ad generalem methodum. 

- -. — ~ • . 

EXponantur ini. 2. & 3. figura quotlibct punda data ABCE.& pro numcro 
pundorum fumatur rc&arum punclo A, & rcliquis datis tcrminatarum pars con- 
ditionaria A D , quadrans ncmpe in hoc cx«mplo > iit igirur A D , pars quaru rcda- 
rum AB, AC, AE, pundti D, divcrfa cft politio prout variant cafus. Aioicdas 
puniitis datis &punctoD; a partc puncU Atcrminatas a:quari rcchs, punttis datis, 
& pundo D , a partc pun£ti E , tcrminatis , in 1. ncmpc figura rcftarn E D , xquari rc- 
chs AD.BD, CD, ina. rigura rcdas E D , C D , arquari rcclis BD, A D , & in 3. fi- 
gura rcdas ED, CD, BD, arquariAD, in x.& in3- rigtira cx hvpothcii quatcr AD, 
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arquatur reftis A B, AC , A E , dcmatur utrinquc A D , ter , rcmancbit illi AD, 

Icmcl , fcd aufcrrc A D , tcr , ab ipfis A B , A C , A E , idcm cft atquc aufcrrc A D , fc- 

rneUb uuaquaque ipiarum A B , A C , A E , quo pcr.icro rcmancbunt iitinc BD.CD, 

£ D , xqualcs A D , quod crat dcmontlrandum. 

Si darcntur qninquc pundra A D , quinquics cfTcr confcrcnda cum quatuor rc£hs 

punctisdatis&pun(floA,tcrminatis : dcniquc uniformi proccdcrctur m infinitum 
iherhodo. n,K " ! " 

* ^ 2; figura AD^ quatcr , squarur rcftis AB , A C , A E , aufcratur utrinquc A D , 
tcr , & addaturB D , rcmancbunr A D , B D , xqualcsE D , CD. 

In 1. figura A D , quatcr xquarur rccris A B , A C . A E , addatur utrinquc B D , 
C D , & dcmatur A D , ter , rcmanebnnt rcft* A D , B D , C D , fcqualcs rctta: D E. 

Ncc dillimilis cfl: in quotlibetin infinitum punctismcthodus, idcmquc concludctur 
quacunquc rafione vanenr cafus. 

' l*? E i 
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Lemma Alterum. 



EXponatur in i. figura conlrru&io prxcedcns & famarur in eadcm rcfta punctum 
N , utcumque. Aioquadrata rcctarum pun&is datis & puncto N , tcrminatarum 
fupcrarc quadrata redtarum punctis datis , & punclo D , tcrminatarum quadrato D N, 
totics fumpto quot lunr pun£ta data, quatcr ncmpc in hoc cxcmplo. 
Sccunda & tcrtia flguravatios cafus rcprxfcntant. 



i-Figura. A B C N_ 



2. Ftiura. 
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In i. figura quadrata A N , B N , E N , fupcrant quadrata AD,BD,CD,(i unurtu 
quodquc unicuiquc confcras, quadrato D N, tcr & rcctangulis AD , in DN, bis, B D , 
inD N bis CD, in DN , bis , quadrata lgitur AN, BN , C N , xquantur quadratis, 
A B, B D, C D, quadrato D N, tcr, & rcftangulis A D,in D N, bis, DB.inDN.bis, & 
C D , in D N , bis : illud autcm patct cx gcncii quadrati a binomia radicc atfirmara cf- 
fc&i. Ex .dia autcm partf quadratum E N , xquarur quadratis E D , N D , miniis E D , 
in DN, bis, illudquc patct cx gcnefi quadrati abinomia nKiice ncgata cffccti. Eri^o qua- 
drata quatuor AN,BN,CN,EN, xquantur quadratis quatuor AD.BD^C D, 
E D , quadrato D N > quatcr , rcdangulis A D , in D N , bis, B D, in D N , bis, C D , in 
D N , bis , minus E D „in D N , bis, fi igitur probavcrimus rc&angula ncgara xquiva- 
lcrc affirmatis mancbit vcriras propofitionis ftabilita, ncmpc quadrata A N, B N, C N, 
E N , fupcrarc quadrata AD,BD,CD,ED , quadrato D N , quater. 

Probandum igitur rcctangulum E D , in DN, bis, xquari rc&angulis A D , in D N. 
bis,B D , in D N, bis ;C D , inD N , bis; <5c omnibus adD N, applicatis rcftam ED, 
xquari rcctts AD,BD,CD, quod quidcm ita fc habcic fupcnus lcmm.i dcmon- 
itravit. 

Varios caliis non moramur , fifintquinquepuncla quadrata punctis datis , <Sc pun- 
clo N , rcrminara, fupcrabunt quadrata punctis datis <5c pun&oD, tcrmiuaca, qumtu- 
plo quadrati DN , necditFcrta tradito cafu ultcrior dcmonitrauo. 

Indc patct fummam quadratorum pundo D , tcrminatorum clfc minimam. 

Dum tibi loquimur, fcrupulofam nirrris cafuum obfcrvationcm non adjungimus. 
Conclulio fccundi Lcmmatis fcmpcr edjdcducctut ut probcnrur rcclanguiaomnia cx 
una partc affirmata xquari ncgatis cx altcra^dcoquc res ad pr.mum Lcmnu dcducctur» 
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PROPOSITIO I. Gcncralis. 

EXponafur Tupcrior figura <5c finr data quatuor pun<3a in rc&a A E, A,B, C, E,efto 
AD , quarta pars ( conditionaria ncmpc ) rcciarum A B, A C , AE, & fir darum 
Z, planum. Troponirur invcnirc circulum inquofumcndo quodlibct puncrum, &: 
ab cojungcndo rc&as ad punrta dara quadrata jundarum (imul fumpta xqucntur fpa- 
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tiodato, Z , planum dcbct cllcmajus quatuor quadratis A D , B D , C D , E D , ut lo- 
cum habcat propolitio cx fupcnus dcmonftratis. 

Arguctur igitur quatuor illis quadratis, & prxtcrca quadtuplo quadratiDN, ccntro 
D, intcrvalloDN,dcfcriptus cuculus prxftabit propoiitum. 

Nam fumatur primo pun&um N, cx utravis partc, ucmonftratum cft fccundo Lcm- 
matc quadrata AN,BN,CN,EN, xquari quadratis ,AD,BD, CD,ED, & prx- 
tcrca quadrato D N , quatcr , at quadrata AD, BD, CD, ED, una cum quadraro 
D N ,quatcr xquantur Z , plano, crgo quadrata quatuor A N, B N, C N, E N, xquan- 




ur 



tur Z , plano, hoc cft fpanodato quodcrat dcmonftrandum. 

Excitctur deindc pcrpcndicularisD M , &jnngantur A M, B M , C M , E M. Aio 
quatuorilla quadrata xquari ipatio datoZ, plano, nam quadratum AM,xquat 
qu.idrato AD,& quadratoDM. 

Quadratum B M , xquarur quadrato C D , & quadrato D M. 
Quadr.itum C M , xquatur qoadr.no CD, & quadrato B M. > ^ 
Quadratum E M ,xquatur quadrato E D , & quadrato , D M. 




Scd fumatur ubicumquc punctum M , a quo dcmittatur pcrpcndicularis MO, Si- 
militcr probabitur quadrata AM, BM, CM', E M, xquari quadratis AO,BO, 




A BN 



DO 



N E 



C O , E O , quxcx fccundo lcmnutc xquantur quadratis A D , B D , C D , ED, & 
prxtcrca quadrato OD, quatcr, crgo quaJrata quaruor A ^l, B M, C M, E M, xqu,ui- 
tux quadratis AD , BD, CD, ED,uni cum quaJratoOD, quatcr,& prxtcrca 
quadraroO M, quatcr , icJquaJrarum O D , quatcr , uni CUm quadraro O M , qua- 
tcr xquatur quadraro D M, quatcr fivc quadxato D N , quatxx, funt cntm D M , D N , 
cx ccntro xqua^» intcr ic, igitur quadrata AM,BM,CM f EM, xquantur quadratis 
AD, B D , C V>j E D , una cum quadrato D M , quatcr , idcoquc fpatio dato Z , phno 
Uint xqualia.qnoJ cr.it dcmonftrandum. 

t Si complcantur circuli, cadcm dcmonftratio in aliis fcmicirculis locum liabcbit , & 

E3 
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ad quotlibct puncra cadcm ualitatc & argumcntationc cxter.dctur , fcmpcr cnim totics 
liuncnrur quadrata D M,DN,DO, quor ctunt puncta ncc rallct rauocuutio. 

Indc lcquitur corolljnum cujus ufus in fcquenti propofirionc. 

Exponantur quotlibct puncla data, vcrbi graria,tria A,B, E , & invcnicndus cir- 
culus D N M, in quo fumendo quodlibct punctum ut M , & jungcndo reclas A M , 



A D 4. fjrs A B 2. E. 



A D 4. fars A B h- E. 



AD\.fdrs A B -+ AE. 
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E M , E M , qu.1d1.ni A M , duplum ( vcrbi gratia ) una cum quadratis BM, E M , 
xqucntur fpatio dato, co cafu fumcnda cft ad conftruciioncm rcflta A D, pars quarta rc- 
clarum A B , A E ,quia hoc cafii pundum A, gcrit viccm duorum punctorum & idcrn 
cft ac fi diccrcturdatis pun&ls quatudr A, A ,B, E,lnvcnire circulum N M , inquo fu- 
mcndo quodlibct punctum ut M , quadrata quatuor A M , A M , B M, E M , xqucntur 
fpatiodato, idcm cft inrclligcndum in alioquovispun<fto,& alia qualibct rationc mul- 
tiplici, nam proponatur quadratum A M, una ciim qtjadrato E M, bis, & quadraroE M, 
xquari lpatio dato, fumcnda cft A D, quarta pars rcctarurq A B, bis & A E, quodadvcr- 
tiflc & monuiflc fuit ncccflc, ncc iudrget scsma/ori cxplkationc. 

PROPOSITIO ALTE^A. 

EXPON ANTUR quotlibct pundta data in rccta A E , quarnor f vcrbi crnrih / 
A, B , C, E , & punctum Z. cxtra redhrri A E , quxnrur circuKis ur M T, in quo fu> 
mcndo quodlibct puncVum ut I. quadrata A I , Bl, CI, EI, Z I, xqucnrur Ipario 

dato. Liuafrlm. WJM!f# M O <ruiht4tp 

Dcmirtarur in recVam A E, pcrpcndrcularis Z R , 5c rectarum A R , A B, A C , AE , 
fumatur pars conditionaria (quinrans ncmpcin haclpccic in qua danrurquinqucpun- 
cta) A D ,& cxcitata pcrpcndiculari D O, dcmirtatur in ipfam pcrponcficularis ZO, 
rccVx Z R , fumatur pars conditionaria ( quintans ncmpc ) R F , livcO N , & fit Ipa- 
tium datum xqualc quinqucquadratis AD,RD,BD,CD,ED, & prxrerea Z , 
r d 
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plano Z, planum xquctur D N , quatcr ( pro numcro ncmpc punctorum in retta 
A £ , datorum ) quadiato NO,& prztcrca quadrato N M , quinquics , ( pro numc- 




ro omnium punctorum datorum ) aio circulum ccntro N , intcrvallo N M , dcfcrip- 
tum prxftarc propofitum: fumatur in co quodlibct punctum ut I , & junctis A I , B I , 
C I , E I, , ducatur V 1 X , parallcla A E , <5c I Y , parallela O D , patct quadra- 
tum D 1 , quatcr uni cum quadrato O I , xquari Z , plano ex corollario prxcedcntis 
propofitionis , punttum cnim D , gcrit viccm quatuor punctorum , cum igitur D N , 
firquintansO D , parct quadratum DI, quarcr una cum quadrato O I, xquari qua- 
drato D N , quatcr , quadrato O N , & quintuplo quadrati N M , fcd pcr conftructio- 
ncm quadratum D N , quatcr unacum quadraro O N , & quintuplo quadrati N M > 
zquatur Z , plano. Ergo quadratum D 1 ,quatcr una cum quadrato O I , zquatur Z, 
plano. 

Scd quadratum D I , quatcr zquatur quadrato D X , quatcr , & quadrato X I , qua- 
tcr, & quadratum O I , zquatur quadrato O X , & quadrato X I , crgo Z , planum 
zquatur quadrato D X, fivc I Y, quatcr quadrato X O, fivc V Q^Jcmcl & quadratoXI, 
quinquics, addantur utrinquc quadrara quinquc AD, RD,BD,CD, E D , tiet iiule 
fpatium datum, harc cnim quinquc quadrata, cum Z, plano.cx hypothcfi xquantur fpa- 
tio dato, indc vcro quinquc, quadratis A I, B I, C I ,E 1, QJ,, quz proindc xquabunrur 
(p.nio dato > hoc ut conftct cx z. lcmmatc quadrata AD,RD,BD,CD,ED, uni 
cum quadrato D Y, quinquics, zquabuntur quadratis A Y, R Y, B Y , C Y, E Y , igi- 
tur quadrata A D, R D, B D, C D, E D, addita quadrato 1 Y, quatcr, V Q^, lcmcl, & 
D I , quinquics xquabuntur quadratis AY, RY,BY,CY,EY, una cuml Y , qua- 
tcr, & V Q^fcmcl fingulis quadratis A Y, B Y, C Y, E Y, addatur quadratum I Y, ficnt 
quadrata ta A I , B I, C I, E I, xqualia quadratis A Y, B Y , C Y, EY , & prztcrea qua- 
drato I Y , quatcr , igitur quadrata A D, R D, B D, C D, E D, addita quadrato I Y , qua- 
tcr V Q^ fcmcl & D Y, quinquics xquabuntur quadraris AI.BI, CI,IE,& prz- 
tcrca quadrato R Y , & quadrato V Q^fcmcl. Scd quadratum R Y, fivc QJ^ una cum 
quadrato QW , zquatur quadraro QJ, igitur quadrara AR, RD, BD.CD, addita 
quadraro I Y , quatcr , VQ, fcmcl , & D Y , quinquics xquabuntur quadratis AI, B I, 
C I , E I , & QI^, at probandum clt quadrara illa o mnia xquari fpatio dato. Ergo qua- 
drata quinquc A I , BI, C I, E I, 5c QL, xquantur fpatio dato , quod crat dcmonftran- 
dum. 

Indc facillimc dcducitur fpatium datum xquari quadratis A N, B N, C N, E N, QN , 
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& quintuplo quadrari N M , quod tanquam facilc prarrcrmirtimus. 

lmo& ad quothbct puncla produccrur artificium cadcm rationc, li cnim dcntur 
duo punfta Q^& L, cxtra lincam , pericOS conrtruttionc , ut vidcs , litmctur A D , 




fextans rcdarum AR,AS, AB, AC.AE, re£tamm QR , & L S , fcxtans D N , 
fumctur , fparium datum fict iqualc quadratis AD,RD,SD,BD,CD,ED, Sc 
pnrtcrca quadraro D N , quatcr, N O , fcmcl , N P , fcmcl & N M , fextics , & reliqua 
perricicntur eadcm rationc , fcmpcrquc punttum B , viccm gcrcr omnium pun&o- 
rum in rc&i A E , datorum , & punfta P O , viccm gcrent datorum punttorum Q^ & 
L, & carrera in infinitum uniformi mcthodo confcrvcntur , & demonftrabuntur. 

Scd quoniam multipiices cafus oriuntur ex diverla rc£t.x aftumptx duo vcl plura 
pun&a contingcntis pofitione , dum pun&a rcliqua divcrlas cx parte qualibct recli 
artigiuta fortiuntur pofitiones, flicet unicuiquccafui fua compctant compcndia 
cct in artis fpccimen gcneralius oftcndcrc & conftrucrc. 

Dcnrur quotlibct punclaA , B , C , D, E,F , fivc in eadcm re£ta five in divcr- 
fis, fumatur in codcm plano rctta quxvis S R , ita ut omnia punfta data iint ex una 




n 
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partc rc£tae S R , dcmiflls pcrpendicularibus AG.BH, C I , D K, EM, FN, luma- 
rur re&arum GH , G I , G K , G M , & G N , pars conditionata icxtans nempc in 
iioccafu, cxdtaur pcrpcndiculans LO, aqua rcfccctur LO,pars condinonana 

fcx- 
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fcxt.ms ncmpc rcCtarum AG, BH , C1,KD,EM,FN, & fit fpatium datum 
acqualc quadratis AO,BO,CO,DO, EO.FO, & fcxtuplo quadrati O P , cir- 
culus ccntro,0, intcrvallo O P , dcfcriprus iatisfacict propolitioni , ncc difficilis cft 
invcntio ci qui fupcriorcs novcrit. 

PROPOSITIO VI. 

SI a duobus punctis datis inflcctantur rectx lincx, a punctoaiuem adpofitioncdu- 
ctam lincamabfciifaarccra linca pofitionc dataad datum punctum , &fintfpccics 
ab inflcxis xquales ei quod a data & abfcifla' continctur , punctum ad inflcxionempo- 
litionc datam circumfcrcntiam contingct. 

Dcfcripfi propofitioncm qucmadmodum rcpcritur apud Pappum cx vcrfionc Fc- 
derici Commandini , fcd vcl intcxtu grxco vcl in intcrprctationc mcndum cfle non 
dubito. Scnfum propofitionrs cxponam. 

Sint duo pun&iA, & B , oportct invenirc circqmfcrentiam ut N , O , B , in qua 
fumcndo quodlibct pun&um ut O , & jungendo rcctas O A , O B , & demittcndo 




perpcndicularem O I , rcctangulum fubrcfta data in A I , arquetur duobus quadratis 
AO,OB, fitprimum A , B , re£b dara ,qui cafus l.uis clt faalis , fumatur ipfius 
A B, dimidium BN , fupcrquc BN, femicirculus dcicribatur , aio latisraccrc propoli- 
to , hoc eft fi (umatur, ycrbi gratia, punctum O , rcctangulum B A I , duobus quadratis 
A O , O B , xquale clTc ; nam A O , quadratum xquarur A I , quadrato & IO , qua- 
drato fi a rcctangulo B A I , aufcratur quadratum A I , & quadratum I O , five rcftan- 
gulum B I , in 1 N , fupcrcft reclangulum fub B I, in A N , livc in N B, quod proban- 
dum cft cflcxqualc quadrato B O , & patctcx conftructionc ita fc habcrc. 

Sccunduscafuscftquandorcctadata majorcftrccta AB, cujus conftructioncm da- 
bimus modo recta data fit minor dupli AB. 

Sint data duo puncta A, & B , & rcch A I , dupia A B , minor cx hypotcfi ; oportct 




facere quod proponitur. Recta A B , bifariam fecctur in N , & fiat N E , ipfius B I , di- 
midia quod ex conftrudtionc licct, rcctangulum I B N , ad rc&am B E , applicctur, ex- 
ccdcns figura' qu.idratS , & faciat latitudincm rcclam E V , cui fiat xqualis recta BZ , 
& fupcr V Z , dcfcribatur fcmicirculus V L Z , aio fatisfaccre propofito , nam junttis 
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L A , LB , & dcmifla pcrpcndiculari L O , cujus primus cafus fit intcr , E , & B , pa- 
tct ex dcmonftratis ad propofitioncm tcrtiam Appollonij triangulum E O B , una cum 
rcctangulo V E Z , fivc N B I , xquari quadrato, O L, addatur utrinquc quadratum O B , 
rcctangulum E B O , una cum N Bl , xquabrtur quadrato L O , & quadrato O B ,dupli- 
cctur rcctangulum EBO, bis , una. cum rcctangulo N B I, bis, livc lolo A B I, xqua- 
buntur quadratis L O, O B, bis, livc A B, in B O, fcmcl una cum A B, in B I, xquabun- 
tur quadratis L O , O B , bis , una cum rcclangulo fub N E , in O B , bis , fivc I B O , 
lcmcl, cxconftructioncurrinqucaufercturquadratum O B, fupcrerit A O B, una. cum 
A B I , xquale quadrato L O, bis, quadrato O B , icmcl , & rcclangulo I B O , utrinquc 
1 B , in B O , aufcratur ncmpc illincex rccrangulo A B I , fupcrcrit A O , in O B , una 
cum A O , in B I , /inc lolum rcctangulum 1 O A , xqualc quadrato L O , bis & qua- 
drato O B , lcmc! , Addatur utrinq; quadratum A O , crit rcctangulum I O A , quadra- 
to A O , O B , una cum L O , quadrato bis , xquaJc , id cflr duobus tantum quadratis , 
A L , & L B , quod crat facicndum. Ccaiiis ahos prxtermitto- 



PROPOSITIO VII. 

Slincirculopofitioncdatofitdatum punttum , pcrqucipfum agaturquxdam re£ta 
linca , & in ipfa pun&um cxtra fiimarur , fit autcm quod fit a linca ducta ufquc ad 
punctum intra datum xquaJcci quod a toti & cxtra fumpta , vcl ibli vcl una cum co , 
quod duabus qux intra circulum portionibus continetur,pun£tum cxtra fumptum pofil- 
tionc datam rcctam Iincam contingct. 

Hxc propoiitioduas habct parrcs, quarum prior cft apud ipfum Pappum propof. 157. 
libri fcptimi, fccunda pcr addirioncm xqualium cx priorc dcrivari facile potcft. Pappi 
igitur dcmonftrationcm tantum adducemus. 

Sitcirculuscirca diamcrrumAB, & AB, producatur fitqucad quamlibct rcctam 
lincam D E, perpcndicularis > rcftangulo autcm A F B , xquale ponatur quadratum cx 




F G, dico fi quodcunquc fumatur pun&um ut E , atqucab coad punetum G , rccla li- 
nca du&a producatur ad H , rectangulum ctiam H E K , quadrato cx E G , xqualc cffc , 
jungantur AE , B L , crit angulus ad L , rcftus , icd ck rcctus qui ad F , rcctangulum igi- 
tur A E L , crt xqualc , & rectangulo A F B , & quadrato cx F E , quoniam cnim angu- 
Jus A L B , rcctus cft , xqualis recto A F E , funt quatuor punfta L , B , F , E , in circulo 
ac proprcrca rccLingulum F A B , xqualc rcctangulo E A L , quadratum autcm cx A E , 
cft xqtnle duobus quadratis A F , F E , fed quadrato cx AE , xquaJia liinr utraquc rc- 
etangnla A E L , E A L, & fimiliter quadrato cx A F , xqualia utraquc rcctangula A FB, 
F A B, crgo rccLmgula A E L, E A L , xqualia funt reftangulis A F B , F A B , & qua- 
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drato cx]F E , quorum rc&angulum FAB.cft arqualc re&angulo E A|L , rcliquum igi- 
tur rcctangulum A E L , rccLingulo A F B , & quadrato cx F E , acqualc crit , rectangu- 
lum autcm A E L , xqualc eft rccfcingulo H E K , & re&angulum A F B , quadrato cx 
F G , crgo rc&anguluin H E K , quadratis cx E F, E G , hoc eft quadrato cx E G , cft 
arqualc. 

PROPOSITIO VIII. &Ukirna. 

^jl r T \A O ^ T ^ T T C\ *JL V ' ' 

ET fi hoc quidcm pun&um contingat pofitionc datam rectam lincam circulus au-: 
temnon ponatur,qux funtad utrafquc partcs dati puntti contingcnt politionc 
candem datam circumtcrcntiam. 

Hxc propofitio eft convcrfa prxccdcntis & cx ca facilc clici potcft hujus dcmonftra r 
tio liconrrana via utamur. 

Dctcrnunationcs & alusnon adjungimusquia cx contUuctionc & demonftiauonc 
(atis patcnt. 



Varia Opcra 




DE jEQUATIONUM 

LOCALIUM TRANS- 

mutatione , & emendatione , ad multimo- 
dam curvilineorum inter fe , vel cum re£tili- 
neis comparationem. 

CV I ANNECTITVR 
T%J)T0%TI0^1S QEOMET^ICjE 

in quadrandis infinitts farabo/is & bjferbolis ujus. 



:::+ ■ 

**■ - 



N unicaparabolcs qnadraturS proportioncm gcomctricim ufurpa- 
vlt Archimedcs. In rcliquis quantitatum hctcrogcncarum compara- 
tionibus , arithmcticx dumtaxat proportioni fcfc adftrinxir. An 
idco quia proportioncm gcomctricam minus ■n1f*yn!r»<r<v cft cx- 
pcrtus ? An vcro quia pcculiarc ab illa proporrione pctitum artifi- 
cium ad quadrandam primariam parabolam, ad ultcriorc* dcrivari 
vix poteft ? Nos certe hujufmodi proportioncm quadrationum fe- 
racifllmam & agnofcimus , &cxpcrri fumus , & invcntioncm noftram quxcadcm om- 
nino mcthodo & parabolas & hypcrbolas quadrat , reccntioribus gcomerris haud illi- 
bcntcr impcrtimur. 

Unico quod notiflfimum clt proportionis gcomctricx attributo, tota hxc mcthodus 
innititur. 

Thcorcma hoc cft :Data* quavis ptoportionc gcomctrica cujus tcrmini decrefcant in 
infinitum , eft ut diftercntia tcrminorum progrcfllonem conftitucntium , ad minorcm 
tcrmipum , ita maximus progreflionis tcrminus ad rcliquos omncs in infinitum 

fumptos. 

Hoc pofito , proponantur primo hypcrbolx quadrandx. Hyperbolas autem dcfini- 
mus infinitas divcrlx fpccici ctirvas , ut D S E F , quarum hxc cft proprictas , ut pofitis 
in quolibctangulo dato RAC, ipfarum afi/mprotis rcclis A R , A C , in infinitum , (i 
placet.non lccusac ipfa curva cxtcndendis, & duttis uni afymptot»n parallclis reclis 
quibuflibet G E , H I , O N , M P , R S , &c. fit ut poN&M quxdam rctla: A H , ad po- 
tcftatem fimilcm rcftx A G , ita potcftas reftx G E , vcl limilis vcl divcrla a prxccdcn- 
tc, ad potcftatem ipfi homogcncam rcdx H I , potcltatcs autcm intclhgimus , non fo- 
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Ium quadrata ,cubos , quadratoquadrata , &c. quarum cxponcntcs funt. 2. j. & 4. & c . 
icd ctiam latcra fimplicia , quorum cxponens cft unitas. Aio itaquc omncs in infini- 
tum hujufmodi hypcrbolas , unicddemptl, qua: Apolloniana eft , fivc primaria , bcnc- 
ficio proportionis gcomctricx uniformi & pcrpctua mcthodo quadrari polTc. 

Exponatur,fi placet , hypcrbola, cujuscafitproprictas, ut fit fcmpcr ut quadratum 
rc&a: H A , ad quadratum rccte A G , ita rcdta G E , ad rc&am H I , & ut quadratum 










N 


P 
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O A , ad quadratum A H , ita rc&a H I, ad rc&am O N , &c. Aio fpatium infinitum , 
cujus balis G E , & curva E S , cx uno latcrc , ex alio vcro alymptotosinfinita GOR, 
sequan fpatio rc&ilineo dato. Fingantur tcrmini progrcflionis gcomctricx in intinitum 
cxtcndcndi , quorum primus fit A G , lccundus A H , tertius A O , &c. in infinitum , 
& ad fc fc per approximationcm tantum acccdant quantum fuis fit ut juxta Methodum 
Archimedxam, parallclogrammum rectihncum fub GE, in GH, quadrilinco mixto 
G H E , adxquctur , ut loquuur Diophantus , aut fcre xquctur. 

GE , in G H. 



Itcm ut priora cx intcrvallis rc&is proportionalium G H , H O , O M , & fimilia 
fint fcre intcr lc xqualia , ut commode pcr im*ytyi,r w «Xvr«mr , pcr circumlcriptioncs & 
inlcriptioncs Arehimcdxa dcmonftrandi ratio inftitui poflit, quod fcmcl monuiflc fufti- 
ciat, nc artiricium quibuflibct gcometris jam iatis notum inculcarc ixpius & itcrarc 
cogamur. 

His polttis , cum fit ut A G , ad A H , ita A H , A O , & ita A O ad A M , crit paritcr 
ut A G , ad A H : ita intcrvallum G H , ad H O , & ita intcrvallum H O , ad O M , &c. 
Parallclogrammum aurcm fubEG,inGH, crit ad parallclogrammum liib HI , in 
H O , ut parallclogrammum fub H I , in H O , ad parallclogrammum fub N O , in 
O M , cum cnim ratio parallclograicmi fub G E, in G H , ad parallogrammum fub H I , 
in H O , componatur cx rationc rcclx G E , ad rcchm H I , & ex ratione rc&x G H , ad 
rcctam H O : fit autcm ut G H , ad H O , ita A G , ad A H , ut prxmonuimus. Ergo ra- 
tio parallclogrammi fub E G , & G H ,ad parallclogrammum fub H I , in H O , compo- 
nitur cx rationc G E , ad H I , & cx rationc A G , ad A H , icd ut G E , ad H I , ita ex 
conftruftionc H A , quadrarum , ad quadrarum G A , iivc propter proportionalcs : ita 
rcda A O , ad rcftam G A. Ergo ratio parallclogrammi fub E G , in G H , ad parallclo* 
grammum fubH 1 , in H O , componitm cx rationc AO, adAG,& AG,adAH, 
lcd r.uioA O ad A H , componiturcx illis duabus. Ergo parallclogrammum fub G E , 
in G H , cft ad parallclogrammum fub H I , in H O, ut O A , ad H A > iivc ut H A , ad 
AG. 

Similitct probabitur parallclogrammum fub H I , in H O , clTc ad parallclogrammum 
fub O N , in O M , ut A O , ad H A , icd trcs rectx qux conftituunt rationcs parallc- 
logrammorum , rcclx ncmpc A O , H A . G A , funt proportionaics cx conftruttionc. 

F I 
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Hrgo parallelogramma in infinitum lumpta lub G E , in G H , fub H I , in H O , fub 
O N, in O M,&c. cruntlcmpcr continueproportionaliain rationcrectx H A ,ad G A. 
Eft igitur cx thcorcmatc hujus mcthodi conltitutivo ut G H, ditFcrcntia tcrminorum 
rationis adminorcm tcrminum G A , ita primus parallelogrammorum progrdiionis 
tcrminus , hoc cft parallclogrammum fub E G , in G H , ad rcliquosin inrinitum paral- 
lclogrammos ,hoccft cx adxquationc Archimcdxa ad figuram fub HI, afymptoto 
H R. ,& curva in I ND, in infinitum extcndenda contcntam. Scd ut H G , ad G A , ir.i 
fumpta communi iatitudinc retla G E, parallclogrammum fub G E, in G H , aJ parallc- 
logrammum lub G E in G A. Eft igitur ut parallclogrammum lub G E , in G H , ad fi- 
guram illam infinitam , cujus bafis H I , ita idcm parallclogrammum fub G E , iu G H , 
ad parallclogrammum fub G E , in G A , crgo parallclogrammum fub G E , in G A , 
quod eft fpatium rechlincum datum , adxquatur figurx prxdi&x. Cui fi addas parallclo- 
grammum liibGE, in G H, quod proprcr minutiflimos thmx"^ cvaneicit & abit 
in nihilum , lupcrcft vcrifiimum , & Archimcdxa licct prohxiorc dcmonftrationc fa- 
cillime firmandum , parallclogrammum A E ,in hac hypcrbolx Ipccic , xquari figurx 
iub balcG E , afymptoto G R ,& curva E D , in infinitum produccnda contentx. Ncc 
opcrofum ad omnes omnino hujulinodi hypcrbolas , una , ut diximus , dcmpta , invcn- 
tioncm cxtcndere. 

Sit cnim ca altcrius, fi placct , hyperbolx proprictas , ut fit G E , ad H I , ut cubus 
rctftx H A , ad cubum rcftx G A , fic fic de reUquis. Expofita cx morc infinira propor- 
tionalium , ut fupra ferie fient proportionalia parallclogramma EH, IO,MN,ut lu- 
pra in infinitum. In hoc vcro cafu parallclogrammum primum crit ad lccundum , lc- 
cundum ad tcrtium , &c. ur rcfta A O , ad G A , quod ftatim compofitio proportio- 
num maniieftabit. Erit igitur ut parallclogrammum E H , ad figuram , ita rc&a OG, 
ad G A , & fumpta communi latitudinc G E , ita parallciogrammum fub O G , ia 
G E , ad parallclogrammum fub G E , in G A , cft igitur ut parallelogrammum fub 
O G , in G E , ad parallclogrammum fub G E , in G H , ita parallclogrammum fub 
G E , in G E , ad parallclogrammum fub G E , in G H , ita parallclogrammum Ilib 
G E ,' in G H , ad figuram & viciflim ut parallclogrammum liib O G , in GE , ad pa- 
rallclogrammum fub G £ , in G H , ita parallelogrammum fub G E , in G A , ad figu- 
ram. Ur aurcm parallclogrammum fub O G , in G E , ad parallclogrammum fub H G , 
in G E ; ira O G , ad G H , five 2. ad 1. ea adxquatione, intcrvalla enim bali proxima 
fafta funt ex conftruttione fcrc xqualia. Inter fc crgo in hac hypcrbola parallclogram- 
mum E G A , quod cft xqualc (patio rectilinco dato , cft duplum figurx fub bafe GE , 
afymptoto G R , curva E SD , in infinitum ptoducenda contcntz. 

Sinnlis in quibufiibct aliis cafibus habcbit locum dcmonftratio , nifi quod in prima- 
ria , fivc Apolloniana & fimplici hypcrbola dcficit ci fola ratione mcthodus ; quia in 
hac parallclogramma E H , I O , N M , funt fcmper inter fc xqualia $ atquc ideo cum 
tcrmini progreflionis conftitutivi , fint intcr fc xqualcs , nulla intcr cos cft diflcrcntia , 
qux totum in hoc ncgotio conficit myfterium. 

Dcmonftrationcm qua probarur lpatia in hypcrbola communi parallclogrammis con- 
rcnra , elVc fcmpcr intcr fe xqualia , non adjungimus , ciim ftatim pcr fc ipla le prod.it ; 
Sc cx hac unica proprictatc qux aflcrit inca fpccic cflc ut G E , ad H 1 , ita H A , ad 
G A , tacillimedcrivctur. 

Eadem rarione parabolx omnes omnino quadrantur , ncc cft. ulla qux ab artificio 
noftrx mcthodi , ut fit in hyperbolis , poflit cfle immunis. 

Unicum in parabola , fi lubct , primarii & Apollonianaadjicicmus cxcmplum , cu- 
juscxcmplorcliqux omncsin quibuflibct m infinitum parabolis dcmonftrationcs ex- 
pcdicnrur. 
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Sit Icmiparabolc primaria A G RE,cujusdiametcr C B , fcmibalis A B , fumptis 
autcm applicatis 1 E , O N , G M , &c. fit lcmpcr ut quadratum A B , ad quadratum 




I E , ita re£h B C , ad C E , & ut quadratum I E , ad quadratum O N , ita re&a E C , ad 
C N , & fic in infinitum cx proprictatc fpccificx paraboles Apollonianx. Intclligantur 
exmoremcrhodircctxBC,EC,NC,MC, HC,&c. in infinitum continuc pro- 
portionales. Erunt etiam , ut fupcrius probatum cft , proportionalia parallclogramma , 
AE,IN,OM,GH, &c. in infinirum. Ut cognolcatur ratio parallclogrammi A E , 
ad par.iiIelogrammum 1 N , rccurrcndum cx mcthodo ad compofitioncm proportio- 
num , componitur autcm ratio parallclogrammi A E , ad parallclogrammum IN ,cx 
rarionc A B , ad I E , & cx ratione B E , ad E N. Cum autcm fit ut A B , quadraumi , 
ad I E , quadratum , ita B C , ad C E , fi intcr B C , & C E lumatur mcdia proportion.i- 
IisCV,irem inrcrE C, &NC,mcdia proportionalis YC, crunt continue propor- 
tionalcs rcftx BC,VC,EC,YC,NC,&utBC,adEC,ita crit B C , quadra- 
tum ad V C , quadratum , fcd ut B C , ad E C ; itaquadratum A B , ad quadratum E I , 
Ergo ut A B , quadratum ad E I , quadratum , ita crit B C , quadratum ad V C , quadra- 
tum : & ut A B , adl E , ita crit B C , ad V C , ratio igitur parallclogrammi A E , ad 
parallclogrammum I N , componctur cx rationc B C , ad V C , fivc V C , ad C E , fivc 
E C ad Y C ; & cx rationc B E , ad E V , fivc cx fupcrius dcmonftraris B C , ad CE , Ra- 
tio autcm qux componitur cx his duabus rationibus , B C , ncmpc ad C E , & C E , ad 
C Y , cft cadem qux ratio B C , ad C Y , igitur parallelogrammum A E , cft ad parallc- 
logrammum I N , ut B C , ad Y C , idcoquc cx thcorcmate mcthodi conftitutivo , pa- 
rallclogrammum A E , crit ad figuraml R C H E , ut rc&a B Y , ad rc£tam B C , idfiO- 
que ut idcm parallelogrammuin A E , ad rotam figuram A 1 G R C B , ita rc&a 
BY , ad roram diamctrum BC,ut autcm refta BY , ad totam diamctrum BC , 
ita fumpra communi latitudinc A B , parallclogrammum fub A B in B Y , ad pa- 
rallclogrammum fub AB, in BC, livc parallelogrammum BD , dufta AD, dia- 
mctro parallcli occurrcntc tangcnti C D , in D , crgo ut parallclogrammum A E , 
ad totam figuram (cmiparabohcam ARC B > ita patallclogrammum lub A B , in B Y , 
ad parallclogrammum B D ; & viciftlm ut parallclogrammum A E , ad parallclogram- 
mum fub A B ,in B Y ; ira figura ad parallclogrammum B D , ut autcm parallclogram- 
mum A E , ad parallelograinmuin fub A B , in B Y , ita propter communcm latitudi- 
nem rcfta B E , ad B Y , ergo ut B E , ad B Y , ita figura ad parallclogrammum ; & con- 
vcrtcndo ut B Y , ad B E , ita parallclogrammum B D , ad figuram A R O B ; cft autcm 
B Y , ad B E , proprcr adxqualitatcm & fc&ioncs minutiftimas , qux rcttas B V , V E , 
E Y , intcrvallaproportionalium rcprxlcntates , fcri intcr fc fupponit xqualcs , ut 3. ad 

^4 



48 Varia Opera 

2. Ergoparallclogrammum B D,ad figuram cft ut j.ad i. qux ratio congruit m^yttir^ 
parabolcs Archimcdxo , licct ab co gcomctricaproportio alia rjcionc fucrit uiur- 
pata ; Mcthodum autcm variarc , & divcriam abArchimcdc viam fcctari neccflum 
habuimus , quia ftcnlem proportionis gcomctricx ad quadrandas cxtcras in infinirum 
parabolas applicationcm dcprchcnfam in , infiflrndo vcftigiis tanti viri non dubitamus. 
Dcmonftratioautcm & rcgulx gcncralcs cx noftra mcthodo fcre in omnibus omnino 
parabolis ftatim patcbunt. 

Sit cnim , ut nullusampliiis fupcrfit dubitandi locus parabolc cadc qua mcntioncm 
fccit diflcrtatio noftra dc lincarum curvarum cum lincis reclis comparationc , curva 




A I C B , cujus bafis A B , diameter B C , & fit ut cubus applicatx A B , ad cubum appli- 
catx I E , ita quadratum reftx B C , ad quadratum rc&x E C , & rcliqua ponantur ut 
fupra ; fcries ncmpc proportionalium rctiarum BC,EC,NC,MC, &c. item lcries 
proportionalium parallclogrammorum AE , 1 N , O M ,&c. in infinitum. Intcr B C , 
& E C , fiimantur dux medix proportionalcs V C , R C , itcm intcr E C , & C N , fu- 
manturctiam dux mcdix proportionales S C ,TC ,conftat cx conftru&ione , cum ra- 
tio B C , ad E C , fit cadcm rationi E C , ad N C , forc quoque continuc proportionalcs 
rcclas BC,VC,RC,ECSC,TC,NC.Eft autcm ut A B , cubus ad cubum I E , 
ita B C , quadratum ad E C , quadratum , fivc rc&a B C , ad rcdam N C. Cum autcm 
linr , ut fupra probavimus , fcptcm continuc proportionales ,BC,VC,RC,EC, 
S C , T C , N C , crgo prima , tcrtia , quinta & icptima crunt ctiam continue propor- 
tionalcs , idcoquc crit B C , ad R C , ut R C ad S C , & ut S C , ad N C. Ut igitur pri- 
ma B C , ad quartam N C , ita cubus primx ,B C , ad cubum fccundx R C , fed utB C , 
ad N C , ita probavimuscficcubum A B , adcubum I E. Ergo ut cubus A B , ad cu- 
bum 1 E , ita cubus B C , ad cubum R C i idcoquc ut A B , ad I E , ita B C , ad R C. 
Cum igitur ratio parallclogrammi A E , ad parallclogrammum 1N , componatur cx 
rationc A B , ad I E , & cx rationc B E , ad E N , fivc B C, ad E C , ergo eadcm parallclo- 
grammorum ratio componctur cx ratione B C , ad R C , & B C , ad E C. Ur autcm 
B C , prima proporrionahum ad E C , quarram , ita R C , tertia ad T C , fcxtam. Ergo 
parallclogrammi A E ,ad parallclogrammum IN , ratio componitur cx rationc BC, 
ad R C , & R C, ad T C : hoc eft parallclogrammum A E , cft ad parallclogrammum 
I N , ut B C , ad T C , parallclogrammum igitur A E , ex prxdcmonftratis , cft ad figu- 
ram 1 GCE ,ut rcfta B T , ad T C ; idcoquc ut parallclogrammum A E , ad totam fi- 
guram AI C B , itarc&a BT , ad rettam B C , fivc fumpta commuiii l.uitudine AB , 
itaparallclogrammum lub AB, inBT,ad parallclogrammum liib AB , in BC. Ec 
viciflim &convertendo, ut parallclogrammum B D , eft ad figuram A I C B , ut parallc- 
logrammum fub A B , in B T , ad parallclogrammum fub AB, inBE , fivc proptcr 
communcm Iatitudincm A B , ut rofifcl B T , ad rc&am B E , rcifla autcm B T , contincc 
quinqucintcrvalla T S , S E ,E R , R V , V B , qux intcr fe proptcr noftram mctho- 
dum loganthmicam ccnfcntur xqualia. Rcda autcm B E, continct tria cx iis intcrvallis , 

ncmpc 
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ncmpc ER. , RV , V B. Ergo paralcllogrammum BD , citad totam figuram in hoc caiii 
ut 5. ad 3. > autuJq mui] )h.vAm\i 

Cmon vcro univcrfalis indc nullo ncgotio clicictur. Patet ncmpc fbre icmpcr paral- 
Iclogrammum B D. ad rigur.im AICB , Ut aggrcgatum cxponcnuum potcltatum .ip- 
plicatx & Diamctriad cxponcntcm poteitatis applicatx, ut m hoc cxcmplo vidcrc clt , 
in quo potcftas apphcatx AB , elt cubus , cujus exponcns B. potcll.is autcm dtamctn 
cit quadratum , cujus cxponcns 3. Etgo dcbct cilc , ut jam dcmonltravimus , & pcr- 
pctuo conftabit , ut fumma j. & z. hoc cit 5. ad 3. cxponcntcm apphcata-. 

In hypcrbohs autcm canon non minori racihratc invcnictur uinvu i.ih-.. Eritenim 
fcmpcr 111 quacunquc hypcrbola , li rccurras ad primam figuram , parallclogrammum 
BG,ad figuram ih infinitum protcnfam» RGED, ut diftercntu cxponcntium po<x"ftatum 
applicatx Ckdiamctri ad cxponcntcm potcltatis applicatx. Sitcnim , cxcmpli gratia , ut 
cubus HA ad cubum G A.ita quadratum. G E, adquadratum H 1, diftcrentia cxpo- 
ncntium cubi & quadratihiccit. 3. & 2. crit 1. Exponcns autcm quantitatis applicata: , 
hoc clt quadrati , clt 2. Ergo in hoc cafu parallclogrammum crir ad figuram, ut 1. ad 2. 

Quod attmct ad ccntra gravttatis , & tangcntcs , tam hypcrbolarum, quath parabola- 
rum , invcntio dudiim cx noltra mcthodo de maximis & muumis dcrivata , Gcomctris 
rcccntiortbus innotuit , hoc clt antc viginti > plus minus annos. Qupd cclcbnorcs totius 
G.illia' Mathcinatici non gravabuntur fortvUfc cxtcris indicarc, nchacdc rcinpoitc- 
rum dubitcnt. . , 

Ex liipradi&is mirum, quantam opus tctragonifmicum confcquaturacccffioncm. In- 
finitx cnim cxindc figurarcurviscontcntx dc quibus nihd adhuc.ncc vctcribus, nccno- 
vis Gcomctris in mcnrem vcnit , tacillimam fortiuntur quadraturam. Qupd in qualdam 
rcgulas brcviter contrahcmus. 

Sit curva, cujus propnctas dct a?quationcm fcqucntcm B, quad. — A, quad, xqualcE , 
quad. (apparcr autcm itatim hanc curvam cflc circulum.)Ccrtum cit potcltatem ignotam 
E, quad.poflc rcduci pcr applicarioncm icu parabolifmum ad latus. Pofliimus cnim fup- 
poncrc E, quad. xquari B, m V,cum iit libcrum quantitatcm ignotam V,in notam B,du- 
cram xqu.ircquadratoEjCtiam ignotx.Hoc pofitoB.quad. A,— quad. xquabitut B,in V. 
Homogcncum autcm B in V, cx tot quantitacibus homogcncis componi potclt , quot 
funt in partc xquationiscorrclativa, jikkmquclignis hujufmodi homogcnca dcbcnt no- 
tari. Supponatur igitur B in V.iquari B in I B, in Y. Ex morc cnim Victxo, vocalcs fcm- 
pcr pro quantitatibus ignotis iumimus. Ergo B, quad. — A, quad. xquarur B in I, — B Ln 
Y, arqucntUc lingula mcmbra partis unius fingulis mcmbris partis altcrius. Sit ncmpc B*, 
quad. xquale B, in 1, Ergo dabitur I, xqualisB, xqucturdcindc — AG,— B,in Y , hoc clt 
A quad. B in Y, crit cxtrcmum punclum rectx Yad parabolcnprimariam. Omnia igitur 
inhoccafu ad quadratum rcduci pofliint rideoquc fiomniaE, quad. ad redtam lincam 
datam applices, fict folidum rcCtilincum datum «5c cognitum. 

Proponatur dcindc curva, cujus, hxc fit iquatio A cub. -+ B, in A, quad. xqualc E,cub. 
E,cub. applicctur ad planum datum, & fit, vcrbi gratia, xqualcB, quad. in V. Quia autem 
rccta V, cx pluribus quanritatibus ignotis componi potcft. Sit A, cub. B in A, quad. 
xqualc B, quad. in I h- B. quad. in Y. xqucntur Itngula intcr lc membra, hoc cit A cub. 
xquctur B. quad. in I.otietur inde parabole fub cubo«5cIatcrc.iqucturdcindeB in A, 
quad. Iccundo mcmbro, B, quad. in Y, orictur inde parabolc fub quad. & Iarcrc , hoc cft 
primaria, quadranrur autcm lingulxcxhis parabolis. Ergo aggrcgarum E, cuborum ad 
re£tam d.uam applicatorum producit plano-planum quantitatibus cjufdcm gradusrc- 
ftilineis commodi iquandum. 

Si fint plura iniquationibus mcmbra , imd & fub plcrifquc utriuiquc quantitatis 
ignotigradibusinvolura , ad camdcm ut plurimum mcfhodum reductionum lcgirinu- 
rum opc potcrunt aptari. 

Ex his patet , fi in priori iquationc iiiqiia B, quad. - Aquad. xquavimus E, quad 
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locoipfius E, quad. ponamus B in V , pofte nos aggrcgatum omnium V , adrcttamda- 
tam applicararu m confidcrarc tanquam planum, & quadrarc. Omncscnim V,nihil aliud 
liint quam omnia E quad. divila pcr B rcdtam datam. Itcmin iccunda xquationcomncs 
V.nihil aliud funt quam omncsE cubidivili pcr B,quadratumdatum.Igitur taminpri- 
nuquam in fecunda figuraomncs V, iaciunt riguram xqualcmlpatiorccrilineo dato. 

Hoc autcm opus fit pcr fynxrciim, & cxpcdirur, ut patct, pcr parabolas. 

Scd non minus quadrationum fcrax cft opus pcr dixrcfim quod pcr hypcrbolas,aut ib- 
las , aut parabolis mixtas , commode paritcr cxpcditur. 

Proponatur , ii placct , curva ab zquationc iequcnti oriunda. 
B.cub. cub. -+ BQC inA, h- A cub. cub. ^ £ 

A quad. quadr. 

Ex jam fuppofitis E quad. potcft fingi xqualc B in V, fivc ut tria hinc & inde mem- 
bra fint in utraque partc xquationis. B in V,potcft xquari B in O , -+ B in I, -+ B in Y 
Quo perafto. 

B cub. cub. -+ B Q^V cub. in A h- A cub. cub. xquabitur. 

A quad. quadr. 
B in O. | B in I -+ B in Y. Et acquando fingula 
mcmbra iingulis B cub. cub. arquabitur B in O. 

A Q_Q^ 

Et omnibus in A , qu. qu. duclis B , cnb. cub. arquabitur A qu. qu. in B in O. Ec 
omnibusabs B divifis B. quad. cub. arquabitur A qu. qua. in O. qui cftarquatio ad 
unam cx hvpcrbolis , ut patct. jtquationes enim hypcrbolarum conftitutivxcontinent 
cx una partc quantitatcm datam > cx alia vcro id quod fit fub poteftatibus duarum 
quantitatum ignotarum. 

Sccundum mcmbrum acquationis dat B Q_C in A. Sivc B, qu. cub.arqualc B in I. 

A qu. qu. A cub. 

Et omnibus in A cub. dutVis & abs B divifis , fit B qu. qu. xqualc A cub, in I , qux 
eft xquatio alterius hypcrbolx a priorc divcrlx. Dcnique tcrtium mcmbrum cft 

A cub. cub. 



A qua. qua. 

Hoc cft A, qu. xqualc B, in Y, qux cft xquatio adparabolcn. 

Patct itaquc in prxccdcntc xquationc omnes V, ad rcftamdaram applicatas xqua- 
ri fpatio rcctilinco dato. Summa cnim duarum hypcrbolarum quadratioiuobnoxiarum, 
Sc uniusparabolxdant ipatium xqualc rcdtilinco vel quadrato dato. 

Nihil autcm \ ctat quominus iingula mcmbra numcratoris iepararim dcnominatori 
appliccmus,, ut jam &dum cft. Eodcm enim rcs rccidit , quo fi intcgrum numcratorcm 
cx tribus mcmbris compofitum cidemdenominatori lcmcl appUccmus. Ita cnim fin- 
gula xquationis mcmbtafingulis homogcnci corrclatis poflunt commodc comparari. 

Propoiutur ctiam B , qu. cub. inA, — B, cub. cub. yEquari E cub. 

A cub. 

Fingatur E cub. xquari B , qu. in V, fivc proptcrduo membra homogenci corre- 
lati B,qua. in I, -+ B, qu. in Y. Fict B qu. cub. in A , fivc B qu. cu. xqualc B qu.in I. 

A cub. A Q;_ 
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& omnibus in A qu. du&is , & abs B.qu.divifis, fict B, cub. xqualc A, qu. in I. quac cft 
xquarioad unam dc hypcrbolis quadrandis. 

Ponatur dcindc lecundam homogcnci mcmbrum B, cub. xquari B qu. in Y. 



Acub. 

Igirur omnibus in A,cub. duc*i6 &abs, B,qu. divifis fict B, qu. qu. xqualc A,cub. in Y, 
qux cft xquatio unius cx hyperbolis quadrationi obnoxiis conftitutiva. Datur igitur rc- 
currcndo ad primam xquationcm in re&ilincis fumma omnium E , cuborum in hac 
fpccicad ccrtam rcdamdatam applicatorum. 

Scd & uitcrius progrcdi , & opus tctragonifmicum promovcrc nihil vctat. 



A 




C 

F 
H 










1 



Sit inquarta figura" curva quxlibcr, A B D N, cujus bafis H N , diamctcr H A, appli- 
catx ad diamctrum , C B , F D , & applicatx ad baiim , B G , D E , & dccrcfcanr fcm- 
pcr apphcux .i baie ad vcrticcm , ut hic , H N , cft major F D, & F D , major cft C B , 
& fic iempcr. Figura compofita cx quadratis H N, F D , C B , ad rcctam A H , applicatis, 
hoc cft folidum fub C B , quadrato in C A , & fub F D , quadrato in F C , & fub N H , 
quadrato in H F , xqualis cft fcmpcr figurx fub rcdangulis B G.inGH ,DE , inEH, 
bis iumptis , & ad balim H N , applicatis >hoc cft lblido fub B G, in G H, bis in G H, 
& lub D E , in E H , bis in E G , &c. utrimquc in infinitum. In rchquis autcm in infi- 
nitum prxftantibus , cadcm faciliratc fit rcductio homogencorum ad diamcrrum , ad 
homogcnca ad bafim. Qnx oblcrvatio curvarum lniiinurum hadenus ignoratum, 
dctegit quadrationcm. 

Omncs cnim cubi HN,FD, CB, adrc£bamAH, fimilitcr applic.ui , xqualcs 
funt aggrcgato produclorum cx B G , in G H , quadratum , & ex D E , in E H , qua- 
dratumudrcctamHN, fimilitcr ut fupra applicatorum , &tcr fumptorum ; hoc cft 
pianoplanuaa fub C B , cubo in C A , & fub D F , cubo in F G , & fub H N , cubo in 
H F, .vquatur fummx planoplanorum ex B G , in G H , quadratum in H G , & cx DE, 
in E H , quadratum in E G , ter lumptx. 

Aggrcgatum vcrb quadrato quadratorum HN, FD , C B , ad rc&am A H , appli- 
catorum xquatut quadruplo fummx plano planorum fub B G , in G H , cubum , & 
fub D E , in E H , cubum ad rcclam H N , fimilitcr ut fupra applicatorum. 
Indc cmananr infinitx , ut ftatum patcbit , quadrarurx. 

Efto cnim , fi placct , curva llla A B D N , cjus naturx , ut data bafe H N , & diamc- 
tro H A, diamctcr dataAH , vocctut in tcrminis analyticis B. lpfavcrb HN, bali^ 
dara vocctur D. Qu.chbet apphcatoFD, vocctur E, & quxlibct H F , vocctur A ; & 
lit , vcrbi gratia , xquatio curvx conftitutiva B, quad. — A qu. xqualc E , quad. ( quod 
111 circulo ita lc habet : j Ciim ergo ex prxdi&o rhcorcmatc univcrlali omnu E. qua- 
drata , ad rc£tam B , applicara ad baiim HN, fivc adD, applicatis, fint xqualia om- 
nibusproduclis cx H G , in G B , fint autcm omnia E , quadrata xqualia ad B , applica- 
ta lpatio rcchlmcocurvo, ut fupcriusprobarum cft. Ergo omnia produ&a cx H G , in 
G B , bis fumpta , & ad bafim D , applicata , contincnt fpatium redilineum datum. Er- 
go fumcndo dunidium , omnia producla cx H G, inGB , ad baiim D , applicata, 
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crufit xqualia fpittio rcftilmco dato. Ut autcm fadllima, & nullis aiymmctrns invoiuta 
tiat tranflatio prioris curvx ad novam > ita conltami artiticio , qux cft noftra mctho- 
dus, opcfari dcbcmus. 

Sit quoditbct cx produ&is ad bafim applicandis , H E , in E D , cum igitur F D , fi- 
vc H E , ipli parallcla vocctur in analyii E , & F H, livc D E , ipfi parallcla vocctur A. 
Ergo produGum fub H E, in E D , vocabitur E in A. Ponatur illud produdum E in A, 
quod iub duabus ignotis & indcfinitis rcftis comprclwnditur xquari B inV,fivc pro- 
dufto cx B > data in V, ignotnm, & inrclligatur E P, in dircchim ipli D E , polita xqua- 
ri V , Ergo B in V , xquabitur A. Cum crgo B , qu. - A , quad. xquctur cx propnc- 

tatc fpccifica prioris curvx ipfi E , qu. Ergo fubrogando in locumA, lpiius novum 
valorcm B, in V > fict B, quad. in E, qu - B , quad. in V , quad. xqualc E, quad. 

E 

quad. fivc pcr antithcfim B , quad. in E , qu. - E , qu. qu. xquale B, qu.in V , quad. 
qux cft xquatio novx H O P N , curvx cx priori oriundx conftitutiva , in qua cum 
omnia produfta cx B , in V , dcntur , ut jam probatum cft , fi omnia ad B , appliccn- 
rur dabiiur fumma omnium V , ad bafim apphcatarum .• hoc cft dabitur planum H O 
PN, rcdilincis ; idcoquc ipfius quadratura. 

Sit , fccundi cxcmpli gratia , xquatio prioris cun i conftitutiva B , in A , quad. — 
A cub. xqualc E , cub. fumma omnnium E , cuborum ad diamctrum B , applicato- 
rum dabitur : ideoquc fumma omnium productorum ex quadratis HE,in ED.ad ba- 
fim applicatotum. Produ&um autcm cx H E , quadtatoin E D, fit in tcrminis analy- 
ticis E , quad, in A , quod fingatur xquari B , quad. in V, & rctta. E P , ut fupra, arqua- 
lis V , Ergo B , quad. in V , xquabitur A. 

E quad. 

Si igitur in locum A , fubrogcmus jam agnitum illius valorcm B , quad. in V. 

E quid. 

Et omnia juxta analyfcos prxccpta fcquamur, fict B ,quad. cub. in V. quad. in E. quad. 
L E, cub. cub. cub. xqualc B, cub. cub. in V, cub. qux cft xquatio novx H O P N, cur» 
vx cxpriorc oriundx conftitutiva , in qul ciim omma produtta B , qu. in V, adbafim 
D ,applicatadcntur,omnibus pcr B, quadratum datum diviiis, dabitur fummaom- 
nium V, ad bafim D , applicatarum idcoquc quadratura figurx H O P N, & cft gcncralis 
ad omncs omnino cafus cxtcndcnda in infinitum mcthodus. 

Notandum porro , & accuratc. advcrtcndum in tranflationibus curvarum , quarum 
applicatxad diamctrum vcrsus bafim dccrcfcunt , aliamomnino viam analyftis incun- 
dam, a prxccdcnti divcrfam. 
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Sit cnim m quinta rigura prior curva IV CliTY A, cujus diamctcr A 1, apph- 
catx M V , N C , O B , P T , QY , & cjus curvx ca iit natura , ut apphcarx vcrsus 
baiim MV , lcmpcr dccrclcant , doncc ad bahm pcrveniant, ita ut MV, fit minor 
quam NC. Rurlusautcm ita curva vcrius A , pcr tramitcm C B YA, inflcctatur , ut 
C N , iit major quam B O, B O , major quam PT.PT, major quam Qjf , 3cc. ira ut 
omnium applicatarum maxima iit C N , fi in hoc calu quxr.tmus tranflationcm qua- 
dratorum MV.NC, ad balim , ca non comparabimus produdrs iub 1 R, in R V > ut 
fupra :quia jam cx thcorcmatc gcncrali fuppolitum crt omnia quadrata MV, NC, 
xquari productis liib V G , in G N , cum C N , maxima applicatarum poflit & dcbcat 
conlidcran ut balis rcipcctu curvx , cujus vcrtex I. Quadrata igitur M N , N C , in cur- 
vaquarum applicatse dccrclcunt vcrsiis bafim, comparabuntur in hoc cafu produttis 
G V , inGN , hoccft ,utad tcrminos analyticos zquatio in hac figura perveniat , li 
M 1 , vcl R V , vocctur A , & ipfa M V , fivc R I , vocctur E , ipfaquc C D , frvc CJ R , 
quzduttz pcrtcrminummaximzapplicatarum , ipfi diamctro parallclz , cft zqualis : 
idcoquc tacilc cx noftris mcthodis invcnicnda ; rcclz datz Z , zqualis fupponatur , fict 
productum cx G V , m G N , zqualc producto cx Z , in E , — A in E : idcoquc omnia 
quadr.ua MV ,N C , ufquc ad maximam applicatam comparabuntur produclis Z , in 
E ~ A in E, ad balitn 1 D, applicandis. Rcliqua vcro quadrata CN,B O , P T , com- 
porabuntur productiscx Y F , 111 F N , quzin tcrminis analyticis xquivakbunt A in E, 
«— Z in E. QViibus ita ftabilitis facilhmc cx priorecurva nova vcrsusbalim dcrnabitur > 
idemquc in alns omnmo applicatarum potcftatibus crit obicrvandum. 

Ut autcm patcat novas ex noftra hac mcthodo cmcrgcre quadraturas , dc quibus 
nondum rccentiorum quifquam cft aliquid fubodoratus. 

Proponatur przccdcns curva , cujus zquatio B , quad. cub. in A — B . cub. cub 

A cub. 

xqualc E , cubo. 

Dantur omncs E , cubi in rectilincis , ut jam probatum cft. Quibus ad bafim traulh- 
tis, fict cxfupcrion mcthodo B , qu. in V , zqualc A , & omnibus fccundum artcm 

E qu. 

novo ipfius A, valorcaccommodatis ,cvadct tandcm nova xquatio qux dabit curvam 
ex partc bafis , cujus xquatio dabit E , cub. -f V , cub. zqualc B in E , in V , quz cft 
curva Schotcnii , cujus conftructioncm tradit in icftionc 25. mifccllanearum , pag. 
4 9?. Figura uaquc curva A K O G D C H , qux apud illum authorcm dclincatur cx fu- 
pcrioribus przccptis quadrationcm fuam commodc nanciicetur. 

Notandum autcm dc curvis m quibus aggrcgatum potcftatum applicatarum datur, 
formari non iblum curvasad bafim quadrattoni obnoxias , fcd ctiam alias curvas ad 
diamctrum facilc quadrandas. Si cnim 1114. flgura fupponatur zquatio cutvx confti- 
t ut iva , ut lupcriiis diximus B , quad. — A , qu. zqualc E , quad. non folum cx ca dcri- 
vabitut nova curva ad bafim , cujus zquatio cft B , qu. in E , qu. - E qu. quad. zqualc 
B , qu. in V , quad. Scd ctiam nova curva ad diamctrum zquando poteftatcm applicatx 
qux cft E , qu. produfto B , in V. Dabuntut enim omnia produfta B , in V , ad diamc- 
trum applicata. Et omnibus per B, divifis, dabuntur omnes V,diamctro apphcatx ; idco- 
que quadraturx curvx novx cx priori vcrsiis diamctrum onundx,cujus zquatio crit B , 
qu. — A qu. zquale B in V.Unde ftatim apparct novam tllam curvam vcrsiis diamc- 
trum eflc parabolcn. Hujufmodi autcm tranfmutationum bcncficio non folum ex 
prioribus curvis oriuntur nouz > fcd itur nullo ncgotio a parabolis ad hypcrbolas, 5c ab 
hypcrbolis ad parabolas , ut expcricntia conftabit. 

Sicut autcm a curvis inquibus dantur potcftatcs applicatarum , fit przccdcntis opc 
analyfcos tranflatio ad curvas , in quibus latcra applicatarum in rcftihneis dantur ; Ita 
dc curvis inquibus danrur latcra applicatarum , dcvcnitur facile ad curvas.in quibus 
potcftatcs applicatarum dantur. Cujus rcicxcmplum cfto curva , cujus xquatio B, qui. 
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in E, qu. — E , qu. qu. xquale B , qu. in V, qu. in hac cnim xquationc, ut jam proba- 
tum cft, dantur omncs V , Ponatuc V , xqualis cflc A , in E , & fubrogando in locum 

B 

ipfius V, novum ipfi afllgnatum valorcm , A in E , fict B , qu. in E , qu. — E , quad. 

B 

quad. xqualc A qu. in E, qu. & omnibus ab E , qu. divifis , remancbit B, qu. — E, qu. 
arqualc A, qu. five B , qu. — A , qu. xqualc E, qu. Dabuntur lgitur in hac novi cur- 
va , quam apparct cflc circulum , omnia E, quadrata. 

Qnod fi cx primacurvainqua danturlatcra applicatarum , quxratur nova in qua 
dcntur cubi applicatarum, cadcmmethodo utcndum.modopotcrtatesignotarum con- 
ditionariasuiurpcmus. Proponatur cnim curva quamlupcriuscx aliadcduximus , &fit 
illius xquatio B , qu. cub. in V , quad. in E , qu. — E , cub. cub. cub. xqualc B , cub. 
cub. inV, cub. 

Probatum cft in illa dari aggrcgatum omnium V, hoc cft latcra applicatarum. 
Ut itaquc ex ca nova curva dcrivetur in qua omncs cubi applicatarum dcntur, pona- 
tur V, xquari E , qu. in A , & in locum V, fubftituatur novus iftc quem ipfi 

B qu. 

afllgnavimus valor , fict tandcm opcrando fccundum prxccpta artis , xquatio in B, in 
A , qu. — Acub. & E, cub. quxdabit curvam in qua omncs E, cub. cubos applica- 
tarum rcprxfcntantcs dabuntur. 

Ex hac autem mcthodo non folum dantur & inveniuntur quadrationcs infinitx , 
nondum Gcomctris cognitx , fed multx ctiam paritcr infinitx detcguntur curvx , 
quarum quadraturx fupponcndo fimpliciorcs quadraturas , ut circuii , ut hypcrbolx, 
ut aliarum cxpcdiuntur. Excmpli gratia > in xquatione circuii , in qua B. qu. — A , 
qu. xquatur E , qu. dantur quidcm in rc&ilineis omncs applicatarum potcftatcs , qua- 
rum cxponcntcs fignantur numcro pari , ut omnia quadrata , omnia quadrato qua- 
drata, omncs cubo cubi , &c. Sed potcftatcs apphcatarum , quarum exponcntcs fig- 
nantur numcro impari , ut omncs E , cubi , omncs E , quad. cubi , dantur tantum 
inrc&ilineis fupponcndoipfam circuliqtiadraturam , quodnon cftopcroliim dcmon- 
ftrarc , & in praxim rcdigere.tam quam corollariummcthodi prcccdcntes. 

Plcrumqucautem ufuvcnit ut itcrandx , vcl bis , vel ctiam lxpius lint opctationcs 
ad inquircndam curx propofitx dimcnlioncm. 

Proponatur, cxcmpli gratia, curva, cjus xquatio fcqucns ipccicm dctcrminct B, cub" 
xqualis A , quad. in E , ■»- B , qua in E. 

Si dantur omncs E , crgo dantur omnia fub rcfta data , (B, vidclicct ) in E , rc- 
ftangula Rc&angulumB , inE, invertendo fupenorcm , dcqua egimus in principio 
diflcrtationismcthodum , xquctur quadrato O, qu. ErgoO, quad. xquabitur E. Et 

B 

fubftitucndo in locum E , novum hunc ipfi aflignatum valotcm , fictB , qu. qu. xqua- 
Ic A , Qu,- in O , qu. -+ B , qu. in O , qu. Et hxc lit prima opcratio , qux cft invcrfa 
cjus quam initio hujus diflcrtationis prxmifimus , & qux novamcurvam cxprimir, in 
qua inquircndum rcftat an dcntur omnia O , quad. Recurrcndum igitur ad fccund^un 
methodum, cujusbcncficiocxquadratisapplicatarum latcra novxcurvx inqui^mB. 
Pon.itur P , in V , cx fuperiore quam fccundo locoexhibuimus mcthodo aeqttari A, 

& liibftituendo in locum A , ipli jam aftignatum cx noftra mahodo valorcm fict B, q , 
qu-B, qu.in O , qu.xqualcB , qu. inV,quad. Et omnibus per B.quad. diviiis cv.i- 
dcttandcm B,qu. — 0,qu. xqualc A, quad. qux xquatiodat circulum. Et inc.iom- 
nes V , dantur , fupponcndoquadraturam circuli. Rccurrcndo lgitur ad priorcm cur- 
vam , in qua B , cub. ponitur xquari A, qu. in E, -+ B , qu. in E , patct Ipatium ab ca 
curva oriundum pcr quadraturam circuli poflc quadrari , idqux pcr duascurvas a 
priorc divcrlas analyfis noftra brcvitcr & facile cxpcdivit. 
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Hxc vero omnia , & adinvcntionem rc&arum curvis xqualium , & ad plcraquc 
alia non fatis ha&cnus indagata problcmata infcrvirc ftatim cxpcricndo jvtf£* analyita 
deprchcndct. 




Sit in fcxta figura parabolc primaria A, B , C ,cujus axis C B , applicata C D ,xqua 
lis axi C B , & rcfto latcri B V , fiantquc BP ,PL,LG, fingulx arqualcs axi C B, & 
ipfi fic Jircctum fumatur in curva quodvis punttum , ut F , & datis infinitis B X, P S, 
L O, ipli,C D, parallclis, ducatur F X S O K , parallcla axi occurrcns rcctis P S, LO , 
in pun&is S , & O , & fiat ut fumma rcdarum F X, X S , livc ut tota F S , ad S O , 
ita SO.ad OK. Etfumptis fimilitcr punftisDE ,fiat ut DR, ad RN, ita RN, 
ad Nl, & ut EQ^ ad QM , ita QM , ad MH. Et inrclligatur curva infinita 
pcr pun&a G H I Kj, &c. incedcns ,cujus afymptotos crit rc&a infinita L O. Curva 
bscc G H I K efl ca cujus fpccics a fupcriori xquatione dctcrminatur , in qua B , cub. 
acqtiarur A , qu. in F. , -+ B , quad. in E , Aio itaquc cx jam tradita opcrationum analy- 
tica itcrat ionc , fpatium K I H G L M N O ,in infinitum vcrsiis punda K O , cxtcn- 
dcndum , xquale C0e circulo, cujus diamctcr cftaxis B C , Hanc vcro quxftioncm ab 
crudito Gcomctra nobis propofiram , ira ftatim cxpcdivimus. 

Eadem mcthodo fpatium aDioclxa comprchcnfum quadravimus, vcl ad circuli 
quadraturam rcduximus. 

Scd clcgans inprimis opcrationum iterario cvadit , cum ab ahioribus applicata- 
rum potcftatibus , ad dcprcfliores , vcl contra a deprcflioribus ad altiorcs analylis ip- 
fa tranfcurrit ; cui mcthodo prxfcrtim dcbeatur inquilirio fummx applicatarum in 
quacumquc curva propofita , flcmulra alia problcmata tctragonifmica. Proponatur, 
vcrbi gratia , curva , cujus xquatioB, qu. - A , qu. xqualc E , qu. quam Itatim appa- 
rcr cflc circulum. Quxritur fumma cuborum applicatarum , hoc cft fumma E , cubo- 
rum. SidanturomncsE,cubi. Ergopcr prxccdcntcs, iccundum potcftatis conditio- 
ncm, mcthodos, cx ca curva potcftalia ad bafim dcrivari , in qui dabitur fumma appli- 
catarum. Ponatur igitur cx mcthodo B , qu. in O , xquari A. Ergo fubftitucndoin lo- 

cum A , jam aflignarum ipfi valorcm , fict cx mcthodo B , qu. in E , qu. qu. — E , cub. 

G 4 
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cub. zqualc B , qu. qu. in O , qu. qui clt zquatio curvz , in qua omnes O , dantur cx 
fuppolitionc quam tccimus in prima curva , dan omncs E , cubos. Cum igitur in hac 
nova curva omncs O , dcntur , cx ca dcrivctur tcrria , in qua quzrantur quadrata appli- 
catarum , non vcro cubi , ut in priorc curva jam fuppofirum eft. Fingatur igitur cx 110- 
ftra quz m quadratis , ut jam lupra diximus , ulurpaturmethodo E , in V, zqu.t- 

B 

ri O. Ergo B> qu. in E, qu. 'qu. — E , cub. cub. zquabitur B , qu. in E , qu. in V , 
quad.Et omnibus abs E , qu. divifis fict B , qu. 111E , q. - E, qu. qu. zqualc B , qu. in 
V , quad. Et in hac curva omncs E , quadrati dantur. Si igitur cx hac curva quzramus 
aliam in qua omncs applicarz dcntur , ponatur , fi placct , E , quad. zqualc B , in Y. 
Ergo in ultima hac zquationc B , in Y — Y quad. zquabitur V , qu. Et ciim in fupcrio- 
rc dcntur omncs E , qu. dabuntur in illa omnia rcctangula B , in Y , idcoquc omncs Y. 
Cum crgo omncs Y , dcntur in hac ultima curva , qux clt circuius ut patct. Igirur ca 
tantum conditionc dantur , fi lupponas dari circuli quadraturam. Rcgrcdicndo igitur 
ab hac ultima , in qua dcfinit noftra analyfis , curva , ad priorcm , patct omncs applica- 
tarum adcirculumcubasdari, fupponcndo circuli quadrarurarn,. Licmdc quadratocu- 
bis , dc quadratoquadratocubis ,& cztcris in infinitum gradus imparis potcltatibusdc- 
monftrarccft in promptu. Scd multiplicaturnumcrus curvarum , prout altiorcft.de 
qua inquirimus , potcftas. Ncc cftdilticilis abanalyli ad fynthclim , & ad vcrum qua- 
drandz figurz calculum rcgrcflus. 

Szpiusautcm contingit , & miraculi inftar cft pcr plurimas numcro curvas incc- 
dcndum & cxpatiandum cftc analyftz , ut { ad fimpliccm zquationis localis propofitz 
dimcnlioncm pcrvcniatur. 

Proponatur , cxcmpli causa B 7 in A — B* zquari E , qu. 

A* 

Cum fupp#naturdari quadratura figurz cxhaczquationcoriundz» dabuntur om- 
ncs A. Ergo omncs B , in A , quz fi zqucs quadrato ignoto O , qu. dabuntur omnes 

Oq B'»in Oqu.-B*\ 
O.qu.&A, zquabitur -^««leoqucfictBqii. intcr — tl &t, q. cx 

hac novacurva, alid mcthodo, dc qua totics cgimus, dcducctur tcrtia, in qua quia 

Bin V, 

dantur omncs O , quadrati , ponatur — q — zquan E , crgo fict zquatio intcr 

g«Ojjj Q B'* 

■ o ^ Et V.quadr. unde dcducctur quarta curva.inquadabuntur omncs 

0, idcoquc omncs V. Si dantur omnes V.Ergocx prima mcthodo dantur omnia fub 
B, in V, rcdtangula. fit B , in V , zqualcY, quadrato : ideoquc Y quad. zquabitUr V , 

fict zquatio intcr B '* in O qu. — B '*& Y 4 undcorictur quinta curva ihqua da- 

o'° ' 

buntur omnes Y , quadr. Ex illo folita mcthodo deducatur alia curva , & fiat 
B in I , zqualis O. 

Y~~ •* 

Omnibus fccundum przcepta analyfcos pcraciis fiet B 4 in Y * inl , quad. — B 4 in 
Y ' zquale I '° undc orictur Icxta curva , in qua dabuntur omncs I , idcoquc omncs I. 
Ex c3 contrari^ quam jam fzpius inculcavimus mcthodo , quzratur alia curva in 

I in A, 

qua dcnrur quadrata applicatarum , & lit g — acqualis Y , ( nihil enim vctat dcfc- 

Ciu vocalium , ad priorcs fupra ufurpatas rccurrcrc, ) fict B , qu. in A 4 — A ' zqua- 

lc 



I 
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lc B , qu. in 1 4 , undc orictur curva fcptima , in qua omnia I , quadrata dabuntur. Rc- 
ducanrur ad larera, nota & fxpius itcrara fupcriiis mcthodo, & fiat I, quadratum 
xqualc B , in E. Ergo omnia B , in E , dabuntur. Et indc dcducctur ottava curva , in 
qua B qu. in A 4 — A * xquabitur B 4 in E qu. in caquc dabuntur omncs E ; idco- 
qucomncs A. Ex ca dcducatur alia curva, inqua dcntur quadrara applicitarum , & 
cx mcthodo pomtui A in O , xquari E. Ergo B. qu. in A 4 — A" xquabitur B , qu. in 

B 

A qu.in O qu. Et omnibus abs A qu. divifis , flct xquario intcr B qu. in A q. — 
A 4 . Et B q. in O q. in qua omnia A , qu. dabuntur, Et crit nona curva ab ca xquationc 
deUTiinnau. Cum igitur in ca omnia A quadrata dcntur , dcducatur cx dk alia tandcm 
curva , in qua dcntur latcra , & iitA qu. xqualc B in V , fict B in V — V qu.td. 
xqualc O , i]u. qux ultima xqualitas dabit dccimam curvam , in qua omncs V dabun- 
tur. Ar hxc ultima curva , cft circulus , utpatct,&in ca omncsV,non dantur , nili 
luppofita circuli quadraturi. Ergorecurrcndo ad primam curux propofitx conftiturio- 
ncm ,dabitur illius quadratura , fupponcndo ipiam ultimx iftius cur\x , fivc circuli 
quadraruram. Bcncficio igitur dcccm curvarum intcrfc divcrfarum ad notitiam prio- 
ris pcrvcnimus. 




H 
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NOVVS SECVNDARVM 

ET VLTERIORIS ORDINIS RADICVM 

INANALYTICISUSUS. 

J^P^Sffl E D U C T I O fccundarum , &• ultcrioris ordinis radicum , ad primas , 
P WzjWlL ^ ux m ' uinu d * 111 Algcbrius momcnti, unicam pro fundamcnto agnofcit 
t? Kgf^j&l duplicatx xqu.ilitatis analogiam , camquc, quoticsopus fucrit , itcrandam 
fv IS^^Sj progrcflus iplc quxftionis oftcndit. 

Proponatur A ,cubus -f E , cubo xquari Z , folido. Itcm B , in A , 
E q. -f D , in E , xquari N, quad. ut lecunda radix dcvolvatur ad primam. Hxc fun- 
to przccpta. 

Quxcumquc a fccunda radicc adficicntur homogcnca in unam zquationis partcm 
tranieunto , ut in fupcriori cxcmplo , cum A c. -+ E c. xquctur Z ,fol. Ergo Z , S. 
— Ac. xquabitur Ec. 

Similitcr cum B in A, -+ E q. -+ D , in , xquetur N q. Ergo N q. — B , in A , 
xquabitur E q. -+ D , in E. 

In utraquc igitur xquationc homogcnca abE , fivc ab fccunda radicc adfccta , unam 
xquationis pattcm conftituunt* 

Si igitur duplicata cjufmodi xqualitas ad analogiam revocctur , crit ut 
Z ,S,- A c.ad Ec. 
Ita N q , — B , in A , ad E q , -+ D , in E. 

Cum itaque fa&um fubcxtrcmis comparabitur faclo fub mediis , tanquam ipfi xqua- 
le , omnia homogcnca divilioncm admittent per E , fivc pcr fecundam radiccm , ut pa- 
tct : quia fccundus & quartus terminus abE, adficiuntur. 

Ent ncmpc -+ ZS,inEq, — Ac.inEq, -+ ZS,inD inE, — Ac , inD in E, 
xqualc N q , in E c, — B in A , in E c. 

Omnino dividantur totics pcr E, doncc aliquodcx homogcncis adfe&ionc fubE, 
omnis libcrctur. 

Erit Z S , in E ,-Ac,in E,-f ZS,inD,-Ac,inD. 
xqualc N q , in E q , — B in A , in E q. 

Qup pcratto , nova hxc xquatio , uno ad minus gradu dcpreffior crit ( quad. fccun- 
dam radiccm ) quam clatior cx duabus primum propolitis. 

Patct ncmpc clatiorcm cx duabus primum propofitis affici fub cubo E , Iftius vcrb 
nullam abs E , adfectionem excederc E q. 

Ncc tamcn fic quicfccndum , fcd itcranda duplicatz xqualitatis analogia , doncc 
adfcclio fccundx radicis fiat tantum fub latcre , ut a fymetria omnis cvancfcar. 

Prxparctur itaquc ultima hxc zquatio juxta modum prxlcriptum , & homogcnca 
fub E , quomodocumque aftccta unam zquationis partcm faciant. 
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EritiraqueZ S , in D - Ac in D , xqualc Nq,inEq,-B,in A,inEq,-ZS, 
in E -+ A c,inE. 

Scd cx duabus primum propofitis , qux dcpreflior cft , cxhibct xquationem fcqucn- 
tcm ut diximus. 
Nq, — B, in A. 
xquale Eq, -+D,inE. 

Rcvocetur rurlum ad analogiam duplicata ifta xqualitas. 

Erir iraquc 

Z S , in D , — A c , in D , ad 

Nq,inEq,-B,in A,inEq,-ZS, inE -+ Ac, in E. 
utNq , — B,in A , ad 
E q , -+ D , in E. 

Cum itaquc ra&um fub cxrrcmis xquabitur fa&o fub mcdiis , tamquam ipfi xquale , 
omnia homogenea potcrunt dividi pcrE , ut fupra dcmonftratum cft. Erit ncmpc 

Z S , in D , in E q , -+ Z S , in D q , in E , - A c, in D , in E q , - A c , in D q , in E. 
xquale 

N qq , in E q , — N q , — in B , in A , in E q , — N q, in Z S , in E -+ Nq,inAc,inE, 
-B,in A,inNq,inEq, -f B q, in A q , inEq , -+ B , in Z S , in A, in E , — B , in 
A q q , inE. 

Et omnibus abs E, divifis , fiet undcm Z S, inD , in E, -+ Z S, in D q , — A c, in D, 
in E — Ac in D q . 
xqualc 

N qq , in E — Nq , in B , in A-in E -Nq, in Z S, N q , in A c. — B , in A , in 
N q , in E , -+ B q , in A q , in E , -+ B , in Z S , in A — B in A qq. 

Quo pera&o, nova hxc xquatio unius adhuc gradus dcprclTioncm ( quoad fccun- 
dam radiccm ) lucrata eft , ut hic patct. Cum cnim homogcnea fub E , adtc&a in unam 
xquationis partcm tranficrint. 

FictZ S , in D q, — Ac in D q N q , in Z S — N q , in Ac — B in Z S , in A -* B 
in A qq. 

xqualc N qq,inE — Nq , inB , in A ,in E — B, in A , in Nq , inE, -f Bq.in Aq, in 
E — Z S , in D , in E , -+ A c, in D , in E. 

Ncquc ultcrius progrcdicndum , cum jam fccunda radix fub larcrc tantiim appa- 
rcat ; idcoquc folo applicationis bcncficio iplius E , rclatio ad primam radiccm mani- 
fcftabirur. Vr hic, 

ZS,inDq,-AcinDq, +- N q.in Z S, - Nq, in Ac - B ,in Z S, in A-+ B,in Aqq. 

N qq — N q , in B , in A — N q , in B, in A -*• B q , in A q ', — Z S , in D -t Ac.in D. 
xquabirur E , quo tcndcndum crat. 

Ut igitur dux primiim propofitx radiccs in unam tranfcant , rcfumatur cx duabus 
prioribus xquationibus quam volucris : dcprcflior tamcn idonci magis , nc altiiis af- 
cendat xquatio. 

Cum itaquc in una cx xquationibus primum propofitis B , in A -f E q -+ D, in E, 
xquetur N q , loco ipfius E , fubrogctur jam agnitus cjus valor pcr rclationcm , vcl ad 
tcrminos cognitos vcl ad priorcm radiccm , qux in cxcmplo propofito cft A. Et rurfum 
fiib hac nova fpccic ordinctur xquatio > mamfeftum eft cvanuiflc omnino lccundam 
radiccm , & in xquationcm ab omni afymmctria ltbcram itumcflc, mcthodumquc 
cflc gcncralcm. Si cnim plures duobus tcrminis proponanrur incogniri , merhodus 
ircrara rcrtias. Si opus fucrir, radiccs ad primas & fccundas > dcindc fccundas ad primas, 
ficc. codcm prorfus artificio rcducet. 

H a 
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APPENDIX 

Ad fuperiorem methodum. 

I UPERIORI mcthodo dcbctur pcrfc&a 8c abfolura arymmetriarum 
gj in Algcbricis cxpurgatio. Ncquc enim fymmctrica climatjfmus Victxa , 
[■ qux unicum ha&enus ad afymmetrias fuit rcmcdium ,cflicax iatis & iut- 
g iicicns invcnta cft. 

Proponatur quippe latus cubicum (B, in Aqu. — Acub. -+ lat.quad. 
{ A q, -+ 2. in A ) -t- latus quad. quad. D, cub. in A — A, qu. qu. ) latus quad. (G, in 
A , — A q , ) xquari rc&x N. 

Qua rarionc ab alymmctriis hujufmodi extricabit lc & quxflioncm fuam Analyfta 
Victxus ? An non potius dum crclcct labor, crcfcet difhcultas ? Et tandcm farigatus & 
dcluiiis novum ab analyticc lumcn cxpolcct i 

Hoc iane luculcntcr fupcrior methodus fubminiflrat : Vnicum cxcmplum , idquc 
btcviflimum ,adjungimus. Rcduib cnim iemcl fundamcnto , cxtcra apcrtiflime ma- 
niteflanrur. 

Proponarur lar. cub. ( j. in A qu. — A , c\xb.) r4 L, cub.(Ac -+ B q, in A) xquari D. 

Iraprimiim ordincrur xquatio, ur unica cx alymmetriis unam illius parrcm faciar. 

FiarncmpcD— lar. cub. (Ach- B q, in A ) xqualis lar. cub. ( z.in A q — A cub. ) 

Hoc pera&o omncs tcrmini aiymmctri a, fccundis & ulterioribus , fi opus fucrir , 
radicibus dcnomincntur , cxccpto co , qucm unicum in unam xquationis p.irrcm rcjc- 
cimus. 

Fingatur, vcrbi gratia, htt.cub. fAcub. -4- Bq.in A)cfl"cE. 

Hac cmm vii adcam quam injungir lupcrior mcthodus , duplicatx xqualitatis ana- 

logiam dcvenicmus. 

Erir ncmpc D - E > xqualis lat. cub. ( 2. in A q, — Ac,) & omnibus in cubum ductis. 
D, cubus -+ D, in E qu. tcr — D q , in E , ter — E c. xquabitur 2. in A q — Ac. 
Scd cx hypotheli E , cubus xquatut A , cubo -+ B > qu. in A. 

Ergo orirurduplicataxqualitas , & in utraquc ( juxta mcthodum)tcrmini abs fccun- 
da radicc adfctti , m unam xquationis partcm lunt conjicicndi. Etit ncmpc. 
2.in A q — Ac — Dc, xqualis D , inE q ,tcr — D q , in E, tcr — Ec. 
Ircm A , cub. -+ B* in A, xqua/is E , cub. 

Itcrctur torics opcratio , doncc fccunda radix ad primam rcvocctur. Quo pcracto , 
loco ipfius E , novus iplitis v.dor uliirpctur , & fub hac uova lpccic quxvis cx prioribus 
xqualitatibus ordincrur, omniaconrtabunt. 

Ncc Lnatilia adjungo, aut moror in fupcrfluis. Quiscnim non vidct fingulos tcrmi- 
nos afymmctros poilc cadcmr.uionc , fi non fulficiant lccundx radtccs , tcrriis , qiur- 
tis , &c. in intinitum inligniri ? Quo calu quartjm , fivc ultiuum radiccm ramquam ic- 
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cundam confidcrabis. Rcliquas vcrb tantilper , vcl pro primis , vcl pro tcrminis cog- 
nitis habcbis , doncc ulrima illa omnino cvanucnt , livc ad primas , foctindas <Sc rcrrias 
rcdufta tucnnr. Simili prorfus artificio tcrtias rcduccs ad fccundas & primas , ac dcni- 
quc fccundas ad primas , ut j.un Ixpius inculcavimus. 

Nullacftcrgo afvmmctriaquam non cogatcxularc hxcmcthodus , cujus ufiis prx- 
(crrim cximius , imb & ncccflarius innumcrofapotcftatum rcfolutionc. Statim cnim 
ncmpcatquc afvmmctrix cvanucrint , non dccrit Victxum in arithmcticis quxftioni- 
bus arriricium : & fi vcris cxplicari numcris quxftio non pofllt , proximx , quantumvis 
libucrit , iiippctcnt folutioncs. Cum ramcn proximas vcris lblutioncs , nullo pacto, 
quandiu duravcnnt afymmctrix , confcqui poflis. 

Scd<3c ultcrius inquircnti obtulit lc mira ad locorum fupcrficialium plcnam 5c pcr- 
fcdam notitiam cxindc dcrivaniamcthodus , qux & ijs probicmatis inlcrvit , in quibus 
dantur ab initio plura quam rcquirar ipfa problcmatis conftrucndi dcrcrminatio. 

Quod ut ciarius mrclligas , funt quxdam problcmata qux unicam tantiim agnolcunt 
politioncm ignotam , qux vocari polTunt dctcrminata , ad ditTcrcntiam inter ipfa & 
problcmata localia conftitucndam. Sunt alia quxdam qux duas poiitioncs ignotas lu - 
bcnt, & ad unicam tantum numquam poflunt rcduci i ca problcmata funt localia. lu 
prioribus lliis umcum tantiim pundum inquirimus ; in ilhs hncam. Scd li problcma 
propolitum trcs ignotas pofitioncs admittat , problcma hujufmodi nonjam punttum 
dumtaxat , aur hncam tantiim , Ccd intcgram fupcrficicm quxfttoni idoncam invcftigat: 
indcquc ormntur loci ad fupcrficicm , 5cc. in rcliquis. 

Sicut autcm in prioribusd.ua ipla futficiunt ad dctcrminationcm quxftionis , ita in 
fccundis unum datum dccft addctcrminationcm ) in tcrtiis vcrb duo tantiim dara dcrcr- 
minationcm poflunt compL-rc. At contra porcft ficri ut qucmadmodum in his cafibus 
dataaut furfici.intautdclint.-ita in plcriiquc aliis data ipla fupcrflua fint 3c abundcnt. 
Excmplo rcs fict cvidcns. 



In tc£ta A C , dad , datur rcftangulum A BC. Datur ctiam diftcrcntia quadrarorum 
AB ,& BC. 

In hoc cafu plura patct oftcrri data quam dctcrminatio , idcoquc folutio iplius 
quxflionis cxpolcar. 

Frcqucntifllmus t.imcn horumproblcmatum , in phyficis prxfcrtim & apud artificcs 
cft ufus , caqucomnia per applicationcm limphccm bcncficio noftrx mcthodi cxpc- 
diuntur ; ncquc rccurrcndum ad cxrraclioncm radicum , liccr xquationcs ad quafvis po- 
tcftatcs alccndant. 

Proponatur, vcrbi gratii in quadam quxftionc A , cub. -+ B,qu. inA ,xquari2. 
qu. in D. 

Itcm ctiam ( cum cx hypothcfi quxftio fupponatur cflc abundans : has cnim quxftio- 
ncs abundantcs , licut localcs dcticicntcs appcllarc confucvimus ) G , fol. in A — A q q , 
xquari B , qu. in N , pl.Duplicata hxc xqualitas ad analogiam rcvoccrur , & cx prxfcrip- 
ta mcthodo coufidcraur unica noftra radix ignota , qux in hoc cxcmplo cft A , ficut in 
prxccdcntibus lccundam , aut ultcrioris ordinis radiccm conlidcravimus , & totics jux- 
ta mcthodum itcrcturopcratio , doncc adfcctio fiibA , pcr (impliccm applicationcm 
poflit cxpcdiri , (ivcnontam ad primas radiccs , quam ad tcrminos omnino notos rc- 
duci. Patcbit folutio problcmaris liinplicilfima , ncc analyftam dcinccps xquationcs 
quadraricx ,&c. rcmorabuntur. 

Lubct cc coronidisloco , famoli illius problcmatis 

Datiscllipli &punclj cxtra ipfius planum , fupcrficicm conicam , cujus vcrtcx fit 
punctum datum , balis cUipfis dat.i , ita plano fccarc , ut GbQ&Q Gt circulus. 
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Solutioncm qux huicmcthododcbctur, indicarc, eamqucfimplicifiimam. 
Eodeducunt quxftioncm Gcomctrx , ut fumptisquinque pun&is adlibitum in cl- 
lipli , & jundis re&is a vcrticc conicx fupcrficici ad puntta illa pcr jun&as quinquc re- 
rias circulum dcfcribant. Invcniuntquc problcma hoc pa&o eflc iblidum. bcd cum pun- 
fta in ellipfi fint inrinita , fi loco quinquc pun&orum fumantur fcx , fict problcma 
abundans , & orictur nccclVarib duplicata xqualitas , qux tandcm ignotam quantitatcm 
pcr limpliccm applicationcm patcfacict. 

Eadcm rationc li dctur quxcumquc linca curva in plano , aut ctiam fupcrficics loca- 
lis,cujufcumquc tandcm gradus fint,invcnicntur diamctri & axcs figurarum > imo & in 
fupcrficic locali cxhibebuntur omnes omnino curvx loci fupcrficialis conftitutivx,&c. 

Exponatur, vcrbi gratia , fupcrficies conica , cujux vcrrcx fit pun&um datum,ba- 
fis vcro , parabolc aut cllipfis cubica , aut quadratoquadratica , aut ultcrioris in infini- 
tum gradus. 

Potcft hujufmodi fupcrficics conica , bcncficio iftius methodi ita fccari , ut in ea cx- 
hibeatur quxhbct curva , qux ex conftitutionc figurx in ca fupcrficic potcft dclcxibi, & 
problematis iblutio fcmpcrevadet fimpliciftima. 

Nihiladdimus detangcntibus curvarum , & plerifquc aliis hujus mcthodi ufibus : 
ticnt quippc obvii , ncc fcdulam indagatoris analytici uieditationcm cffugicnt. 
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METHODU S 

Ad difquirendam maximam & minimam. 

M N I S dc invcntionc maximx & minimae doctrina , duabus politioni- 
bus lgnotis innititur, & hacunica prxccprione; ftatuarur quiliber quxltio- 
nis tcrminus cfle A , fivc planum, (ivc folidum , aut Iongitudo , prout pro- 
poiito Gtisricri par cft , & invcnta maxima aut minima m tcrminis fub A , 
gradu ut libct iuuolutis > Ponatur rurfus idcm qui prius cflc tcrminus A , 
-+ E , itcrumquc mvcniatur maxima aut minima in tcrminis liib A & E , gradibus ut 
libct cocfticicntibus. Adxqucntur, utloquitur Diophantu?. duo homogcnca maximx 
aut minims xquaiia & dcmptis communibus ( quo pera&o homogcnea omnia cx parte 
altcrutra ( ab E , vcl ipfius gradibus arhciuntur ) applicentur omnia ad E, vel ad elatio- 
rcm ipfiusgtadum , doncc aliquod ex homogcncis, cx partc utravis aftc&ionc fubE , 
omnino liberctur. 

Elidantur dcindc utrimque homogcnca fub E, aut ipfius gradibus quomodolibct in- 
voluta & reliqua xqucntur. Aut ficx una partc nihil fupercflT xquentur fanc , quod co- 
dcmrccidit, ncgaraad firmatis. Relblutio ultimac iftius arqualitatis dabit ualorcm A, 
qua cognita , maxima aut minima cx rcpctitis prions refolutionis vcftigiis innotcfcct. 
Excmplum lubijcimus 

Sit rccta A C, ita dividcnda in E , ut rcftang. A E C, fit maximum >Rcfta AC, di- 
catur B. 




A E C 

ponatur par altcra B,eficA,ergo rcliqua crit B, — A , & rcclang. fub fcgmcntis crit 
B , in A, — A 1 quod dcbct inucniri maximum. Ponarur rurfus pars altera ipfius B , 
cfic A , -+ E , crgo rcliqua crit B , — , A — E , & rcdang. Sub. fegmcntis crit B, in A, 
— , A l -+ B , in E , 'E in A , — E, quod dcbct adarquati fupcriori rcclang. B , in A , 
— A* , dcmptis communibus B , in E , adxquabitur A , in E' -+ E 1 , & omnibus per 
E , divifis B , adarquabitur 'A-+ E, clidatucE , B ,a:quabitur : A, igirur B , birariam 
eft dividcnda , ad folutioncm propoliti, nec poteft gencralior dari mcthodus. 

De Tangentibus linearum curvarum. 

AD fupcriorcm mcthodum inventioncm Tangentium addatapunfta in lincis 
quibufcumquc curvis rcducimus. 

H 4 



6 4 



Varia Opera 




Sit dau, vctbi gratia.Parabolc BDN , cu/us vertex D , diamctcr D C, & punclum in 
ca datum B , ad quod duccnda cft rcfta B E , tangcns parabolcn , & in pun&o E , cum 
diamctro concurrcns , crgo rumcndo quodhbct pundlum O I , in rccta B E , & ab co 
duccndo ordinatam O 1 , a pundo autcm B , ordinatam B C major cnt proportio 
C D , ad D I , quam quadrati B C , ad quadratum O I , quia punftum O , cil cxira 
parabolcn , fcd proptcr fimilitudincm triangulorum , ut B C, quad. ad O 1 , quad. ita 
CE , quad. ad 1E , quad.Major igitur crit proportio CD adDl, quam quadr.ui 
C E ad quad. 1 E , Cum autcm punftum B dctur , datur applicata B C, crgo punclum 
C datur ctum C D , Sit igitur C D , xquaiis D , datx. Ponatur C E , elTc^A , ponatur 
C 1 cfle E, crgoD, aut D -E habcbit majorcm rationcm, quam A 1 ad A 1 -r E l A , 
in E.Et duccndo intcr ic mcdias &cxtrcmasD inA* -+ D in E 1 — D inA in E , 
majus crit quam D , in A 1 — A 1 in E , Adxqucnrur igitur juxta fupcriorcm mctho- 
dum, dcmptis itaquc communibus D, in E* — D , in A in E adxquabitur — A* in 
E,aut quodidcm cft, D in £ 1 , -+ A 1 in E , adxquabitur D in A in E , Omm.i 
di\ idantur pcr E, ergo D in E -+ A 1 adxquabirur D in A, clidatur D in E, 
crgo A* xquabitur D in A\ idcoquc A xquabitur D, crgo CE , probavimus du- 
pl.im ipiiusC D, quod quidcm ita fe habct. < 

Ncc unquam fallit mcthodus , imo ad plcrafquc quxftioncs pulchcrrimas poteft cx- 
rcndi , cjus cnim bcncficioccntra gravitatis in figuris lmcis curvis & rcftis comprchen- 
fis , & m lohdis invcnimus , & multa alia , de quibus rbrtaflc alias , fi otium fuppct.ir. 
Dcquadraturisfpatiorum fublinciscurvis& rectis contcntorum, imo & dc proportio- 
nc folidorum abcisortorum adconos cjufdcm baiis & altitudinis , fuse cum Domi- 
nodc Robcrval cgimus. 
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Centrum gravitatis , parabolici conoidis , 
ex eadem methodo. 
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ESTO parabolicus Conois C B A V,cujus axis I A, bafis, circulus circa diamerrum 
C I V.quzritur ccntrum gravitatis pcrpctua & conltanti , qui maximam,* mini- 
mam & ungcntes linearum curvaruminvcftigavimus mcrhodo.ut novis cxcmplis & 
novo ufu , coquc illuftri , pateat rafti cos qui fallcre methodum exiftimant. 

Ut poflit parari analyfis , axis 1 A , dicatur B , porutur ccntrum gravitatis cfic O , 
& rcttam A O , ignotam, dici A , fccetur axis I A , quovis plano ut B N, & ponatur 
1 N , cflc E , ergo N A , crit B--E , conftat in hac figura & fimilibus ( parabolis aut pa- 
rabolicis ) ccntra gravitatum in portionibus abfciflis , pcr parallclas bafi m eadcm 
proportionc dividcrc axes ( quod in parabota ab Archimcdc dcmonftratum porrigi- 
tur , non diflimili ratiocinio ad parabolas omncs , & paraboUcos conoidcs , ut patct ) 
crgo centrum gravitatis portionis cujus axis N A , bafis femidiamctcr BN , itadivi- 
dct A N , in punfto , verbi gtatia , E , ut ratio N A , ad A E , fit cadcm rationi 1 A , 
ad A O , crit igitur in notis ut B , ad A , ita B — E , ad portioncm axis A E , qus id- 
circo arquabitur B in A — A in E , &. ipfa O E , qux cft intcrvallum intcr duo ccntra 

b 

gravitatisaequabitur A in E ,ponatur portionis rcliquac C B R V , ccntrum gravitatis 

B 

cflc M , quod ncccflarib dcbct eflc intcr puncla N , & intra figuram pcr pct. 9. Archi- 
mc J. dc aiquipond. cum figura CBRV , fit in cafdcm partes cavas , fcd ut portio 
C B R V , ad porrioncm B A R , ita cft E O , ad O M , cum O , fit ccntrum gravitatis 
totiu^ figura; C A V , & punfta E , & M , fint ccntra graviratis partium , Portio autcm 
C A V , ad portioncm B A R , cft in noftro conoidc Archimedxo ur quadratum I A , 
ad quadr.itum N A, hoc cft in notis ut B 1 ad B 1 ~ r E 1 — B in E k , crgo dividcndo por- 
tioCBRV,crt ad portioncm B A R , ur B in E " — E 1 B in E" , dcmonftrauimus au- 
tcmut p >rtio CBRV , ad portioncm B A R , itaefleOE , ad O M , crit igitur in 
notis ut li in E 1 - ad B 1 E 1 r+ E 1 E B, in E" ita O E, fivcA in E, ad O M , qux pro- 

B 

indc applicabitur B 1 in A in E' h- AinE'-B in A, in 'E 1 

B*~ioE ' - B inlT* , 
Cum autcm punftum M, cx dcmonftratis , fit intcr punftaN, Scl, crgo rec"u 
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O M , crit minor rc&a OI, rc£U autcm O I , in notis cft B — A , dcducta cft igitur qux- 
ftioad methodum , & adxquanda B — A cum B s in A, inE, -+ A int ! — B in Ain l E\ 

B 1 in E~B iii f 1 
Et omnibus duttis in dcnominatorcm & abs E divifis adxquabuntur 1 B ' ~ B 1 in 
2 A-B' inE-Bin A in E , & B 1 in A -+ E 1 -BinAin 1 E , quandoquidcm ni- 
hilcft utrimquc communc clidantur homogcnea omnia ab E , adfctta, & xqucntur 
rcliqua , fiet ' B 1 — B 1 in ' A xqualis B* in A , idcoquc A xquabitur *B. Erit igitur 
1 A , ad A O , ut 3. ad 2. & A O , ad O I , ut 2, ad i, quod crat invcnicndum. Non dif- 
fimili methodo in quibuflibct parabolis in infinitum , & parabolicis conoidibus invc- 
niuntur ccntra gravitatum. 

Quemadmodum autem , vcrbi gratia, in noftro conoide parabolicocircaapplica- 
tam axi converfo indaganda Gnt ccntra gravitatis , non vacat in prxlens judicarc, fuf- 
ficit apcrunTc me in hoc noftroconoidc ccntrum gravitatis dividcrc axcm in portio- 
ncs qux fcrvant proportioncm n. ad. 51. 

Ad eamdem methodum. 

A F fT 

VOLO mcamcthodo fccarc lincam AC datam ad punttum B, ita ut folidum 
contcntum fub quadrato A B , & linca B C fit maximum omnium folidorum 
codem modo dcfcriptorum fccando lincam A C , in quovis alio punfto. 

Ponamus in notis Algcbricis lincam A C, vocari B , & lincam A B, incognitam A , 
B C , crit B — A ; oportct igitur folidum A * in B — A , fatisfacere quxftioni. 

Sumamus itcrum loco A , A -f E, folidum quod fict cx quad. A -+ E, & ex B E A, 
crit B in A*, -+ B in E * -+ B in A in 'E — A' — A in *E* — A* in } E. 

Id comparo primo folido A l in B— A J , ;ramquam eflcnt xqualia, licet rcvcra 
arqualia non fint,& hujufmodi comparationem vocaviadxqualitatcm,ut loquitur Dio- 
phantus, ficcnim intcrprctari poflum grxcamvoccm **pirinr q U a illc utitur, dcindc 
c duobus folidis dcmo quod iis cftcommunc fcilicct B', in A — A } , quo pcraclo nihil 
cx una partc fupcrcrt , & 1'upcreft cx alia B in E * -+ B in A in *E - A l in 1 E * - A* in 
^E-E^Comparanda lunt crgo homogcnca notatafigno -»• cum ijs quxnotantur fig- 
no-,&itcrarc comparationcm adxqualitatcm oportct intcrB in E -+B,inA,in 
' E , cx una parrc , & A , in ' E ' -+• A 3 in ' E E ' cx altcra totum dividamus pcr E. 
Comparatio adxquahtas , crit intcr B , in E -+ B , in * A , & A , in 5 E -+ ' A ' -+ E\ 
Hac divdionc pcra&a fi omnia homogcnca dividi poflunt pcr E , itcranda crit di vi- 
fio pcr E, doncc repcriatur aliquod cx homogcncis quod liujulmodi divifioncm non 
admittat, id cft, ut Victxis vcrbis utar, quod non arficiatur ab E , fcdquiain cxcm- 
plo propofito compctimus diviiioncm ltcrari non poflc, hic ftandum cft. Dcindc 
utrimquc dcleo homogcnca , qux afhauntur ab E , fupcrcft cx uni partc B , m 1 A, & 
cx nlia ' A ' , intcr qux norj amplius faccrc opOrtct xquationes , ut antca , comparatio- 
nck ficlas & adxqualitatcs , led vcram xquationcm. Dividamus torum pcr A , crgo * B , 
critxqualc ' A, & B , crit ad A, utjad2.Redc.1mus ad noftram quxftioncm , & divi- 
damus A C , in punclo B , ita ut A C , lit ad A B , ut 3 ad 2 dico folidum quadrati AB, 
in B C , cflTc maximum omnium qux dcfcribi poflunt in cadcm linea C , iu qualibet 
alia fcftione. ,' * A 'Onuq r»n; j.l -^L ,M «mL.i 
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Ut patcat hujus mcthodi cert ltudo , dcfumam cxemplum e libro Apollonij de dctcr- 
minata fe&ione, qui ut rcffcrt Pappus initio lcptimi libri, difficilesdcterminationcs ha- 
bcbat, & eam qux icquitur diffkillimam cfle exiftimo , quam ut ut invcntam liipponir 
Pappus leptimo libro, nccenim illam veramcflc demonlrrat, lcd ut veram liipponens, 
alias indc confequcntias deducit. Hoc loco Pappus vocat minimam proportioncm 
{MM^or £ iUyjn* minimam & fingularem , ideo Icilicet , quia fl propon.it ur quxftio 
circa magnitudincs datas duobus fempcr locis farisfit quxftioni ; fcd in minimo aut ma- 
ximo tcrmino unicus eft qui latisfaciar Iocus,idcirco Pappus vocat minimam & lingula- 
tem , id eft unicam quxftionem omnium qux proponi poflunt minimam. Commandi- 
nus hoc loco dubitat,quid per intclligat Pappus,& vcritatcm quam modo cxplicui 
ignoravitjfed cccc propolitioncm. Sit rcctadata OMlD,& in ea quatuot pun&a OMlD, 

I 1 1 1 -f 

O H N I T> 



dara, di vidcnda cft portio M I , in pun&o N , Ita ut redanguli O N D , fit ad rcdrangu- 
lum M N I , proportio minor , quam proportio cujullibct rc&anguli paris O N D , ad 
quodvis aliud par M N I , fupponamus in notis lincam O M , datam vocari B , 
hncam D M , datam Z , & M 1 , datam G , fingamus nunc M N, quod quxrimus vocari 
A , crgo rectangulum O N D , in notis B , in Z - B , in A -+ Z, in A-A'& 
rc&angulum M N I , crit G , in A - A*, oportct igitur proportioncm B, m Z - B -+ Z, 
in A- A* ad G , in A - A* cflc minimam omnium qux ficri pofliint qualibet alia di- 
vilione linex M I, fumamus itcrum loco A, A -+ E , & habcbimus proportioncm B , 
in Z-B,in A-B,in E -» Z,inA-+ Z in E - A' - E* - A , in 'E , ad G , in A -+ G, 
inE - A* -E'- A,in X E, quam primx compararc pcr adxquahtatcm oportebit , id cft 
multiplicarc primum tcrminum pcr quartum cx una partc , & fccundum pcr tertium 
cx aln , & fimul hxc duo produda compararc, produftum B , in Z - B , in A -+ Z , in 
A-A' qui pnor cft tcrminus pcr G , in A , -+ G ,in E- A' -E'- A, in *E , qui cft 
ultimus terminus, facit B, in Z , in G , in A - G , in B , in A* -+ G , in Z , in A'- G, in 
A } BinZinGinE-BinAinGinE -+ Z in A in G in E - A' in GinE-BinZ 
in A' -+ B in A' - Z in A' -+ A 4 - B in Z , in E* B in A in E* - Z in A in E* -»• A* 
inE*-B in Z in Ain * E-+ B in A'in*E -Z in A* in*E- Z in A* in 3 E -+ A' in 'E. 

Produ&um nurcm G in A - A* fccundi tcrmini per B in Z — B in A - B in E -+ 
Z in A -f Z m E - A* - E' - A in *E tcrtium tcrminum fccit BinZ inG iu A-G in 
BinA' - G m8 in A in E -+ G m Z in A* -+ G in Z in A in E - G in A'- G in Ain 
E*-GinA' in*E-B inZ inA* -+BinA' -+ B in A\inE -ZinA^-Zin A* in 
E 4 A 4 -+ A*inE* -+ A'in*E. 

Comparo hxc duo produ&a pcr adxqualitatcm , dcmamus quod ipfis communc eft 
& rcfiduum dividamus per E, fupcrcrit cx una parte B in Z in G - A* in G - B in Z in 
E -+ B m A in E - Z in A in E — B in Z i* * A - Z in * A* -Bin *A*,& cx aliaG inA 
inE - Gin'A'-<- BinA*-ZinA*. 
. Deleamusomnia homogcnca intcr qux itcrum rcpcriturE , fupcrcrir, 

BinZ inG- A*inG -BinZ in*A-Zin*A* -+ Bin*A' xqualc. 

— G in ' A* -+ B in A * - Z in A\ 
Et tranfponcndo. 

-Bin A*-+ Zin A'-Gin A* -♦• BinZin'Aerit xqualeB inZinG. 

Iftius xquationis rcfolurionc rcpcricmus valorcm lincx A , id cft valorem M N , Sc 
confcqucntcr pun&.N & invcnicmus vcritatem propofirionisPappiqui docetad rcpc- 
ricndum puncrum N , oportcrc facerc ut rcttangulum O N D ad rc&angulum O I D , 
ita quadratum M N ad quadratum N I, xquationis emm rcfolutio nos ad camdcm con- 
llru&ioncm dcducit. 

I a 
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Ut tandcm tangentibus applicctut hxc methodus fic proccdcrc poflum . 

Sit, vcrbi gratia , EUipfis ZDN, cujus axis fit Z N , & ccntrum R. , fumamus pun- 
ftum ut D , in cjus circumfcrcntia a quo ducamus lineam D M qua: tangat Ellipfim , 
ducamus prxtcrca apphcatam D O , & fupponamus notis Algcbricis O Z datam vocari 
BfitON datam vocari G, fingamus O M quam quxrimus incognitam vocari A, intcl- 




Z 



ligimus autem per O M portioncm Axis contcntam intcr pun&um V fumptum ad libi- 
tum, interpunftum 0& concurfum tangentis. 

Qupniam D M tangit Ellipfim fi ducamus lincam I E V parallclam D O pcr punttum 
V fumptum ad hbitum intcr O & N , ccrtum cft linca IE V fccari tangentcm D N , & 
EllipfimquoqucutinpunaisE&I,&: quialincaDM tangit EUipflm omnia puncla 
prxterDcrunr cxtra Ellipfim , crgo hneaIV,critmajorlineaE V. Erit igitur major 
proportio quadrati D O ad quadratum E V quam quad. D O ad quad. I V , fcd ut quad. 
D O ad quad. E V ita propnctatc Elliplis rcftang. Z O N cft ad rcttang. Z V N , & ut 
quad. D O ad quad. 1 V ita quad. OM ad quad. V M , major cft igitur proportio rc- 
ftang. Z O N ad re&ang. Z V N quam quad. O M ad quad. V M. Fingamus fumpram 
ad libitum xqualcm E ,'rcrtang. Z O N crit B in G, reftang. Z V N crit Bin G — B in 
E-t- Gin E — E 1 quad. O M crit A 1 quad. V M A 1 -+ E 1 - A in 'E. 

Erit igiturmajor proportio B in G adB inG — B ii E i4 G in E — E 1 quam A 1 ad 
A* - E 1 — A in ^E. Et confequenter fi multiplicctuc prior tcrminus pcr ultimum & 
fccundus pcr tcrtium B in G in A 1 -+ B in G in E 1 - B in G in A in l E, produ£tum fci- 
hcct prioris tcrmini pcr ultimum, crit maju»B in G in A 1 - B in E in A 1 ►+ G in E in 
A 1 — A 1 inE 1 . 

Oportct igitur juxta mcam methodum compararc hic duo producta pcr adxqualita- 
tcm>dcmamus quod iis communc cft & dividarnus refiduum pcr E , fuperexit cx una* 

parte, • i. ■. - \\ ! m 

B in G in E — B in G in 1 A , & cx alia, 

— Bin A 1 -* Gin A 1 — A 1 inE. D.lcumus homog. quxaliquid habcnt hncx E , fupc- 
rcrit cx una parte, 

— Bin^A ,&ex alia - B in A 1 G in A*. 

Quosduostcrminos juxta m<fthodum xquarcoportct & rranfponendo terminos ut 
par clt, invcniemusBinA - G in A .xqualc Bin *G. Vidcshanc rclblutionem cam- 
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dcm efle cum Apolloniana , nani mca conilrudione ad rcpcncndam tangcnrcm opor- 
tctraccrcurB -GadGnVBadA ,idcft utZO - O N ad O N, ita*Z Oad O N, lcd 
Apolloniana oportct raccrc ut Z O ad O N , lta Z M ad M N. Dua- autcm lllx con- 
ftrutiiones ut patct m idcm rccidunt ; piura polfcm alia cxcmpla adderc , rum primi 
tum lecundicafus mcx methodi , fed hxc furrkiunt, &cam cfTe gcncralcm acnutn- 
quam rallcrc latis probant. Dcmonitrationem regulx non adjicio ncc plerolque alios 
ufus qui illius pcrfc&ionem confirmare poflent , ncc invcntioncm ccntrorum 
gravitatis afymptot«n quorum exemplum mifi doctillimo D. dc Roberval. 



Ad eamdem Methodum. 



DOctrinam rangentium anreccdir jamdudum rradita Mcthodus dc invcntione 
maximx & minimx , cums bcncficio tcrminantur quxltioncs omncs diori- 
fticx , & famofa illa problemata qux apud Pappum in Prxt lib. 7. dirticilcs dc- 
tcrminationes habcrc dicuntur , facillime determinantur. 

Lincx curvx, in qmbus tangentes , inquirimus , proprictates fuas fpccificas 
vcl pcr lincas rectas tantum abfolvunt , velpcr curvas,rc&u» aut alijs curvis quo- 
modolibct implicatas. 

Priori cafui jam fatisfattum eft prxccpto , quod quia concifum nimis , difheilc 
fanc , fcd tamcn fufficiens tandcm rcpcrtum cft. 

Confidcramus ncmpc in plano cujuflibct curvx re&as duas politionc datas , qua- 
rum altcra diametcr , li libeat , altcra applicata nuncupctur. Dcindc jam invcntam 
tangcntem fupponcntcs ad datum in curva pun&um , proprictatcm fpccificam cur- 
vx, non in curva amplius , fcd in invcnienda tangcnte, pcr xquahtatcm confi- 
dcramus , & clifis , qux monet do&rina de maxima & minima , homogencis fit 
demum xqualitas , qux pun&um concurfus tangcntis cum diamctro dctcrminat , 
idcoquc ipfam tangcntem. 

Exemplis, qux olim multiplicia dcdimus , addatur , fi placct , rangcns ciflbidis, 
cujus Dioclcs traditur invcntor. 
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Efto circulus duabus diametris A G , B I , normalitcr fe&is , & fit ciflbis 
IHG , in qua lumpto quohbct pun&o, ut H , ducenda eft a pun£to H, tangcns 
ad ciflbidem,fit fa&um , & dutta f angcns H F , iccct rc&am C G , in F, ponatur 
retta DF , ciTe A, & fuinpto quolibet pun&o intcr D , & F,utE , ponatur redta 
DE cflc E. Cum igitur cx proprictatc fpccifica ciflbidis re&a MD, fir ad DG, 
ut D G,ad DH, fiat jam in tcrminis analyticis pcr adarqualitatem , ut NE, ad 
E G , ita E G , ad portionem rcdtx E N , quz intcrcipitur inter punttum E , & 
tangcntcm ,&eft E O , 

Vocctur A D , data Z. 

D G , data N. 

D H , data R. 

D F , quxfita , ut diximus , A , 
D E , fumpta ad libitum E. 
Ergo E G , vocabitur N— E. 
EO,vocabitur RinA— RinE. 

E N , vocabitur latus Z in N — Z in E -+ N in E — E *. 
Cum igitur ex prxccpto proprictas fpecifica debcat confiderari , non amplius 
in curva , fed in tangcnte , ideoquc facicndum fit ut N E , ad E G , ita E G , ad E O , 
qux applicatur tangcnti rcrgoin tcrminis analyticis facicndum uc 

Latus Zin N— Z in E -f NinE — E \ 

Ad N-E. 

Ita N — E. 

Ad R in A-R inE. 

A 

Et quadratis fingulis terminis ad vitandam afymmctriam fict ut 
Z inN-ZinE h- NinE-E*. 
Ad N\ -+ E 1 .— N in *E. 
ItaN 1 -+ E\ 

Ad R ' A^-tR^-R^E. 

Ai " 

Ducantur fingula homogcnca in A*, & dcindc quod fitfub cxtrcmis, adxque- 
tur cx prxccptis artis , ci quod fit a medio , clifis dcindc fupcrfluis , ut monet rnc- 
thodus , tandem orictur xqualitas intcr 

Z 1 A -f N A , cx una partc , & Z ' N , ex altera. 

Conftructur igitur tangcns hoc pa£co. Producatur fcmidiamctcr circuli dati A ad 
punftum V , & fiat A V rcOa xqualis A C, rettx , Rcftangulum ADG ad rcftam 
V D, applicctur , &faciat latitudincm D F, jun&a rc£h F H , tangct ciflbidcm. 

Indicemus ctiam modum agcndi in Conchoidc Nicomedxa , lcd indiccmus tan- 
tum , nc proclivior evadat fcrmo. 

Eftoconchois Nicomedxa,ut conftruitur apud Pappum & Eutocium figura fcquens. 
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Polus cft punctum I , recta K G , cft alymptotos curva , rccta I H E , pcrpcndi - 
cularis ad afymptoton. Punctum N datum in curva, ad quam ab eo pun&o du- 
ccnda tangcns B A concurrcns cum lEin punctoA, litfattum uc fupra , ducatur 
N C , parallela K G ,cx propnccace fpecifica curvx, rccta LN eft xqualis re&x H E. 
Sumacur quodhbcc pundtum incer C & E , ut D aquo rcctx C N parallela ducatur 
D I> ,occurrcns cangenci in punctoB. Quia igicur propriccas fpcccifica debct con- 
lidcran in tangente, jungacur B G , occurrcns rectx K G , in M , & cx prxcepcis ar- 
tis rc&a M B adxquctur rcclx H E,orictur candcm quxlita xqualicas,quod uc prodcac, 
C A , ut fupra vocctur A 
C D, lit E 
ENdata (irZ 
Et rcliqux datx fuis nominibus dcfigncncur. 

lnvcniccur facillim£ rcCta M B , in tcrminis analyticis , qux tl adzquctur , uc di- 
dum rc&x H E , lblvctur quxrtia 

Hxc de priorc cafu vidcntur furEccre. Licct cnim praxcs infmitx fuppctant , 
qux prolixitaccs cvicant i cx his tamcn nullo ncgotio deduci polTunt. 

Sccundo cafui, qucm difrkilcm judicabacD. DesCarccs, cui nihil difficilc , ele- 
ganciilima, & non infubcili mechodo fit fatis. 

Quamdiu reclisrantum lincis homogcnca implicabuntur, quxrantur ipfa & dc- 
figncntur per prxcedentcm formulam , lmb & vitandx afymmctrix caufa aliquando, 
fi hbuerit , apphcatx adtangcntcs cx fupcnorc methodo invcntas,pro applicatisad 
fo6a curvas fumantur ,& dcmiim , quod operx pretium eft , portioncs tangcntium 
jam lnventarumpro porcionibus curvx ipfis fubjaccncis fumantur , & procedac xqua- 
licas , ut fupra monuimus , propofito nullo negotio latisfict. 

Excmplum in curva Cycloidc D. Dc B-obcrval aflignamus. 




Sit curva H R I C , cujus vcrtcx C ,axis E F , & dcfcripto fcmicirculo C O M F , 
fumatur punctum quodlibet in curva,utR, a quo cft duccnda tangcns R B, du- 
catur i puncto R recta R M D , pcrpendicularis in C D F , qux fccct fcmicirculum 
in M. Ea igitur curvx proprietas fpccifica cft , ut rccta R D , fit xqualis portioni 
circuli A M , & applicatx D M : Ducatur in puncto M , cx prxccdentc mcthodo 
tangcns M A , ad circulum , ( cadcm ncmpc proccdcrent fi curva C O M efiet al- 
tcrius naturx ) Ponatur factum quod quxritur , & fit rccta D B quxfita , xqualis 
A , D A invcnta cx conftructione xquahs B. 
M A itidcm inventa vocctur D, 
M D data vocctur R , 
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R'D vocctur Z 

C M portio circumfercntix dara fit N 

DErc&a utcumquc aflumptaiit E, 
Et a pundo E ducatur E O V 1 N parallela rcftx R M D , 

Fiat ut A ad A — E , ita Z ad Z A — Z E qux idcirco xquabitur rectx N I 
O V E ; A 

Igitur rccta Z A - Z E dcbct xquari proptcr proprietatcm fpccificam curvx qux 

A 

in tangentc confideranda cft , reftx O E , 'uni cum curvaC O. Curva autcm C O 
xquatur curvx C M— curvd M O. Ergo re&a Z A — Z E dcbct xquari rectx O E, 

A 

& curvx CM — curva M O. Ut aurem hi tcrmini ad tcrminos analyticos rcdu- 
cantur, pro rc&a OE , ad vitandam afymmctriam, cx iupenorc cautionc fumatur 
recta E V , applicata tangcnti > & pro curva M O , iumatur portio tangentis M V , 
cui ipfa M O adjacet : ad invcniendam autem E V , in terminis analyticis fict ut B 
ad B — E , ita R ad R B — R E qux idcirco xquabitur ipli E Yt 

Ad invcnicndam dcindc M V, fiet ut B , ad D , ita E ad D E, qux idcirco propter 

triangulorum fimilitudinem ,ut fupra , xquabitur M V : Curva autcmCM, vocata 
cft N , igicur in tcrminis analyticis fict xqualitas intcr Z A - Z E cx uua partc 

a" 

EtRB-RE -+ N - D E , cx altera, 

B B 

Ducantur omnia in B A , 

ZBA-ZBE |RBE-RAE-+ BNA-DAE, 
Cum autcm ex proprictatc curvx Z £ R -+ N crgo^ 
ZBA l RBA -+BNA, 

Idcoquc ablatis communibus , rcliqua comparcntur, 
NcmpeZBE,cumRAE-+ D AE, 

Fiat divifio pcr E. Et quia nullum cft hoccafu homogcncuoi fupcrftuum, nulla 
ficri dcbcr clifio. Igitur 

Z B £ R A -+ DA. Et fict ut 
R -+ D,adB, itaZ,adA. 

Ad conftrucndum igitur problcma , fi fiat ut aggrcgatum re&arum M A , M D , 
adrc£tamD A,ita RD, ad DB. Jundla B R tangct curvam C R. Quia vcro ut 
fiimma rc&arum M A , MD , ad D A ,ita M D , ad D C , ut facilc eft dcmonftrarc. 
Idco faciendum crit ut M D ad D C , ita R D , ad D B , five ut elcgantior cvadat 
conftructio junctx rcctx M C,ducenda crit parallclaRB. 

Eadem mcthodo fpccics omnes illius curvx tangcntcs fuas nanciicentur. 

Conftruclioncm gcncralcm olim dedimus. 

Quoniam vero quxfitum eft dc tangcntc quadratarix , five quadratricis Dino- 
ftrati , ita conftruimus cx prxceptis prxccdcntibus. 
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Sit quadrans circuli AIB, quadratariaA M C , inquaad d.uum punctum M« du- 
ccnda efttangcns. Jun&a M I , ccntro I , intcrvallo I M quadrans Z M D, defcriba- 
tur , & ducta pcrpcndiculari M N , fiat ut I M ad M N , ita portio quadrantis M D, 
ad rcctam N O , jun&a M O, tangct quadratariam > hxc luthciant. 

Quia tamcn fxpiiis curvatura mutatur , ut in Conchoide Nicomcdxa , qux pcrti- 
nct ad priorcm cafum , & in omnibus (pecicbus curvx Domini Dc Robcrval, pri- 
ma cxccpta qux pcrtinct ad fccundum , ut perte&e curva poflit dclincari , invcfti- 
ganda funtcx arte pun&a inflcxionum ,in quibus curvatura cx convcxafit concava , 
vel conrra. Cui ncgotio clcgantcr infcrvit dodrina dc maximis &minimis. 
Hoc prxmiflb lcmmate gcnerali. 

Efto in fequcnti figura curva AH F G, cujus curvatura in pun&oH, vcrbi gratia,mu- 
tctur , Ducatur tangcns H B , applicata H C,angulus H B C , cnt minimus omni um 
quos tangcntcs cum axc A CD , fivc infra , fivc fupra pun&um H, cfticiunt, ut facilc 
cft dcmonftrarc Sumaturcnim fupra H , punthim , punchim M, tangcns occur- 
rct axi intcr A & B , ut in N , igitur angulus ad N major crit angulo ad B. Simi- 
litcr fi infra pun&um H , fumatur punclum F pun&um D , in quo concumt tan- 
gcnsF D,cum axccrit intcrius punfto B , & tangcns D F,occurrct tangentiBH, 
ad partcs F& H. Igitur angulus ad D, crit major anguio ad B. Cafus omncs non 
perlequimur , fcd modum tantum invcftigandi indicamus , cum curvarum forma- 
rum infinitas fpccies cxhibeant. Ut igitur verbi gratia" , in cxpofito diagramm.it e 
pun&um H,invcniatur, quxratur primum cx tuperiore methodo ad pun&um quodlibet 
curux utcumquc fumptumproprictastangentis. Hic inventa quxrarur pcr dottrinam 
dc maximis 5c minimis pun&um H, a quo duccndo pcrpcndicularcm H C,& tangentcm 
HB, rc&a H C , ad C B , habcat minimam proportioncm. Ea cnim tationc angulus 
ad B crit minimus. Dico punchun H t ita invcntum ciTe initium mutationis in curva- 
tura. 

Ex prxdi&a methodo de maximis & minimis dcrivantur artifido fingulari invcntio- 
nes centrorum gravitatis , ut ahas indicavi. 

Scd & coronidis loco poflunt ctiam & datl curvl invcniri ipfius afymptoti qux in 
curvis infinitis mirascxhibent propactatcs. Scd hxc li Jibucrit , fufius aliquando cx- 
pUcabimus & dcmonftrabimus. ' 
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DECONTACTIBUS 

SPH£RICIS. 

P O LL O N 1 1 Pcrgsci doftrinam * rcftituit clcgantcr Apollonius 
Gallus aut fub UUus nominis larvi Francifcus illc Victa Fontenarcnfis cu- 
jus mirxin Mathcmaticislucubrationcs vctcri gcometrix fcliccs prxftitc- 
rc iuppctias. Verum qui matcriam hanc contaftuum qux h.iftcnus fubfti- 
tit in planis , ultcrius promovcrit , & ad fphxrica problcmara evchcre fic 
aufus , adhuc, quod lciam, cxtitit ncmo ; prxclara ramcn indc problcmata dcduci &c ad 
clcgantcm fubhmiorum problematum conftru&ionem facillimc dcrivari patcbit ftatim. 
Quxrcnda itaquc fphxra qua pcrdata puncla tranfcat aut fphxras & data plana contin- 
gat. Quindccim problcmatis totum ncgotium abiblvctur. 

PROBLEMA I, 

Datis quatuor pun&is fphaeram invenire qux per 

data tranfeat. 

DEntur quatuor pun&a N O M F, perqux Sphxradcfcribcnda cft fumptis ad libi- 
tum tribus N O M , circa triangulum N O M , quod in uno cflc plano conftat cx 
clcmcntis; dcfcribatur circulus N A O M, qucm & magnitudinc 5c politionc dari perf- 
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picuum cft, cfle autcm circulum N A O M, in fupcrficic invenicndx Sphxrx patcr, cx 
eo quod li Sphxra plano lccctur fctlioncm datd circulum , at pcr tria pun&a N M O, 
Unicus tantum circulus dcfcribi potclt , qucm jam conftruximus , cum igitur ttia pun- 
daNOM (int in liipcrficie Sphxrx quxfitx, crgo planum trianguli N O M, Sphxram 
quxlitam lccat fccundum citculum N A O M , quctn idco in fuperficie Sphxrx cflc 
concludimus. Sit ip(ius ccntrum C , a quo ad planum circuli cxcitctur pcrpcndicularis 
C E B , patct in rettaC B , efle ccntrum Sphxrx quxfitx ,a pundo F, in rc&am C B , 
dcmittatur pcrpcndicularis FB, quam & pofitionc & magnitudmc dari pcrfpicuum 
cft , a pun&o C , ducatur C A D , ipfi F B , parallcla, crit igitur anguJus B C A rc- 
ttus , icd & rctta B C , cft pcrpcndicularis ad planum circuli. Ergo rc&a A C D , cft in 
plano circuli, & datur politione , dantur itaquc puntta A D , in quibus cum circulo 
concurrit, ponatur jam ta&um cflc , Sc ccntrum invcnicndx Sphxrx cflc E , quod qui- 
dcm in rccta C B, rcpcriri jam diximus cx Thcodofio junttx rctlx F E, A E,E D, crunt 
xqualcs , cum tria puntta ncmpc F, cx hypothcfi & A , & D , cx dcmonftratis fint in 
fupcrficic fphxrica, at trcs rc&x F E ,'A E , E D, funt in codcm plano, cum cnim n£tx 
F B , A C D, fint parallclx, crunt in codcm plano , fcd & re&a C B , idcoquc trcs F E , 
A E , DE ; fi igitur circa tria puntfca data A F D , dcfcribatur circulus , cjuscentrum E, 
crit in re&a C B , ac proindc & Sphxrx quxfitx ccntrum & Sphxra ipla non latcbunt. 



PROBLEMA II. 



Datis tribus pun&is & plano invenire fphaeram 
cjua: per data pun£ta tranfeat, Sc planum datum 

contingat. 

DEntur tria punclaN O M , pcr qux circulus dcfcriptus M E O N , crit ad fupcrfi- 
ckm Sphxricam quxfitam cx jam dcmonftratis , & in cxcitata ad planum circuli 
rcctalB A , lnvenictm ccntrum Sphxrx quam quxrimus; concurrat rc&a 1 B A, cum 




plano dato in puntto A , dabitur igitur pun&um A , pofitionc a ccntro circuli N E O 
M , dcmittatur pcrpcndicularis in planum datum I D , dabitur igitur pun&um D , ideo- 
quc flc ictta A D , pofirione & magnitudinc , & pariter rc&x I D , & I A , dabitur igi- 

K s 
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tur planum trianguli A D I pofitionc, datur autcm & planum circuli MON , pofi- 
rionc ,crgo communis illorum planorum iectio FIE, dabitur poiitione , ldcoquc 
dabuntur punftaE&F, in circulo. Sit factum & ccntrum fphxrx quxlitx pundtum 
B. Jungantur rcctx BE.BF, &rcctxID, parallcla ducatur BC,cum triangulum 
A D I , & reeta E 1 F , fint in codem plano , crgo rcclx E B , B F , B C , erunt in eodem 
plano , icd rccta 1 D , cft pcrpendicularis ad planum datum, ergo recta B C, ipii paralle- 
Ja , cft ctiam pcrpcndicularis ad planum datum ; cum igitur fphxra deicribenda planum 
A D , datum contingere debeat, ergo ab ipfius ccntro dcmiiTa in planum perpcndicularis 
B C , dabir pundtum conractus C , rcctx igitur B C , B E , B F , crunt xquales & proba- 
tum cft cas cfic in codcm plano poiirione dato , in quo & recta A D. Eo itaque dedu- 
cta eft quxftio ut datis duobus punctis E & F, & rccta A D , in eodem plano, quxratur 
circulus qui per data duo puncta tranieat & rcctam datam contingat , cui problemati 
fatisfccit Apollonius Gallus , dabitur igitur ccntrum fphxrx B , & omma conftabunt. 

PROBLEMA III. 

Datis tribus pun&is & fphaera invenire Sphaeram 
quae per data pun&a tranfeat & fphseram 
datam contingat. 

DEntur tria pundta M, N, O, & fphxra \ G, datur circulus M O N , in fphxra qua:- 
iha, ad planum circuli crecta perpendicularis F C B , ut fupra contincbit centrum 
fphxrx quam quxrimus.a centrol ,fphxrx datx dcmittatur in reclam FB, pcrpcn- 
dicuiaris I B ,qux dabitur pofitionc & magnitudine , a ccntro F , ipii parallcla ducatur 
E D, qux crit cx jam demonftratis in plano circuli , & dabuntur puncta E & D , fit ft- 
ctum, & ccntrum fphxrx quxfitxC, crgo re£tx 1 C , C E , C D , crunt in codcm pla- 
no quod &darum cft, cum dcntur pun&a I, E, D. Contactus autem duarum lphxrarum 
cft inrecta ipfarum centra conncctcntc , crgo tangctfphxra quxfita fphxram datam in 
puncto G , recta igitur I C , fupcrabic rcctas CE,CD, radio I G , ccntro I, intcrvallo 
radij fphxrici dati dcicribatur circulus in plano dato rcctarum I C , C E , E D, tranfibit 
igitur pcr punctum G , & circulus illc pofirione & magnitudine dabitur fed & pu ncta E 
& Dincodcmplano. E6 itaquc dcductacft quxftio ut cx Appollonio Gallo quarratur 
mcthodusquidatisduobus punclis & circuio in codem plano, invcniatur circulus 
qui pcr data duo puncta tranfeat & circuium datum contingat. 
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Datis quatuor planis invenire fphseram quae data 
quacuor plana contingat. 

DEntur quatuor plana AH, AB, BC, HG qux a fphxra quxfiti contingi 
oportcat. 

Sint duo plana A F, F D qux ab eadcm" fphxra contingantur , bifccctur ipforum 
inclinatio pcr planum BFH C, patct ccntrum fphxrx qux duo plana A F, F D contingit 
c(Tc in plano bifccantc , ut vidcatux inutile in rc tam ptoclivi diutius immorari, fi pla- 




na AF , F D , cfTcnt parallcla fphxrx, ccntrum cfTet in plano ipfis paraUdo, & intcrval- 
lum ipforum bifccantc, hoc pofito proptcr plana CB,BA , pofitionc data quod 
ncmpc datorum CB ,B A , planorum indinationcm datam bifccat. Scd proptcr duo 
plana B A , A H , cft idcm ccntrum fphxrx quxlitx ad aliud planum pofitionc datum i 
crgocommunis fc&io duorumplanorumpofitioncdatorum, quorumaltaum incli* 
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nationcm planorum C B, B A , alterum inclinationcm planorum B A , A H , bifccat , 
dabit rc&am politionc daram.in qua invcniendar fphxrz centrumerit. Sit illa rcfta FE 
fcd prpptcr duo plana A H , H G , cft etiam ccntruin fphzrx quxiitx ad almd planum 
pofitione datum cujusconcurfus cum recta F E , pofitionc data" dabit punftum D,quod 
p.uet cfieiphzrxquzfitxccntrum , & rcliqua conftabunt. 

PROBLEMA V. 

Datis tribus planis & pun&o invenire fphseram 
quae per pun&um datum tranfeat 3c plana 
data contingat. 

Slnt data tria plana AB,BC,CD, & punclum H , quxrcnda fphzra qux dara 
tria plana contingcns tranieat pcr punftum H. Sit fa&um ; tria plana data ex przce- 
dcntis propofitionis ratiocinio dabunt rcctam pofitionc datam qux fcdes erit ccntri 
fphxrici quxiiti. Sit illa G E , in quam a punfto dato H demittatur pcrpcndicularis 



B 




H I , qux & pofitionc & magnitudinc dabitur, producatur ad F , ur fit I F , xqualis I H , 
dabitur punftum F , cum autcm fphxrx quzfitz ccntrum fit in rcfla G E , ad quam du- 
aacfi pcrpcndicularis H F bifariam fcfta in I , cujus unum excxtrcmis H cft ad fupcr- 
ficiem fphxricam cx hypothcfi , erit & altcrius cxtrcmum F, etiam ad fphiricam iuper- 
ficicm. Imo & circulus centro I.intcruallo I H, defcriptus in plano refto ad rcdam G E 
crit ad fupcrficicm fphzrz ; datur autem illc circulus poiitionc & magnitudinc , dato 
autem circulo fphxrico poiitionc & magnitudinc & aliquo plano ut A B. Datur ex fa- 
cili propofitionis fccundx hujus confcaario fphzra ad oi|us fupcrricicm fit circulus 
datus Sc qux planum datum contingat , dcdufta efi itaquc quxftio ad fccundam huius , 
nccreliqua latcbunt. 
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PROBLEMA. VI. 

Datis tribus planis , & fphsera , invenire fphseram 
quse datam fphxram & plana data contingat. 

DEntur tria plana E D , D B , B C , & fphxra R M , conftrucnda cft fphxra qux 
datam fphxram & tria paritcr plana contingat. Sitfattum & iphxra ERCH, 
fatisfaciat propofito fphxram ncrapc in pundo R. 
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Et plana in pun&is E , A , C , contingcns, fphxrx , E R C H , centrum fit O , jundx 
R O , EO , A O , C O , crunt xqualcs , fcd & rcda O R , tranfibit pcr datx fphxrx 
ccntrum M , & rc&x E O , O A , O C , crunt pcrpcndicularcs adplana dataD E , D B, 
B C. Fiant redx O M , xqualcs rc&x O V , O G , O I , & pcr punda V G I intclli- 
gantur duci plana V P , G H , I N, datis E D , D B , B*C , parallcla , cum rcfta O R , 
xqualis fit O E , & ablata O M,ablatx O V , erit reliqua R M , rcliqux V E, xqualis, 
datur autcm magnitudinc R M, cum fit radius fphxrx datx > datur igitur & V E mag- 
nitudine; cum autcm OE, fit pcrpcndicularis ad planum D E, crit ctiam perpcnd. ad pla- 
num PV, plano D E, parallclum, re&a igitur VE, crit intcrvallum planorum D E,& PV, 
fcd datur V E magnitudinc cx dcmonftratis , ergo darur planorum D E , P V, interval- 
lum >liint autcmparaIlclahxcduoplana,&darur DE pofitionc cx hypothcfi > datur 
igitur&PV, pofitionc. Similiter probabitur plana G H, I N, dari pofitiohc & reclas 
O V , O G , O I , ad ipfa e(Tc pcrpcndicularcs & xqualcs rc&x O M , fphxra igitur cen- 
troO.intcrvallo O M.dcfcripta planaPV.GH, IN, pofitionc data contingit. Da- 
tur autcm pun&um M , cum (it ccntrum fphxrx datx. E6 itaquc dcduda cft quxftio 
ut datistribusplanis P V , G H ,1 N , &pundo M . inveniatur fphxraqux pcr datum 
pundum M ,tranfcat & data plana P V , G H , 1 N , contingat, hoc cft dcducitut qux- 
ftioadprxccdcntcm,nccab(imiliin(cqucntibusartificio cum nullaindatis punda rc- 
pcrientur , fcd fphxrx tantiim aut plana, in locum unius cx fphxris pundum datum 
fubftituctur. 



I 
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PROBLEMA VII. 

Datis duobus pun&is & duobus planis invenire 
Sphscram quse per data pundta tranfeat 
& plana data contingat. 



D 



Entur duo plana A B , BC , &duo puncta H M.quxrcnda fphxra qux per pun- 
cta H & M tranfcat & plana A B, B C, contingat. Jungatur rccta H M, & bifccctur 




t , punctum I, dabitur, pcr punctum I,trajiciatur planum ad rcOam HM, rcftum, cum 
Sphxrica fupcrficies pun£a H, M,contincat,ccttum cft ccntrum Sphxrx cfle in plano ad 
rcctam H M, normaJi,& pcrjpunftum I, tranfcuntc, datur autcra hoc planum pofitionc 
cum rcctaHM, & punctum I. Sint data pofitionc, crgo ccntrum fphxrx proptcr pundta 
H & M, cft ad planumdatum. Sed & proptcr plana A B , B C , ut jam fupcriusdemon- 
ftravimus, cft ad aliud pfanum datum, crgo cft ad rectam pofitionc datam , fit illa G E , 
in quam dcmifla ab uno ex punftisdatis M, rcfta M F, dabitur pofitionc & magnitudi- 
nc & continuata inD , utfitF D, xqualis M F , erit punftum D ,datum&cx fupcrius 
dcmonftratis crit ctiam ad fphxricam fupcrficiem, dantur itaquc tria punfta H M D , 
pcr qux fphxra quxfita tranfit , datur ctiam planum A B , quod ab cadcm fphxra con- 
tuigi debct ; dcduOacft itaquequxftioad problcma fecundum hujus. 

Priufquam progrcdiamur ultcrius , prxmirtcnda lemmata quxdam facillima. 

LEMMA I. 

SIT circulus B C D , cxtra qucm fumpto quolibct puncto E , trajiciarur pcr ccntrum 
rcfta E D , O B , ducatur quxlibcr ECB, patct cx clcmcntis rcctangulum AEC, 
xquan reclangulo B E D. Sit jam fphxracirca ccntrum O , cujus nuximus circulus 
Iit A C D B , fi ab codcm puncto E pcr quodlibct punctum fupcrficiei fphxricx trajicia- 
rnr rccta E C A , donec fphxrx ex altera partc occurrar , rectangulum AEC , crit fimi- 
Iiterxqualc rcctangulo B ED , fi cnim intelligatur circa reftam immobilcm BDE, 

conuctti 
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convcrti,& circulus & rcfta ECA, fimul non lmmutabuntur rcclac E C , & E A , cum 
puncta C , & A, circulos dcfcnbant ad axcm rcftos , ncc idcirco rcftangulum AEC, 
crit itaquc in quocumquc plano xqualc rcttangulo B E D. 

■ 

■ 

A. 

-xdqi i n 
• 3i . O n 




\\ 

LEMMA II. 

Slnt duocirculiincodcmplano A D E , H L O , pcr ccntra ipforum trajiciatur refta 
A C M P & fiat ut radius A C ad radium H M, ita rcda C P , ad rcftam MP,flci 
punSoP ducatur ad hbitum rcfta P OLED , ambos circulos fccans in pun^is 
OELDi dcmonftravit Apollonius Gallus rcftangula APQ^, GPH cflc xqualia 
& ipforum cuilibct arquari rcftangula DPO.EPL In iphacricis idcm quoquc vcrum 
cfTe feqncntium problcmatum intcrcft , patct autcm cx co quod li circa axcm A P 
immobilcm tam circuli duo quam rctta P O L E D, codcm tcmporc convcrtantur, non 
rmnuitabuntur refl* PO,PL,PE,PD, proptcr allatam in fupcriori lcmmatc ratio- 
ncm ncc idcirco reftangula , & in quocumquc plano conftabu propofituou 
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LEMMA III. 

C Int dux fphxrx datx YN,XM pcr quarum centratrajiciatur recla R YN X M 
V,& riat ut radius Y N ad radium X M , ita rctta Y V , ad reciam V X , a puncto 
V ducatur in quolibct plano rc&a V T S , & fit rectangulum S V T xqualc rc&angulo 
RVM^fidclcribaturfphxraquxvisquxpcrpunftaTSjtranfcat & unam cx duabus 
datis contingat , altcram quoquc contingct. Sit cnim fphxra O T S , pcr puntta T & S 
ddcripta & fphxram M X , in pundo O , contingcns, aio fphxram Y N, ctiam a fphx- 
ra O T S conta&am iri, producatur refta V O, doncc Iphxrx O T S,occurrat in Qjre- 




cbngulum igiturQJV O cx primo lcmmatc cft xqualc S V T , fcd rccUngulum SVT 
cx conlh -uclionc crt xqualc re&angulo R V M , cui cx fccundo lcmmatc cft xqualc rc- 
Aangulum fub V O , & rccH pcr pun&a V & O ad fupcrficion fphxncam fphxrx Y N, 
producH, crgo pun&um Qcft ad fuperficicm fphxrx YN, communc igitur cft & fu- 
pcrficici fphxrx Y N , & fupcrficici fphxrx OTS. Aio has duas fphxras in punclo 
codcm Q^fecontingcrc, ducaturenim a punclo V , quxhbct re&a in quoliber plano 
fphxrx OTS, & fit vcrbi gratia VZ, qux producla fccct fphxras tres in pun&is ZDHK 
P B , rc&angulum ZVB in fphxra OTS, pcr primum & fccundum lemma cft 
xqualc D V P rcctangulo, fphxris duabus X M , Sc Y N , tcrminato. Sed D V , cft ma- 
jor rctta V Z , cum cnim fphxra O T S , tangat cxtcriiis fphxram X M in puncto O , 
retta lccans fphxram OT S , prius ipfi occurret quam fphxrx X M. Cum crgo pro- 
batum fit rcctangulum D V P , xquari rc&angulo Z V B , & retta Z V , fit minor rc&a 
D V.ergo rccla PV critminor rctta BV,pun£ru igitur B cxtra fphzram YN cadct.Simili 
r.uiocinio condudctur omnia pun&a fphxrx ambicntis cxtcnus cadcrc, prxtcr pun- 
Qaun Q^tangit igitur fphxra O T S , fphxram Y N quod crat demonftrandum , ncc 
abfimilis autdifficilior in conta&ibus intcrioribus, & inomnibuscafibus dcmonftratio. 

LEMM A IV. 

SI T planum A C , & fphxraD G F , cujus ccntrum O , pcr ccntrum O , ducatur 
FO D B perpcndicularisad planum & apuncto Fducatur rcfta quxvis ad planum 
fphxram fccans in G , & planum in A. Aio rcctangulum AF G , xquari rcctangulo B 
F D, nam fcccrur fphxra ad planum datum, per planum trianguli A B F , & fiat circulus 
G FD in fphxra,inplanoautem rcda ABC, cum rccta FB, fit pcrpcndicularis ad 
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planum A C, crit etiam perpendicularis ad re£hm A C, habcns igitur circulum DGF, 
& rc£tom AC in codcmplano, & re&am F D B pcr ccntrum circuli tranicuntem ad 
A C pcrpcndicularem jungaturG D, anguliadG, &adB,funt refti, crgo quadrila- 
tcrum A B D G , cft in circulo,ideoquc rcftangulum A F G xqualc cft rcftangulo BFD, 
quod ctiam m quavis alia fphxrx fcOionc Gmihtcr dcmonftrabitur. 

LEMMA V. 

SIT planum A BD , & fphzra E G F , cujus ccntrum O , pcr centrum O trajiciatur 
rc&a F O E C pcrpcndicularis ad pbnum , & in quovis alio pun&o ducatur rcfta F 
H I , Ctquc reftangulum I FH xqualc rcaangulo CFE. Si pcr punfta I H , dcfcribatur 




fphxraqux planum A C contingat, cadem fphxra tangct fphxram E G F , intclli- 
gatur conftrui fphxra I H B, qux pcr pun&a I & H, tranfiens tangat planum A C, in 
punfto B 1, aio fphxram E G F contingi a fphxra I H B, jungatur rc&a F B & rc&angu- 
lo C F E, fiat xqualc rcttangulum B F N, pundum N , pcr prxccdcntcm crit ad fupcrfi- 
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cicm fplixrx E G F , fcJ & rc&angulum C FE , cx conftruclionc cfl xqualc rcclangu- 
lo I F H , rcclangula igitur 1 F H , B F N , funt xqtuha > ideoquc punclum N , cft 
ctiam ad fuperficicm fphxrx I BH. ProbanJum jam (phxram E G F , a fphxra I BH, in 
punclo N contingi , quod qiudcm facilccft, a puntto cnim F , pcr quodlibct pun&um 
fphxrx E G F , ducatur rccia F R , qux fphxram 1 B H, in H & P , & planum A C in 
K lecct, rettangulum K F R cx prxccdcntc lcmmatc xquatur rc&angulo C F E , cui ex 
conftructionc xquatur rc&angulum D F H , ideoquc P F H rectangula , igitur K F R , 
& P F H funt xqualia , fcd rccta K F cft major retta F P , quia fphxra 1 B H , tangit 
planum A C in B , crgo rccla F R cft minor rcfta F H , punttum igitur R cft cxtra 
fphxramlBH. Idcm dcquocumquealiopunclo in quovis plano fphxrx EGF, ex 
urraquc puncli N partc probabitur > manifcftum itaquc Iphxram E G F, a fphxra 1 B 
H , in puncloN contingi. 

Hxc lcmmata licct (int facilia,pulchcrrima tamcn funt, tcrtium prxlerrim «5c quin- 
tum,in rcrtio quippc infinitx funt fphxrx qux pcr punttaT & S tranfcuntes lphxram 
X M ,contingunt , fcd omncs illx in infinitum tangcnt quoquccxdcmonftratis fphx- 
ram Y N , in quinto autcm lcmmare infinitx funt lphxrxquxpcrpuncla I & H rran- 
fcuntcs planum A C contingunt , fcd omncs illx pariter in infinitum fphxram E G F , 
cx dcmonftratiscontingcnt. 

His fuppolitis rcltqua problcmata facilccxcqucmur. 

PROBLEMA VIII. 

Datis duobus pun&is plano & fphaera invcnire 
fphmm quae per data pundta tranfeat Sc 
fphxram ac plar.um datum contingat. 

SI T datum planum A B C , fphxra D F E , & pun&a H M , pcr ccntrum fphxrx 
Jatx O in planum A B C ,datum dcmittatur pcrpcndicularis EODB, junga- 
tur H E , & rcclangulo B E D , fiat xquale re&angulum H E G > dabitur itaquc pun- 
ftumG,datistribuspun£UsH,G&M,&plano A BC ,quxratur fphxrapcr z. pro- 



•M 



H 



Mathematica. 85 

blcma hujns , quz pcr data tria punfta tranfcat & planum A B C datum contingat. 
Sphxra i!b tatisfrcict propofito .tranfitquippc pcrdata duo puncta H 6c M , & pla- 
num A B C tangit cx conltrudionc , fcd Sx. lphaeram D F E contingit , cx quinto lcm- 
matc ;nam cum rcftangulum H E G , aequctur rcftangulo BED, omnis lphira qux 
pcr data duo H & G punfta tranficns planum A B C tangit , fph«ram quoquc D E F 
contingit. 

PROBLEMA IX. 

Datis duobus pun&is Sc duabus fphaeris invenirc 
fphaeram qux per data duo punc~h tranfeac 
& fphaeras datas contingat. 



s 



Int datac duac fphaerse A B, D E , & punfta data , H & M , trajiciatur rcfta A F , pcr 
ccntra lphxrarum datarum,& ut radius A B ad radium D E : ita fiat rc&a B F, ad FE, 




• 

dabitur pundum F , fiat rcftangulo N F A , xqualc rcdangulum H F G , dabitur pun- 
dumG. Jam datistribus M, G,H,punais flc fpbxri D N , quarratur fphacra quar 
pcr datatria punfta tranfcat & fphacram D N datam contingat , cui problcmati latil- 
raciet tcrtium problcma hujus ,contingct quoquc fpharram cx }. lcmmatc idcoquc 
propofito fatisfacict. 
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problema X. 

Dato pun&o , duobus planis , & fphxra invenire 
fphaeram, quae per datum pun&um tranfeat & 
fphseram, ac data duo plana contingat. 



s 



Int duo plana A B , B D , fphxra E G F , pun&um H , pcr punttum O centrum 
fphxrx datx in quodlibct cx planisdemittatur perpcudicularis CEOF,& rc&angulo 




CFE, fiet acqualc rc&angulum HFI, datis duobus punftis H , & I , & duobus planis 
AB,BD. QuaTraturpcrfcptimumproblcmahu/usfpharra quxpcr data duo punfta 
tranfcat & duo plana data contingat , contingct quoquc cx quinto lcmmatc fphxram 
& propofito dtisfacict. 

PROBLEMA XI. 

Dato pun&o, p!ano,& duabus fphseris invenire 
fphxram qux per datum pun&um tranfeat & 
planum, ac fphaeras duas datas contingat. 

DEducctur ftatim quxftio fimili prxcedcntibus ratiocinio ad problcma o&avum, 
datis duobus punftis , plano & lphzra , idque bcneficio lcmmatis quinti. Quod 
fihbeatutilemmatctcrtio dcduccturquxftioparitcradidcmproblcma alio medio& 
alui conftru&ionc. 



< 
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PROBLEMA. XII. 

Dato pun&o & tribus fphxris , invenire fphseram 
quse per datum pun&um tranfeat & fphxras 

datas contingat. 



0'rX .IX «riald. /i ! Va 
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HUic quoque figuram non aflignamus,ftatim quippc bcncficio lcmmatis j. deducc 
tur quxftio ad problcma IX. datis duobus pun&tf , duabus fphxris , &c. 

PROBLEMA XIII. 

Datis duobus planis & duabus fphaeris, invenire 
fphaeram qux data plana & fphaeras contingat. 




SIT fadlum. Sjergofphxricxfupcrficici invcntx imagincniur aliam cjufdcm ccn- 
rri fupcrficicm parallclam qux a quxfita diftct pcr radium minoris cx fphxris, tan- 
gct hxc nova fuperficics fphxrica plana qux a datis diftabunt per intcrvallum cjufdcm 
radij minoriscx fphxris, tangct quoquc fphxram cujus radius diftabir a radio majoris 
fphxrx datx pcr idcm radij minoris intcrvallum,quxquc crit majori fphxrx conccntri- 
ca , dabirur crgo , dabuntur & duo plana datis parallcla & pcr radium minoris cx iphar- 
ris ab ipfis diftantia, tranfibit & hxcnova fupcrficics fphxrica pcr ccnrrum minoriscx 
fphxris datis, quod quidcm datum cft, pari igitur quo ufi jam fumus in Problcmatc V I. 
artificio dcducctur quxftio adproblcma X. dato pundo , duobus planis & fphacra in- 
vcnirc&c. 
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PROBLEMA XIV. 

Datis tribas fphaeris & plano mvenire fphaeram 
qux fphaeras & planum datum contingat. 

. . 3 ; : > f II ItlOlLl LlK b 

Slmili qua ufi fumus via in praeccdchtc & VI. Problcmatc dcducetur quxftio ad 
Pcoblcma XL dato pun&o, plano & duabus lphacris 5cc. 

PROBLEMA XV. " 

Datis quatuor fphaeris invenire fpheerarn qux 

rlqldatas contingat. 




SIT fa&um, Scquaufuscft mcthodo ApolJonius Gallus ut problcma dc tribus 
circulis ad problcma de pun&o & duobus circulis dcduccrct , eadcm & fimili prz- 
ccdcntibus famofum hoc & nobilc problema ad xn. datis tribus lphxris <5c pun&o 
dcduccmus» Conftabit cx omni partc propofitum , & illuftre acccdct Apollonio GaJ- 
lo complcmentum. 

Cafus varios , dctcrminationcs , & minuta ncglcximus , nc in immcnfum cxcrtf- 
ccrct fphzxicusdc contattibus tra&atus. 
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LINEARUM 

CURV ARUM 

CUM LINEIS R ECTIS 

comparacionc 

VlSSERTATlO GEOME TRlC A. 

ONDUM, quod fciam , lincam curvam pure Gcomctricam 
rc&x datx Gcomctrx adxquarunt. Quod cnim a fubtili illo 
Mathcmarico Anglo nupcr invcntum & dcraonftratum cft cy- 
cloidcm ncmpc primariam diamctri circuli iptam gcncrantis 
cflc quadruplam , hoc fuam cx fentcntia do&iflimorum Gco- 
mctrarum vidctur habcrc hmitationcm , ij quippc hanc eflelc- 
gcm ficordincm naturx pronuntiant ut non finat invcniri rc- 
&am curvx xqualcm,quin prius fuppofita fuerit alia rcfta alteri 
curvx xqualis. Quod quidcm in cxcmplo cycloidis ab ipfis allato ita fc habcrc dcprc- 
hendunt,ncc nos dirfitcmur, cum conftct dcfcriptioncm cydoidis indigerc xquali- 
tatcaltcrius curvx cum rcctt, hoc cft circurarcrcntix tirculi cydoidcm gcncrantis 
cum rcaiquxcftbafisipfiuscydoidis. Scdquam vcra fir hxc, quam ftatuunt, lcx 
naturx , Scquam pcriculofum ab uno aut altcro cxpcrimento ftatim ad axiomapropc- 
rarc, infra patcbit. Nos cnim curvam vcrc Gcomctricam & ad cujus conftruaionem 
nulla ralis altcrius curvx cum rcdH xqualitas prxccfliflc fupponarur , reftx datx xqua- 
lem cflc dcmonftrabimus i & paucis , quantum ficri potcrit, totum negotium abfolvc- 
mus. 

PROPOSITIO PRIMA. \ 

SIT in Figura pnma curva quxvis A H M G in cafdcm parrescnrva, cxcmpli cau- 
sa , una cx parabohs infinitis in qua tangcntcs cxtra curvam cum bafc A F & axc 
F G concurrant , & fumatur in hujufinodi curva quodvis punftum H pcr quod duca- 
tur t.uigcns I H K, inqua fumptiscx utraqucpartc pun&is K & I dcmittantur perpcn- 
dicularcslB ,KDinbafim A Fqux fecentcurvam in pun&is R & M. Aio portio- 

M 
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ncm tangcntis H I portionc curvx R H cffc minorcm , portioncm autem cjuldcm tan- 
gcntis H K portionc curvx H M cllc majorcm > Cum cnim cx hypothcfi tangcns K I 
occurrat bafi A F cxtra curvam , crgo angulus C H I qui fit ab interfcttionc pcrpcndi- 
cularis in bafcm H C , & tangcntis H I crit minor refto , idcoquca puncko H dcmifla 
pcrpendicularis in rc&am K lcadct in punctum V fupra pun&a B R I. Patct iraquc rc« 
ftam H V minorcm cflc rccH H I , itcm rettam H 1 minorcm cfle rc&i qux punfta 
H & R conjungit ; crgo a fbrtiori rc&a H I minor crit portionc curvx H R quac rcttam 
ab H R ad R du&am /ubtcndit; quod primo loco fmr dcmonftrandum. Aio jam por- 
tioncm K H portionc curvx H M cflc majorem, a puntto K ducatur ad candcm cuxvam 
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tangcnsKNcc dcuiirtatur pcrpendicularisNE. Ex prxdcmonftratis probatum cft re- 
clam K N eflc minorcm portionc curvx N M : Scdcx Archimedc fumma tangentium 
HK,K Neftmajor tota portionc curvx HN. Ergo portio tangcdtis H K portionc 
curvx H M , major crit. Quod fecundoloco ruit oftcndendum. Ncc movcat tangcn- 
tcm a punfto K ultra pun&um G,aliquando occurrcrc curvx. Hoc enim cafu aUud pun- 
&um intcr Kfic M fumi poterit,&omnia ad prxccdentcm demonftrationcm aprari. Inde 
fcquitur fi a punftis K & I ducantur perpendicularcs ad axcm curvam in pun&is O & P 
iceantcs , hoc cafu tangcntcm H I curva H O cflc majorcm , tangcntem vcrd H K cur- 
va H P cfle minOrcm. Si cnim imaginemur inverti figuram ita ut axis in locum bafeos, 
bafis in locum axis transfcratur , non folum fimilis in hoc cafu , fed cadcm omnind crit 
demonftratio. 

Patct autcm ex ipsa* conftruftione , fi reftx BC&CD llnt xqualct portioncs tan- 
gentis H 1 & H K cflc itcm intcr fc xqualcs , quod tamcn fummopcrc noundum. 

& wwi , :;n.no<Fju) afti.. zui\;.u, . iusxj r. , .<uir.:\, 

PROPOSITIO II. 



AD dimcnfioncm lincarumcurvarum non utimur infcnptis & ciroimfcriptis mo- 
rc Archimedco , fed circumfcriptis tantumcx portionibus tangcntium com- 
pofitis , duas cnim lerics tangcntium cxhibemus quarum una major clt curvi , altcra 
minor -.dcmonftrationem autem multo faciltorem & elcgantiorcm pcr circumfcripta» 
folas cvadcrc Analyftx cxpcrientur. ^ntitup i aiedodi 

Poffibilc tgitujl.ut vult mcthodus Archimcdea, pronuntiamus awlibet cxcutvbtitn 
prxdi&is circumfcribcre duas figuras ex rcftis conrtantes quarum uifi titfttrrcf Ctff- 
vam intcrvallo quovis dato minorc.altcra autem liiperctur a curva iuicrvalkl ttwfn 4jfe> 
minorc. 
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Exponatur curva aliqua cx prxdidtis in 2. Figura. Secctuf bafis A Fin quodlibct 
portioncs arqualcs ,AB,BC,CD,DE,EF,FG, & a pun&is B , C, D , E, F , cri- 
gantur pcrpcndicularcs B Q^, CV.DZ, ER, FM, qux occurrant curvx in pun- 
Gtis P , T, Y, N , O , Ducantur itcm tangcntcs AO^,PV,TZ,YR,NM,OI. Ex 
prtma" propofitionc patet tangcntcm A Q^ portione curvx A P cflc majorcm : itcm 
tangcntcm P V , portionc curvx P Tcfle majorcm & lkdc rcliquis, randcmquc ctiam 
ultimam 0 1 portionc curvx O H cflc majorcm. Ergo figura conftans cx omnibus 
iftis tangcntium A Q^P V,TZ,YR,NM,OI, portiohibus curva ipfamajor crir. 




At cxponatur cadem curva in 3. Figura cnjus bafis A G in cundem portionum JfrJ 
xqualium numerum dividatur in pun&is B , C, D, E, F. a pun&is B , C , D , E , F ut f"J T "° 
fupra criganrur pcrpcndicularcs B R , C Q^ D O , E L , FI qux occurranr curvx in 
pun&isS , P ,N, M, K , a punfto autcm 5 in hac tertiafigura, ducatur tangcns ST j t £j*t 
occurrcns pcrpcndiculari A T , dcindc a punttis P N , M , K , H ducanrut tangcntcs m u- 
PR,NQ,MO,KL,HI occurrcntcs pcrpcndicularibus B S , C P , D N ,EM, FK, 
in pun&isR, Q^O , L ,1. Ex prima propofitionc patet tangcntem ST portionc cur- 
vx A S cfle minorcm , itcm tangentcm P R portionc curvx P S cflc minorcm & fic 
deinccps , tandemquc Ultimam I H qux parallcla cft bafi , portionccurvx K H cflc m - 
norcm. Ergo figura conftans cx omnibus iftis tangcnrium S T, PR, N Q^M 0,KLi, 
H I portionibus curva ipfa minor crit. 

Cum autcm ex corollario propofitionis primx partcs tangcntium ab codcm puncto 
curvx utrinquc produ&arum & portionibus bafis hinc indc xqualibus oppolitarum 
fint intcr fe xqualcs : patct , cum2. & j. Figurx curvx fupponantur xqualcs aut cadcm 
potius, licct vitandx confulionis caufa duas figuras dcfcriplcrimus , rangcntcm Sf 
tcrtix figurx xqualcm cfle tangcnti PV fccundx figurx,cum cnim punlhim S in tcrtia 
figura idcm omnino fit cum pun&o P fecudx figurx & portioncs balis AB,BC in utraq; 
figuralint intcr fe xqualcs ; porrioncstangcntium cx utraquc parrc ipfis oppofirarum 
ncmpc rcfta S T inj. figura & rc&a P V in 2. inrcr fc xqualcs crunr. Probabitur fimi- 
liter tangentcm P R j. figurx xqualcm cflc tangcnti TZ j. &ficdc cxteris. Quo 
pcrafto conftabit primam r.intiim 2. figurx &ulrimam^. nulli cx portionibusfigurx 
coitrarix xqualcs cflc. Exccfllis igirur quo figura fccunda fupcrat tcrriam cft idcm 
quotangcnsA Qjs. figurxliipcr.it tangcntcmlH j. figurx, Scdrccla IH proprcr pa- 
tallclas xquatur portioni balis F G livc A B , fupponuntur cnim omncs bafis porrioncs 

M 2 



92 Varia Opera 

xqualcs in utraquc figura , crgo figura fecunda cx tangentibus curva majoribus compo- 
iiia iiipcrat figuram tcrtiamcx tangcntibuscurva minoribus compolitam co iplb quo 
inz. figuratangcns A Qjupcrat portioncm bafis A B , ipli oppolitam intcrvallo. 

Si igitur vclimus duas riguras curvx circumlcribcre , altcram m.uorem curva , al- 
tcram vcrb minorcm , qux (cinviccmexccdantintcrvallomiriorc quocumquc dato, 
iaulhma crit conftruttio: Cumcnim cxmcthodo tangcntium iamcognita dctur tan- 
gcns ad pun&um A , dabiturangulus Q^A B , lcd angulus Q_R A cft rcttus , crgo datur 
triangulum Q_A B , fpccic ,datur ltjquc ratio rc&x A Qad A B. Cavcndum itaquc cft 
ut divifio balis ita inftituatur ut diftercntia rcdtarum A Q& A B fit minor quacumquc 
retta data, Qupd ita alfequcmur ii quxramus duas rcclas in data rationc qux fc inyiccm 
cxccdant rc&a data qux (it minor ca qux data cft. Hoc autcm problcma eitfacile,&. cu- 
randum dcinde ut portio quxlibct ba(is AB nonfit major minorc duarum qux ditto 
problemati fatistaciunt. • » 

Cum igitur hac rationc invenerimus duas figuras curvx circumfcriptas, altcram ma- 
jorcm , alteram minorcm dicta curvji qux lc inviccmcxccdunt intcrvallominorc quo- 
cumquc dato, a fortiori major cx circumlcriptis fupcrabit curvam intcrvallo adhuc mi- 
norc , & minor cx circumfcriptis fupcrabitur a curva uitcrvallo adhuc minorc. 

Patct uaque cx noftra hac methodo pcr dupliccm circumlcriprioncm commodum 
prxbcri aditum admcthodum Archimcdcam cum agitur dc dimcnfionc lincarumcur- 
Varum. Qupd fcmcl monuilfc & dcmonftraflc fufticicr. 

Hispolitis fccurcpronuntio inveniri polVc curvam vere Geomctricam datx rc£tx 
xqualem. Eavcro cft unacx infinitis parabolis, quas olim fpcculati fumus ; illa ncm- 
pc in qua cubi applicatarum ad axcm funt intcr fc ut quadrata portionum axis , dc quo 
nc dubitcnt Gcomctrx ita brcvitcr demonftro. 

PROPOSITIO III. 

C 1 T in 4.. Figura parabolc quam jam jndicavirous M I V A cujus vcrtcx A , axis 
*^A N , & in qua fumpto quovis punftol & du&is pcrpcndicularibus fcu apphcatis ad 
axem rc&is M N , I F , cubus rcftx M N fir ad cubum rc&x I F, ut quadratum rctlx N 
A ad quadratum re&x F A , idquc lcmpcr contingat ; probandum cft curvam M I A 
rcdtxdatxxquakmclfc. Fiat ut quadratum axis A N , ad quadratum applicatx NM , 
ita rctta N M ad redtaro A D ipli A N pcrpendicularcm. Patct rc£tam A D cfle re&um 
«.iictx parabolx latus ; hoc eft lbhdum fub AD in quadratum rc&x A N xquari cuboap- 
phcatx N M , itcm fumpto quovts alio pun&o ut I , fohdum fub A D in quadratum A 
Fxquari cubo applicatx 1 F , quod non egct demonftratione , m racilibus enim non im- 
moramur : ducatur t angcns ad punctum I , & fit illa IOE qux cum axc AN in pun&o E 
concurrat. Ex mcthodo tangentium conftat rc&am F A , rc&x A E cflc duplam , idco- 
quc rcctam F E ad rcctam A F cflc ut 3. ad 2. quadratum vcrb redtx E F cfle ad quadra- 
tum rcttx A F ut 9. ad 4.. a rcda A D ablcindatur nona ipfius pars C D & rcliqua CA 
bilecctur in B , erit igitur D A ad A B ut 9. ad 4. fivc ut quadratum E F ad quadratum 
A F. Solidum itaquclub AD inquadratum A Fxquale crit folido fub quadrato F E 
in rcttam A B. Sed fohdum fub A D in quadratum A F cft xquale cubo re&x I F , ergb 
lolidum fub re&a A B in quadratum E F cft zquatc eidem cubo rc&x I F ; cft crgb ut 
quadratum E F ad quadratum I F ita rc&a 1 F ad rc&am A B, &Jcomponcndo fumma 
quadratorum E F &FI , hoc cft unicum quadratum tangcntis I E cft ad quadratum 
I F, ut tumma rc&arum 1 F & A B ad A B. 

Siautcm ducatur a puncto l pcrpcndicularis ad bafim rc&al H & alia quxvis per- 
pcndicularis G Qy O occurrcns applicatx I F in Q^ curvx in V & tangcnti in O , 
proptcr (imilitudmcm triangulorum cnt ut I O ad I QJivc ipfi xqualcm H G, ita tan- 
gcns I E ad applicataml F , & ut quadratum 1 0 ad quadratum H G ita quadratum I E 
ad quadratum 1 F. 
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Ut autcm quadratum I E ad quadratum 1 F, ita fumma rectx I F & A B ad rectam A B. 
Ergo quadratum I O ad quadratum H G crit fcmpcr ut fumma rcctatum 1 E & A B 
ad rcctam AB : Qupd demonftrare oportuit. 




Indc fcquitur fi rcctx M N ponatut in directum recta N X rcctx A B xqualis , eQc 
fcmpcr ut quadratum tangcntis I O adquadratum rectx H G , vcl ut quadratum tan- 
gcntis I Y cx altera partc ad quadratum rectx oppolitx RH, utrobiquc eniin proptcr 
parallelas cadem cft ratio,ita rc£tamHXad rcctam N X. Rccta cnim H X xquahs clt 
liimmx rcctarum 1 F, & A B,Sc rccta N X clt xqualis A B. Hoc autcm patct cx conltru- 
ctionc, rccta cnim H N propter parallclas xqualis elt rcctx 1 F , &. rchqua N X, tacta cik 
zqualts rcctx A B. 

PROPOSITIO IV. 

EXponatur in 5. Figura noftra hxc parabola A X E cujus fit ca , ut diximus , natu- 
ra ut cubi apphcatarum fint intcr lc m rationc quadratorum portionum axis : Sic 
cjus axis A l.balis aut lcmibafis E Icxdatis axcAIdc applicata IE invcnirur , ut liipc- 
rius diximus , rcctu m iatus A D > a quo abfciua nona iplius partc C D , 6t rcliqua A C 
bifariam divifa in B , lecetur balis E I in quothbct itbucrit porttoncs xqualcs E F , FG> 
G H , H I flc a punctis F, G, H cxcitcntur pcrpcndicularcs F X , G Y, H Z curvx occur- 
rcntcs in punctis X,Y,Z.Ad punctaautcmE,X,Y,Z,ducantur tangentcs ER,XS,YT,ZV, 
occurrcntcs perpcndicuianbus FX, GY,H Z ,IA productis,in punctis R,S,T,V. Ponatur 
rcctx El in dirccku rccta 1K xqualis tcCtx AB,Patet ex prxccdcntc propolitionc & iplius 
corollario quadratum tangcntis Z V ad qu.uiratum rcctx H 1 clVc ut rcctam H K , ad rc 
cTarn KI . Similitcr ut quadratum tangcutis Y T ad quadratum rcctx G H lta rcctam G 
K ad rectam K I ; itcm quadratum tangcntis X S ad quadratum rcdx F G ut rcctam F 
kadrectamKlidcniqucutquadratumtangcmisERadquadratum rcctx E F ha rc- 
ctamEKad rcctam I K : His pofitis a puncto K cxcitctur KL pcrpcn dicularis ad rc- 
ctam E K , & rtat recta K L xquaiis rcctx K 1 fivc A B 1 intciligarur jam per punctum 
K tanquam vcrticcm , axem autcm K E , dcicribi parabolc limplcx fivc Acchimcdca 
cujus rcctum larus lit K L , & lit iila parabola K M Qjidquam cxcitcntur pcrpcndicu- 
brcs E Q^ FP,GO,HN,IM qux crunt , ut patct applicatx parabolx & in dirc- 
ctumpolitxpcrpcndicuiaribus FX,G Y&c. Quadratum tangcntisZV ut jam diximus 
•ft ad quadratum rcctx H 1 ut rccta H K ad rcctam 1 K. 
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Sci Ut rccta H K ad fcclam I K iralingulis in rcclam KL du&is rc£tangulum fub 
H K in K L ad rcclangulum lub I K in K L 5 rcclangulum vcrb fub H K in K L cxna- 
tura parabolx Archimcdex xquatur qmdr.ito .ipplicatx H N , & rcctangulum lub I K , 
in K L xquatur quadrato re&x K L , cuin rcctx 1 K , K L ta&x fuerintxqualcs : Erit 
igitur ur quadratum H N ad quadratum K L lta quadratum tangentis Z U ad quadra- 
tum rcclx H 1 , idcoquc ut rccla H N ad K L ita tangcns Z U ad rc&am H 1. Simihter 
probabimuscfleuttangcntcm YTad rcftam G H ita applicatam GO ad KL : Itcm 
ut tangcntcm X S ad rcclam F G ita applic.it am F P ad K L , dcniquc ut tangcntcm ER, 
ad rc&am E F ita cflc applicatam E Qjid K L. Cum igitur fit ut tangcns Z U ad rcc- 
ram H I iraapplicata HN ad K L , rcctangulum fub ( cxtrcmis xquabitur rcclangulo fub 
mcdijs , idcbquc rcdangulum fub N H in HI xquabirur rc&angulo fub KLtn tangcn- 
tem Z U. Similitcr rcclangulum fub O G in G H xquabirur rcftangulo lubK L in 
rangcntcm YT , itcm rcclangulum fub P F inF G xquabitur rcftangulo fub K L in 
tangcntcm X S , dcniquc re&angulum liib E Qm E F xquabitur reclangulo fub K L in 
tangcntcmER : Qiudautcm pluribus in rc proclivi & jam ad mcrhodum Archimc- 
dcam fpontc fua vcrgcntc immoramur? Pcr infcriptas cnim & circumfcriptas in lcg- 
mcnto parabolico figuras, rettangula omnia QE F ,PFG, OGH.NHI fegmcn- 
tum ipfum parabolicum EQ_M 1 dclignabunt. Omncs autcm tangcntcs ER, X S Y T, 
Z U pci iteratam fccundum noftrx prxccpta mcthodi circumfcriptioncm curvam ip- 
fim E X Y Z A ctiam dcfignabunt; crgo fcgmcntum parabolicum E QM I xquarur 
rcchngulo fub K L in curvam E X A. Datur autcm in rcclilincis fcgmentum parabo- 
licum E QM I , quadravit cnim parabolam Archimedcs Ideoque iplius fegmcnra. Er- 
go reftangulum fub K L in curvam E X A ctiam datur : darur autem rc£h K L. Ergo 
d.uur curva E X A & ipli alia rcfta potcft conftitui xqualis, quod crat dcmonftran- 
dum. 

Si quibufdamtamcn hxc dcmonftratio brevitate nimia laborarc vidcatur , cam 
intcgram infiftcndo vcftigiis Archimcdeis non gravamur fcparatim adjungerc > ut 
cam lcgant & cxamincnt qui fuperiora non fufticcrc cxiftimabunr. Probandum cft fc- 
gmcntum parabolicum E Q^M I rc&angulo fub dati K L in curvam E X A xqualc 
cflc. Fiat cx Archimcdc fcgmcntum illud parabolicum E Q^M I xqualc rcctangulo 
fubdata rc£U KL in datam rcctam b. Si probavcrimus rcctam b xqualcm cflc curvx 
E X Aconftabit propofirum. Aio itaquc rcctamB curvx E X A cflbxqualcm. Si cnim 
xqualis non cft , crir vcl major vcl minor. Sit primo rc&a b major quam curva E X A 
& lit carum cxccflus , fi ficri poflit rc&a a. Ex propofitionc fccundi hujus pofliimus 
curux E X A circumfcribcrc figuram cx portionibus tangcntium compolitam qux fu- 
pcrct curvam intcrvallo minorc rctta a. Fiat igitur illa circumfcriptio & in figura fc- 
parata.quam criam quintam Romano chariftcrc notauimus,circumfcripra illa conftct 
cx portionibus tangcntium ER , X S , Y T , Z V , circumfcripra illa cx prxdcmonftra- 
ris eft major curva E X A. Scd & rccta b pofita cft major eadcm curva. Cum crgo 
circumlcripta fiipcrct curvam minori intcrvallo quam rccla B fupcrat candem cur- 
ymu : Ergo cucumfcripra minor cft rccta b. Rcftangulum itaque liib rccla K L in 
circumfc: iptam cft minus rcdangulo fub K L in rc&am b. Ar rcttangulum fub K L 
in b faChim cft xqualc fcgmcnro parabolico E QM I : Ergo rcclangulum lub K L , in 
circumfcripram cft minusdicto fcgmcnto parabolico E QjM I. Probavimus autcm 
rccLingulumfub K L in portioncm rangentis E R xquari rc&angulo fubQEin E F , 
ircm rcclangulum fub K L in X S xquari rcftangulo fub P F inF G , item rcclangu- 
lum fub K LinYT xquari rc&angulo fub OGinGH, deniquc rccLmgulum fub 
K L m Z V xquari rcclangulo fubN H in HI, crgo re&angulum fub K L in rotam 
circumfcriptam cft xqualc fummx rcctangulorum lub Qjj in E F , lub P F in F G , fub 
O G in G H &fub N H , in H 1. Si autcm in rcttas F P , G O , H N , 1 M , qux fcn- 
lina dccrclcuntqub propiusacccdunt ad vcrticcm parabolx , continuatas dcmittantur 



Mathematica. 95 

perpendicularcs feu parallclar bafi , a punctis Q^, P , O , N rctta: Qj , P e , O a , N ♦. 
Patct rcttangulum QJF r xqualc efle re&angulo fub QJi in E F , itcm rcflangulum 
e F, aquan rcctangulo liib P F m F G , rc&angulum a G iquari rectangulo lub O G 
in G H , deniquc rc&angulum * H a-quari rctVangulo fub N H in H I. Ergo retiangu- 
lumfub KL incircumtcriptam cft aqtialc 
rc&anguhs « E, e F, a G, ♦ H. Sed probavi- 
mus rcctangulum fub K L in circumlcri- 
prameflcminus fegmcnto parabolico EQ_^ 
M I , crgo fumma rcttangulorum r E , © F , 
a G , ♦ H cnt mmor diclo fegmcnto para- 
bolico E Q^M l,quod cll abiurdum, illa 
cnim rcttangula conltituunt tiguram ex rc- 
&angulis compolitam , «5c lcgmcnto para- 
bolico , ut patet , circumtcripram , tdcbquc 
iplb fegmento m.ijorem. Retta ltaquc b 
non cft major curva E X A. Scd nequc 
minorem cflc probabimus. Sit enim rctta B 
minorcurva E X A, li ficri potcit , «Sccurva 
fupcret rcttam b intcrvallo a. Circumtcri- 
batur in figura fcparata ( quam ctiam quin- 
tam chara&crc grxco notavimus ) tigura 
conftans ex portionibus tangcntium curvi 
E X A minorum > fed quam tamcn ipJa cur- 
vafupcrctintcrvallo minorc iplo a. Et fit 
illa figuraconltans cx portionibus tangcn- 
tium XR, YS, Z T , A V > Cum haquc 
curva fit major b intcrvalloa , <5c cadem 
cunafupcrctcircumfcriptam intcrvallo mi- 
norcipfoA , crgo circumicripta erit major 
rctta b, ideoquc rctlangulum fub K L irj 
circumlcnptam erit majus lcgmento para- 
bolico E Q^M L Scd rc&angulum fub K 
L in circumlcriptam a*quatur,cx prardcmon- 
ftratis, rectangulis lubPF, in F E, fub O G , 
ia G F , Gib N H in H G & fub M 1 in 1 H. 
Eftcnim ut X R ad F E ita F P ad K L , ideb- 
qucrc&angulum fub K L in X R arquatur 
rc&angulofub P F in F E & fic de reliquis. Cum igitur rcclangtilum fub K L in cir- 
cumlcnptam lir majus fegmcnto parabolico E CvM I , ergo lumnu tctt.ingulorum 
fub P F in F E , fub O G in G F, fub N H m G H 6c fub M 1 in H 1 cft nujor dicto 
Icgmcnto parabohco , tcdomnia illa rcttangula du&is pcrpcndicularibus fcu bafi pa- 
rallclis rcctis Pr, Oe,N a,M» qux omncs cadcnt mapphcaras intra parabolam , 
prout enim applit jt.v magis diftant a verticeco magis (cmpcr augenrur , erunt aqu.dia 
re&angulis P E , O F, N G , M H. Ergo fumma pmrrrum illorufn rcctangulpfum P E, 
OF, N G , M H , crtr major lemnento p.irabolico. Quod cft abfiivdtim. Rcctangula 
cnim illa PE,OF,NG,MH componunt figuram ex rccranguhs compolitam & 
ipfi tegmcnto parabolico inferiptam , idcoquc iplb mmorcm. Rcclaitaquc b nOn cft 
minorcurva E X A. Cum jgitur ncc fit major , nec mmor , erit ipli CUrvx aqujhs. 
Quod prolixitis , utomnis rcmovcaruricrupulus , ftiit dcmonftranduin. 

Exjamdcmonftrafis paretcadcm facilitatc demonftrari potTe fcgmcntum paraboli- 
cum quodvisEQJFaprioreabfcitTum, rcttaugulo fnb dita K L Ln curvam E X 
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xqualc cfle ; Idcoquc fi dctur in bafi quodvispun&um ut F ,cum cx Atchimcde feg- 
mcntum parabolicum E QJ> F m rc&ilincis dctur , darictiam & rcftangulum fub K L 
datl in portioncm curvx E X ; datur autcra rcda K L ,crgo & curva E X. Dato ltaquc 
quovis punfto inbi feut F , dari portioncm curvx ipfi oppolitam & redtam poflc 
afllgnari huic xqualcm manifcftum cft. 

Ncc movcatad rcftam illam curvx EXA xqualcm invcnicndam , conftrucndam 
vidcri parabolam fimpliccm ,quocafuproblcmafolidumcvadcrct. Cumcnim fuppo- 
natur ad vcritatem tantum inquircndam & dcmonftrationcm ritc conficicndam pa- 
rabolxilliusdcfcriptio; nihil vctat quominus calculum ipfum diflimulata illa ima- 
ginaria parabolx dcfcriptionc , pcr rcftas & circulos & expcdiamus & cxhibeamus. 
Is autcm calculus , rtifi fallor , talis cft Efto in figura fcxta , curva patabolica D A C 
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ejusnaturxutcubiapplicatarumDB&N Mfintintcr fcut quadrata portionum axis 
B A & A M , dentur autem altitudo A B & fcmibafis B D , aut tota DBC. Aio da- 
ri rc£tam curvx D A C xqualcm ( quod jam probatum cft ) in calculo vcre Gcomc- 
trico. Sit rc&um iftius parabolx latus rcfta A O , quam datam eflc cx datis axc 6c ap- 
plicata cx fupra di&is conftat , a rc&a A O aufcratur nona ipfius pars E O , rcliqua vc- 
ro A E fiat xqualis redtx Y K , cui in dircftum ponatur K X xqualis fcu applicatx 
fcmibafi D B. Supcr re£ta Y X tanquam diamctro dcfcribatur fcmicirculus YTX& 
rc£ti Y K bife&a in punfto R excitctur pcrpendicularis R T fcmicirculum fecans in 
T , Re£tx R T fiatxqualis rc£ta R V & fupcrrc£ra VXtanquam diamctro dcfcriba- 
tur fcmicirculus V QJCad cu/us circumfrrcntiam a pundo R cxcitctur pcrpcndicula- 
risRQ;_SupcrrcaisTR,RO^dcfcribanturfcmicirculi TPR, RGQ& lplis ap- 
pliccntur rc£*x T P , R G qux fingulx fint ipfi R Y xqualcs. Jun£hs autcm re^is R P, 
Qj3 : Aio rationcm curvx parabolicx D A C ad bafim D B C cfle camdcm qux eft 
dupli quadrati rc&x O^G adtriplum quadratum rc£txRP idcoquc cflc datam. Fiat 
itaquc ut triplum quadratum re£rx R P ad duplum quadratum rcdx QG ira rcch D C 

ad 
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ad rcc"tam 1 H. Recta illa I H qux data cft cx conftru&ionc , xqualis erit cvirvx parabo- 
licx DAC. Qupd ii cum prxcedcntc dcmonftrationc non conveniat , abipfacrit cmcn- 
dandum. 

Si hxc non fufticiant ad obtinendum a Geometris ut noftra hxc curva parabolica 
intcr admiranda Geometrix collocctur, illud fbrtafle ab ipfis qux mox lequcntur impc- 
trabunt. Quid cnim mirabilius quam cx una hac curva dcrivari & formari alias nu- 
mero infinitas non lblum ab ipsa fcd intcr fc fpecic diftcrcntcs qux tamcn fingulx 
rcclls datis xqualcs cflc dcmonftrcntur ? Propolitio gcneralis hxc cft. 

Sit in 7. Figuri , curva noftra parabolica C M A cujus altitudo A B , fcmibafis C B 
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& ab ca curvi formentur alix in infinitum hac rationc ut du&is perpendicularibus ad 
balim rcftis DM,NL,EK,1H utcumquc , fccantibus curvam in pundis M , K , 
novacuiva CNIG cx hac priorc formanda fit ejus naturx ut redta DNfit lcmpcr 
xqualis portioni prioris curvx ncmpc C M ipfam rcfpicienti ; itcm rcda E 1 fit 
xqualis portioni prioris curvx C M K, & fic in omnibus ahjs quibuflibct pcrpendi- 
cularibus. Hxc nova curva C N 1 G crit divcrix a priorc Ipccici. Formctur paritcr 
abipsl , tertiacurva C L H F inquarettx DL,EH fint lcmper xqualcs portioni- 
buscurvis CN&CNI fccundx curvx. Eta tcrtii pari rationc formetur 4. a quar- 
ta quuna ,a quinta fexta & eo progrcdiamur in infinirum ordinc. Aio omncs iftas 
curvas CNIG,CLHF& reliquas in infinitum pcrindc ac primam parabolicam 
CMKA rcclis datis xquales eflc. 

Notandumautem iftasomnes in infinitum curVas cflc pure Gcometricas , ncc in 
illisitaquc adlcgcm illam & ordincm naturx dc quibus initio hujus diflertationis lo- 
cuti fumus rccurrcndum. Licct cnim rcftx D N & E 1 curvis CM&C M K fup- 
ponantur xqualcs , cxdcm tamcn ipix non tam fuppolitx funt quam cx prxdi&is dc- 
monftratx cflc paritcr rc&is xqualcs. Dato quippe quolibct pundoD , cum cx prxcc- 
dentibus detur rccfc» xqualis portioni curvx CM > crgo rc&a DN qux curvx CM 
cx conftructionc ponitur xqualis , ut rcfta vcre dara non ut xqualis curvx confidcrari 
dcbct , & fic dc rcliquis. Curva igitur fupra deicripta C N I G verc Gcomctrica clt , 
quam poftquam xqualcm cifc re&x datx dcmonftravcnmus lcqucrur tcrtiam curvam 
ab ca formandam ncmpc C L H F cfle quoquc pure Gcomctricam & fic omncsalias in 
infinitum. 

Dcmonftratio diflkilis non cnt fi prius prxmifcrimus gcncralcm qux huic opcri om- 
ninb infcrvit propolitionem. 

N 
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PROPOSITIO VI. 

ESto in Fig.8. quxlibet curva cjufdcm cum prxccdentibus naturx ONR, cujus vcr- 
tcx O , axis vcl applicata O V I, cadcm cnim lcmpcr cft dcmonftratio , & ab ca" 




formetur alia curva OAEcujuscafit proprictas ut applicatx fint xqualcs portionibus 
abfcifiis a priorc curva , cxcmpii gratia, applicata V A fit zqualis curvx O N , applicata 
I E fit xqualiscurvx O R, & fic dcrcliquis : Ad datumpun&um in novi hac curva du- 
cctur tangcns hoc patto : Sit datum puntrum E, ducatur applicata E I , fccans priorcm 
curvam in R, ducatur re&a RC tangcns in di&o pun&o R priorcm curvam & occurrcns 
axiinpunttoC.riatut RC ad Cl.itarc&a IE ad redam IB, &jungarur EB. Aio 
redam E B tangerc novamcurvam E AO in pun&oE. Sumpto enim quovis pundo 
inaxc ut V,&duda applicara V N A qux fccct priorcm curvam in N, tangcntem RC 
inS, fccundam curvam in A , rc&am vcro EB inY, fi probavcrimus re&am V Y 
fempcrcllcmajorcm applicata\ VA, rc&a E B non fecabit novam curvam a parte verti- 
cis. Hoc autcm racillimi probamus. Rcfta VAcftxqualis curvx ON fivc diftercntix 
inrcr curvas O R , N R : At rc&a Jk S cft minor curva R N per conte&arium primx 
propofitionis,crgd djrTcrcntia intcr curvam O R & rc&am RS cft major diffcrcntia intcr 
camdem curuam O R , & curvam R N 5 icd curva VY eft xqualis diffcrentix intcr cur- 
vam O R & rcttam R S ur mox probabimus ergo re&a V Y occurrcns rcftx E B, crit rna- 
jorrctta VA occurrcnte curvx OAE, unde patet omnia puntta rcctxEB vcrstta 
vcrticem ctfc extr.i curuam > ldcoquc re&a E B curvam ab ca partc non fecabit. Imd 
ncc infcrius. Sumatur cnim quodvis punctum utH aquo ducatur applic.ua H Z ie- 
cans priorem curvam mD,tangentem R C productam in F , fecundam curvam in Z, & 
rcctam E B produtlam in Q^Si probemus rectam H Q in quocumque cafu majorem 
cfierccHHZ, patcbit omnia punfta rcttx E B ctiam infcnus fumpte extra curvam m- 
ccrc , unde patebit dictam redam E B tangcrc fecundam curvam ifl dido puntio E. Re- 
«ira H Z cft xqualis cx conftruttione curvx O D , hoc cft fummx curvarum O R, R D. 
Cumnutem retla R F fit portiotangcntis RE infcriiis fumpta ent cx conlectario pri- 
mx hu jus rc&a R F majcr curva R D, ideoquc fumma curvx O R & rectx R F cnt ma- 
jor fumma, cjufdcm curvx O R & curux R D ; fumma autcm curvx O R & rcttx R F 
eft xqualis, ut mox probabimus, re&x H QUumma vero curvarum O R,R D eit xqua- 
lis rcclx H Z ex conftructionc , crgo retta H QJempcr & in omni cafu major erit ap- 
plicata H Z. Idcoquc rccra E B in diftopun&o E tangct lecundam curvam. Probandum 
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autcm rcliquimus difYercntiam curvx OR & rc&x R S squari rc&x V Y, ducatur rc&a 
E M parallcla axi & occurrat rc&x V Y produdx in M. Ex conltructionc eit ut E 1 ad 
IB,iraRCadCl,fcdutEIadlB,ita YV ad VB,& ita YM,adME, ut autcmRC 
ad Cl,ita R S ad V I, crgo ut Y M ad M E, ita R Sad VI, Sunt autcm rcdx ME, 
VI xqualcs proptcr parallclas , crgo re&x YM , RS crunt xqualcs. Sunt autcm 
xquales ctiam re£tx EI, VM , crgo diftercntia intcr rc&as EI, & M Y cnt rc- 
cla V Y. Scd rcfta E I cx conftrudione xquarur curvx O R,crgodirTcrcntia intcr cur- 
vam O R& reftam M Y fivc iplixqualem R S xquabitur rccix YV. Quod primo 
crat probandum. Ncc diflimili ratiociruo proccdct dcmonftratio infra applicatam E I, 
ducH enim re£U E Pparallcla axi , probabimus rcclam QJ> xqualcm cflb rcdtx R F. 
Eft enim ut E I ad 1 B hoc cft Q.H ad H B, hoc cft, QP ad P E, ita rcda R C ad C l.hoc 
cft , R F ad I H. Sunt autcm xqualcs P E , 1 H , crgo& rccfcc Q_P , R F. Rcfta autcm 
H Q xquatur re&is H P , P Q^quarum prior H P xquatur rc6tx I E fivc curvx O R, 
pofteriorautcmQJ>xquaturcxdemonftratisrc£txRF. Ergo fummacurux OR& 
rccix R F cft xqualis rc&x H Q^quod fecundo loco fuit probondum. Patct itaquc 
re&amE B inpuntto E lccundam curvamtangcre. Quod cratdcmonftrandum. 
Sit jamin 9. Fig. curva noftra parabolica G K A cujusaltitudo A E , fcmibalis G E, 
rcttumlatus A D , cujus nonapars , ut fupra lit C D& retta A G bifariam fccctur in 
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B: A priori hac curva formetur alia vcrsuspUn&um G quxfit GNSoccurrcns axi 
prioris in S , & novx hujus curv.v proprictas hxc fit, ut fumpto quovis pun&o ut F , 
& erctH pcrpcndiculari F K N occurrcntc duabus curvis in K & N , rc&a FN fit fcm- 
pcr xqualis curvx prioris portioni G K. Ducatur parallcla bafi K M , & ad idcm pun- 
£tum Kducaturrcdia TK H tangcns priorem & occurrcns axiinT & bali in H. Pcr 
puncmm vcro N in fccunda curva ducatur tangcns R N X I occurrens bafi in I , & a. 
punctis quibuflibct in ea ex utraquc partc fumptis ut R & X dcmittantur in bafim pcr- 
pcndicularcs X Y & R V. Ex prxccdcntibus patct quadratum tangcntis K T in priorc 
curva ad quadratum FE, fivc quadratum KL ad quadratum F V, efle fcmper ut rcttam 
FE und ciim rcfta ABad ipfam AB. Scd ut quadratum K T ad quadratum F E livc ad 
quadratumK M, ita quadratum KH ad quadratum H F propter parallelas,crgo quadra* 
tumKH eft ad quadratum H F ut rccta FE una cum AB ad AB. Ut autcm qua- 
dratum KH , ad quadratum H F,ita cx prxccdcntc propofitionc quadratum rcctx F N 
ad quadratum rc&x F I. ( Cum enim cxtcra latera cx vi illius propoiitioms lint pro- 
portionalia , crunt proportionalia &quadrata. ) Ergo quadratum NFad quadratum 
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F I cft ur rc£ta F E una cum AB ad A B ^Scconiponendo quadrara duo N F 5c F I li- 
vc unicum quadrarum N 1 crit ad quadratum £ 1 ut F E uru cum A B bis ad A B. Scd 
ur quadratum N 1 ad quadtatum FI, ita quadratum R N ad quadr.uum rcctx FVcx 
unapartc,& iraquadratum re£kx N X ad qoadratum rcctx F Y cx iltcra. Ergo fump- 
to quovis punclo in fccunda hac curva ut N , clt fcmpcr utquadratum portionis tan- 
gentis ad illudpun£tumdu£tx ex alterutraparre ad quadratum portionis balis ipli op- 
politx , itafumma re£tx F E una cum A B bisad A B. Si igirur bafi G E ponatur in 
dircdum rccFa E O rc&x A B dupla, Sc ad punclum O erigatur pcrpendicuiaris O P 
ipfi A B xquahs , erit fcmper ut qiudratum portionis NR in hac iccunda curva ad 
quadratum portionis bafis F V , vel ut quadratum portionis tangentis N X ad quadra- 
tum portionis bafis F Y , ita rccta F O ad rc£fcam O P» 

His ira fc habcntibus , patct cxtcrasirj infinitum curvasmodo qucm fupra indi- 
cavimus dcfcribcndascjus cfle naturz , ut in 3- v. g. quadratum portioms tangentis ad 
quadratumportioms bafisipli oppolitx , fitut portio bafis FE untium lumcns apun- 
cto F in quod cadit pcrpcndicularis a puncto contactus in balim dcmifia , una oiim rc- 
cta A B tcr iumpta ad lpfam A B. Inquarta curva crir ut quadratum portionis tangcn- 
tis ad quadratum portionis bafis ipfi oppofitx ut rccta F E una cum A B quater fump- 
taad iplam A B. Et lic de reliquis in infinitum. Eadcmcnim fempcr demonftratio , 
ut cvidens cft , in omnibus calibus locum habct. 

Ncc difticilis hoc fuppofito ad thcorcma gencralc crit aditus. 

PROPOSITIO VII. 

ESto in Fig. io. curva noftra parabolica E A , cujus axis A I , fcmibafis I E. ab 
ca formctur fccundacurva E X Y Z ©cujus ca fit natura , ut fupra diximus , ut 
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quxvis applicara F X fit xqualis portioni prioris curvx ab applicata illa , fcu mavis 
vocarc pcrdcndicularcm , abfciflx. Dividatur balis in quotlibct partes xquales E F , 
F G , G H , H I & ducanrur a punctis F , G , H , pcrpcndicularcs fccantcs novam hanc 
fecundam curvam inpunctis X, Y, Z. Sit prioriscurvx rectum latus AD, a quo 
abfcindatur nonapars C D , & rciiqua A C bifccctur in B. Rc£tx A B bis fumptx fiat 
xqualis rc£ta I K qux fit in dirc£tum bafi , & ad punftum K crigarur perpendicularis 
KLxqualisrcctxAB. PcrpunctumK-ScaxcmKE iatdligatur defcribi parabola lim- 
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plcx five Archimedea cujus rectum latus K L & iir ilJa parabola K M O Q. A pundis 
£ , F , G , H , 1 ducantur pcrpcndicularcs ad axcm & occurrcntes huic parabolx in 
punttis O^j P , O , N , M , Ex corollario prxccdentis cum curva E X © iit fecunda 
curva a priorc dcrivata feu formata ea rationc quam jam fxpiiis cxplicuimus ; lcqui- 
tur fumpto in eaquolibct punfto utY, & dutta portione tangemis Y T cfle ut qua- 
dratum Y T ad quadratum G H,ita rc&am K G ad rctbm K L : led ut rctta G K ad rc- 
tTam K L, ita lingulisin rcttam K L du&is rc&angulum G K L ad quadrarum K L : Ex 
natura autcm parabolx fimplicis rcttangulum G K L xquatur quadrato applicatx G O ; 
crgo quadratum YT cft ad quadrarum GH ut quadratum G 0>ad quadratum KL, idco- 
que ut rc&a YT ad rettam G H ita rc&a G Oad rc&am K L ; rc&angulum itaquc fub cx- 
trcmis xquatur rc&angulo lub mcdiis, rctlangulum crgo fub G O, in G H xquatur rc- 
ftangulolub K L in Y T. Si lgitur ducantur alix tangcntcs E R, X S <Sc Z V occurrcnrcs 
pcrpendiculanbus in pun&is R, S, V probabitur iimilitcr rcttangulum fub QE in E F 
xquan rcdangulo fub KL in E R , itcm rc&angulum fub P F in F G xquan rectangulo 
fub K L m X S & iicdc reliquis in infinitum , undc tandcm pcr abdudioncm ad mctho- 
dum Archimcdeam pari quod in 4. propofitionc hujus indicavimus artiricio,conficic- 
rur & conclUdctur fcgmcntum parabolicum E Q^M 1 xquari rc&angulo lub K L in 
iccundam curvam E X © ficut & fingula fegmcnta parabolica , E QJ> F , vcrbi gratia, 
rcttangulo fub K L in portioncm curvx E X , vcl fcgmentum E Qp G rc&angulo fub 
K L in portioncm curvx E X Y & fic in infinitum. Dantur autcm in rc&iiincis hxc 
omnia icgmcnra paraboiica cx vi quadraturx parabolx ab Archimcdc demonftratx ; & 
datur ctiam rctka KL. Ergo dantur tam tota fccundacurva EX © , quam ipfiuspor- 
tioncs E X , E Y &c. pcr rcclas pcrpcndicularcs ad pun&a F G data abldflx. 

Ad tcrtix curvx cum rctta data xqualitatem , fimilis fict conftruttio , nifi quod 
redta 1K ponctur tripla rcttx AB. In^ curva cadcm IK ponctur quadrupla rcdx 
A B. Et tandem gcncralis intcr omncs iitas in infinitum curvas a priore denvandas ita 
ftatuctur ratio : crunt ncmpc fingulx intcr fc ut fcgmcnta parabolica cjuidem parabo- 
lx , & cjuidcm altitudinis qux a vcrticc parabolx diftabunt pct rcctum latus totics 
fumptum quot crunt in ordinc curvx intcr fc comparandx. 

Excmpli g. fit in n. Fig. curva noftra paraboiica E M A. Cujus axis A F, fcmibafis 
E F , recium larus A D , a quo dcmpta nona partc C D , rcliqua A C bifccctur in B. 
Et a prima illa curva formetur fccunda E O S cjus naturx ut fumpto quolibet punfto 
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in bafeN rcftaNO pcrpcndicularis ad bafim &occurrcnscurvis inM& O, firxqua- 
lis portioni prioris curvx E M. a fccunda formctur tcrtia E V R in qiu rccla N V fit 
acqualis portioni fecundx curvx E O. ltcm a tcrtia E V R. formctur quarta E X JL,in 
qua recta N X fit xqualis portioni rcrtix curvx E V. Exponatur fcparatim parabola 
fimplcx fivc Archimcdca cujusaxis infinitus G K QJf , vcrtcx G , rcctum latus G H 
xquale rcctx A B. Quxrirur ratio verbi gratia" 4. curvx E X L ad pnmam E M A. 
Quiapriorcxiftisclt4.ordinc,abaxcablcindcnda cft G Yquadrupla rcfti latcris G 
H , deindc poncnda ipli in directum rccta Y ©arqualis fcmibafi E F & ducendx appli- 
catxrectxYT, ©a. Quia vero poftcrior exduabus comparandis cft pnma ordinc , 
abfcindcnda cft ab axc rccta G K rcdo lateri femcl tantum xqualis , deindc ipfi ponen- 
da in dircctum rcfta K QJemibafi ctiam E Fxqualis & duccndx applicatx KI, QP. 
Erit ex dcmonftratis & canone gcncrali ab illis dcdudto.ut fcgmcntum parabolicum Y 
T A © ad fcgmcntum parabolicum K I P Q^ita quarta curva E X L ad primam EMA. 
Scd ratio fcgmcntorum parabolicorum interfe data cft cx Archimcdc, ergo & ratio 
curvarum intcr (c data crit ; data cft autcm prima ex dcmonftratis ,datur igitur & 
quarta,& ipfi rcctx datx xqualisaflignari potcft& perpctua iiia ratio rcmota , fi li- 
bcat , parabola adphrafim Gcomctricam opc rcgulx tantum & circini accommodari. 
Quod autcmdctotis jamprobatum & incanoncm dcdu£tumcft,idcm dc portioni- 
bus illarum curvarum intcr fc comparandis contingcrc bencficio fcgmentorum para- 
bohcorum portiones femibafis ipfis curvarum portionibus oppolitas pro aLtuudinc 
habcntium quis non vidct ? 

Nihil autem ncc dc lblidis cx di&is in infinitum curvis , conficiendis , ncc dc fupcr- 
ficicbus ipforum curvis , ncc dc ccntris gravitatum aut lincarum iftarum , aut ditto- 
rum folidorum , aut fupcrficicrum curvarum adjungimus , cum mcthodi hac dc re gc- 
ncralcs 4 fummis& inlignibus Gcomctris jam vulgatxifta omnia poft cognitam fpcci- 
ficam curvxdarx proprictatem ignorarinon finant , licct in multis cafibus propriam 
ab unoquoquc adjungi opcri induftriam non inutilc fiiturum cxiftimcmus. 

Scd antequam manum dc tabula tollam fuccurrit cxaminanda fcqucns propo» 
fitio. 

Sit in Figura 12. curva noftra parabolica C O A , cujus vertcx A , axis A B , femi- 
bafis C B. Ab ea formcntur alix curvx intinitx modo qucm jam cxplicuimus , non cx 




partebafisutfupra,fcd cx parte verticis. Sintillx curvxaprima cffingcndx AIF, 
AGE&c. in infinitum ca conditionc ut fumpto quovis pun&o in axc D & ducta ad 
axcm pcrpcodiculari D O I G fcantc cutvas in punttis O , I, G , rctta D 1 Gc in 
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fecunda curva fcmpcr xqualis portioni primae curva: A O, itcm rccfa D G in tcrtia cur- 
va fit fcmpcr xqualis portioni lecundx curvx A I, &fic in infinitum. Hujufmodiom- 
ncs curvx non Iblum fpccie intcr fc & a prima A O C , diffcrcnt fcd ctiam abi/s 
quas cx partc bafis fupra cffinximus. Quxritur crgo an curvx illx omncs A 1 F , A G E 
&o fic in infinitum cthngendx , datis rcftis , an vcro ali/s curvis fint xqualcs > lnqui 
rantillud Gcometrx,& miraculum augcn cxpcricntur. 

Sane fi mcthodiquibusutunturaddimcnfioncm curvarum, fint gcncralcs & fuf- 
ficicntes , quod ipfis affirmantibus indubium rcvocarc non aufim , primo ftatim ob- 
tutu rcm fa&am habcbunt , & a laborc fupcrfluo Gcometram jam fatigatumlibcra- 
bunt. 

Si quid autcm in fupcrioribus dcmonftrationibus concifum nimis invcncrint, id aut 
fupplcant , rogo , aut condoncnt. 
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APPENDIX 

AD DISSERTATIONEM 

DE LINEARUM CURVARUM 

cum lineis re&is comparatione. 

Vt ultima guam in "Dijfertatione fropofuimus qttaflioni 
fatisfiat, framittenda yidentur frofofitiones fequentei . 



PROPOSITIO PRIMA. 

I N T in figura prima dux curvx A I F , 3 Z 8 quarum axcs A 
E,j7 fintintcr fc xqualcs. Ducantur autcm ad axcs applicatx 
quotlibct qux in utraque figura xquali a vcrticc inrcrvallo di- 
ftcnt. Sint cxcmpli gratia" applicatx prioris B M, C I , D H , E F 
pofterioris vcro applicatx fint 4 t, 5 2 , 6 9 , 7 8, & fit rcft.i A B qux 
dcfignat intcrvallum applicatx B M a vcrticc, xqualis rccla 43 qux 
dcfignat intcrvallum ctiam applicatX4 1 avcrricc. Sit paritcr CA 
xqualis 5 3. Itcm D A xqualis 63 , denique E A , quod jam iuppo- 
fueramus,xqualis 73. Si iingulx exapplicatis fint fcmpcr ad abfciflas pcr tangcntes ab 
axc , in rarionc corrclatarum , hoccft ii du&is tangentibus ad pun&a F , H , I , M , cx 
una partc , & ad pundta 8 , 9, Z , T , cx altcra fcmper contingat ut applicata F E , verbi 
gratia, lit ad rcftam K E quam tangcns F K abicindit ab axc , in cadcm rarionc , qux 
eft applicatx 8 7 ad rcttam 7 2 quam tangens 82 ab axc paritcr abicindit. Itcm applica- 
ta D H iit ad abfciiTam ab axcpcr tangcntem qux ducitur ad pun&um H ut applicata 
69 adabfciflam abaxc per rangcntcm ad punftum 9. duclam & iic dc reiiquis. Aio 
duas iftas curvas A F, 3 z 8. efle intcr fc xqualcs, imo & fimilcs idcoquc eafdcm , & 
applicatas unius figurx applicatis altcrius qux a vcrticc xqualitcr diftant cflc paritcx 
xqualcs. Du&is enim ad punfta H, I, ut in primS figura portionibus tangcntium HO. 
1 N , M R , qux occurrant applicatis in pun&is O, N ,R. Itcm duftis portionibus tan- 
gcntium in fccunda figura 9 V , Z Y ,T X qux occurrant applicatis in punttis V,Y,X : 
cx fuppofitionc ut F E ad E K in prima figura , iracft 87 ad 72 infecunda : fcd anguli 
.id pun£ka E & 7 fonr re&i , crgo rriangula F E K , 8 72 funr iimilia : ut crgo F K ad 
K E , ita 8 2 ad 72. Scd ut F K ad K E ita ( producH applicata D H ad punftum G ) rc- 
£raFG ad rcclam DE , & ut 82 ad72 ita ( producH applicata69 ad punttum P) rcfta 
8 P ad 67. Ergo ut rcfta F G ad rcftam D E , ita rccta8 P ad 67. Sunrautcm rcftx DE, 
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67 , xqualcs ,cum rcftx E A & 73 , itcm rcdx D A & 63 fint intcr fc xqualcs : crgo & 
portioncs tangcntium FG , 8Pcrunt intcr fexqualcs. Simihtcr probabimus pomo- 
nem tangcnm H O xqualcm cflc portioni tangcntis 9 V , itcm portioncm tangcntis 
INxqualcm circ portioni tangcntis Z Y , dcniquc portioncm tangcntis MR xqua- 
lcmcllcportionitangcntisT X. Cum crgo fcries tangcntium in prima figura iit 
scqualis fcrici tangcntium in fccund* per abduftionem ad impolfibilc morc Archime- 
dco facilc concluditur curvam A I F, curvx 3 % 8 xqualcm eflc , quod primo loco ruic 
probandum , imd Sc pantcr concluditur pomoncs curvx corrclatas cflc mtcr lc xqua- 
lcs , portioncm ncmpe F H portioni 89 ♦ portioncm curvx H I portiomp Z , & fic dc 
rchquis. Supcrcft probandum applicatas paritcr unius figurx applicans altctius eflc 
xquales. Cum cx fuppofitionc applicatx lint lcmpcr ad abfciflas ab axc pcr tangcntes 
in cadem utrobiquc rationc , crgo anguli G F E , P 8 7 qui fiunt ab intcrlcdionc tan- 
gcntium & applicatarum crunt intcr fc xqualcs : ltcm anguli O HD , & V 96 : ltcm 
anguli N 1 C , & Y Z 5 : Deniquc anguli RM B , & X T 4. Cum crgo pomoncs om- 
ncs prioris cUrvx F H , H 1 , 1 M , M A, fint xqualcs portiombus poftcnons 89,92* 
Z T , T3 fingulx fingulis , imd & carumdcm portionum lit cadcm utrobiquc inch- 
natio ( inchnationem cnim curvarum mctiuntur tangcntcs qux in utraquc figur* 
xqualcs ilmpcr , ut probavimus , conficiunt angulos ) crgo curvx A M 1 H F , 3 T Z 
98, non folum funtintcr fcxqualcs, fcd ctiamiimilcs: Unde fi intclhgantr altcraal- 
tcri fupcrponi , congruent omnino , ideoquc non ibliim axcs fcd apphcatas xqualcs 
aut cafdcm potius habcbunt. Qupd fccundo loco fuit dcmouftrandum. 

PROPOSITIO II. 

Slnt dux in fccunda figura parabolx ejufdcm naturx AOD ,XIG, quarumaxcs 
fint A C , X F , fcmibafcs D C , G F , 5c fit verbi gratia ut cubus D C ad cubum ■ . 
applicatx B O , ita quadratum C Aad quadratum B A : & fimihtcr ut cubus G F ad 
cubum applicatx I Y , ita quadratumF X ad quadratum I X. ( ^icct ,cmm propofitio 
fitgcnctalisaparabola noftra non difccdimus ) lit autcm ut axi« uniusad fcmiba- 
fem , itactiam axis altcrius ad fcmibafcm ncmpc ut axis C A ad fcmibafem D C , lta 
axis XFadfemibafcm G F. Aioduashafccparabolas cflc intcrfc in rationc axmm , 
vcl fcmibafium , hoc cft curvam A O D cflc ad curvam X 1 G ut cft axis A C ad axcm 
X F , vcl ut fcmibafis C D ad femibafcm G F. Hx quippc dux rationcs cx fuppofi- 
tionc funtcxdcm. Dcmonftratio cft in promptu. Sccctur cnim utcrquc axis in quot- 
libctpartcsxqualcs, duas tantum ad vitandam confufioncm & prolixitatcm aflunie- 
mus. Sccctur crgo bi&riam axis A C , in B , & axis F X in Y , & dufrs applicatis B O, 
Y I ducantur ad puntta D, O, tangentcs DN, OM quarum pnor occurrat apphcatx BO 
in pundo E, poftcrior vcro rcdx A V applicatis parallclx in punflo V. Itcm m altcra 
figura ducantur ad puncla G, I, tangcntcs G K, 1 S, occurrentcs apphcatx Y 1 & iph pa- 
rallelx X R in punftis H , R i cx fuppolitionc cft ut D C ad C A , ita G F ad F X. Scd cx 
natuta iftius parabolcs rcda C A cft ad C N abfciflam pcr tangcntcm ut 2. ad j. Itcm rc-. 
fta F X eft ctiam ad rcdam F K pcr tangcntem abfciflam ut z. ad 3. Ergo cx xquo cft ut 
D C ad C N ita G F ad F K. Sunt crgo xquiangula tnangula D N C, G K F. Ergo ut D N, 
adNCitaGKad KF. Scd ut D N ad NC , ita D EadCB, & utGKadKF, ita 
GH ad F Y. Ersso ut D E ad C B, ita G H ad F V. Simihtcr probabitur cfle ut O V ad 
B A, italR ad X Y. Cum crgo portioncs axium A B , B C cx una partc , & X Y , YF 
cx altcra lint inrcr fc xquales , crgout omncs tangcntium portioncs D E , O V ad to- 
lum axcm A C,ita omncs tangcntium portioncs G H , 1 R ad totum axcm X F. Om- 
ocs autcm pomoncs tangcnttum D E , 6c O V & plurcs, li opus fit ,bcn«ficio ab- 
duaiomsadimpoflibilcutjamfxpiusSc indicatum & probatum cft dcfignant totam 
curvam D O A : Itcm omncs portioncs tangcntium G H, 1R & plurcs ctiam , fi opus 
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fit, defignant totam curvam G I X. Ergo utcurva DO Aad axcm A C , ita curva G 
I X ad axem X F : Et viciflim & convcrtcndo , crit axis A C ad axcm X F : livc bafis D 
C cx fuppofitione ad bafim G F , ut curva D O A ad curvam G 1 X. Quod crat dcmon- 
ftrandum. 



PROPOSITIO III. 



ESto in3.Figuracurva AO cujusaxis AC , balisC O, & ab ca intclligatur formari 
alia curva ejufdcm & axis & vcrticis in qui applicatx lint fcmpcr in ratione appli- 
catarum prioris curvx , fit nempc ut bafis C O ,ad bafim C V , ita applicata B P pno- 
ris curvar, ad applicatam B R poftcrioris curvx , & ita applicata D E ad applica- 
tam D N & fic in inftnitum. Si ad pundtum qodlibet prioris curvx ut O duca- 
tur tangcns O H cum axc convenicns in pundto H , & continuctur C O , doncc 
occurrat lecundx cutvx in V. Aio redram qux punfta V & H conjungit tan- 
gcrc iccundam curvam , & fcmpcr contingcrc ut tangentcs corrclatx in utraquc 
curv.i ad idtm pundtum axi occurrant. Ducanturcnim applicatx B P R, DEN, 
occurrcnres curvis in pundtis P , R , E , N , 6c rcdbs O H , V H productis , in 
pundtis Qj S, F, M. Si probavcrimus redtam B S fupra rcdtam CV dudram fcmpcr ma- 
jorem eifcrcdta B R : itcm redtamDM infetius duclam efle ctiam fcmpcr majorem 
applicara D N , patcbit rcdram M V S H tangcrc fccundam curvam in pundto V. Ex 
ConflrudrioneurC O ad C V, ita cft applicata B P ad apphcatam B R. Scd propter pa- 
rallclas C O V , B Q^_S qux fccantur a tribus rcclis C H , O H , V H ad idem pundtum 
vergcntibus , cft ctiam ut C O ad C V ita redta B Qad rcdtam B S , crgo ut rcdta B P 
ad rcdtam B R , ita eft redta B Qad rcdl:am B S , & viciflim ut redta B P ad rcdlam B 
ita cft rcdta B R ad rcdtam B S. Ciim autcm rcdla O QH tangat priorcm curvam in 
pundto O , rcdta B Qcrit major rcdla B P , crgo ctiam rc&a B S crit major redta B R. 
Quod primo loco fuit probaiidum. Ncc diflimilis in applicata infcriiis fumpta crit dc- 
monftratio. Ex fuppolitionc cnim cft utC O ad C V, ita D E ad DN , & proprcr pa- 
rallclas cft ctiam ut C O ad C V, ita D F ad D M , crgo ut D E ad D N ita cft D F ad 
D M i cft autcm D E minor D F , crgo & D N ipla D M minor crit. Rc&a itaquc 
M V S H in pundlo V tangit fccundam curvam. 

Lemma ad id quod fcquitur. 

-jloqqui t-i »nr>i7ci %ith vqqiiio sH A t) tu2itGitn£l ht G J «n«dun)l 7u hy, 5 } X. 

C I T in 4.. figura , parabolc noftra G I A cujus axis A E.fcmibafis E F G tangcns G H. 
*^ Conftituaturad L-umdcm axcm A E alia parabolccjufdem naturx F N A cu;us fcmi- 
1 bafis EFlit potcftatcfubdupla prioris femibafis E G , & fcmpcr contingat applicatam 
qu.imvis , ut N O , applicatx O lad priorcm curvam efle paritcr potcftatc fubduplam, 
Sit redtum prioris G I A parabolcs latus redta A D , cujus nona pars lit C D , & rcli- 
qua A Cbifccctur inB. Ducatur ad (ccundam parabolen tangcns ad pundtum F redta 
F H. qux in codcrn pundto H cum axc convcnict non foliim cx vi propofitionis prxcc- 
dentis , lcd quia cx natura iftarum parabolarum , in utraquc , rcdla E A eft ad rcdlam 
EH ut jadj. cx fupcriiis demonftratis. Aio quadratum F E eflc ad quadratum EH 
ut cft dimidia rcdtx A B ad rcdtam E G. Jam enim in propolitionc tcrtix diflertatio- 
nis dcmunllrarum cft quadratum GE cflc ad quadratum E H ut cft rcdta A B ad rc- 
dtam F. G. Ergo fumpris antcccdcntium dimidiiscrit ut quadratum EFquod fuppo- 
fli uniis tflc dimidium quadrari G E ,ad quadratum E H, ita dimidia rcdtx A B ad rc- 
dlam G E. Probabimus parircr li udt.i FE fit potcftatc fubtripla rc£tx GE, hocelt 
li quadr.num FE lir fubtriplum quadrati GE , elfe ut quadrarum F E ad qua- 
dratum E H , ita tertiam pirtcm redtx A B ad redram G E. Et lic dc fubquadruplo 
fubquinruplo Sc reliquis in infinitum. Cum autem in rationc fubdupla proba- 
vcrimus clfc ut quadratum E F ad quadratum E H ita dimidiam AB ad rcdtam G E, 
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crgo componcndo critut fumma qaadratorum FE, EH, livc utunicum quadrarum 
F H ad quadratum E H , itadimidia A B una cum G E , ad iplam G E. 

Si vcro rccta E F iit potcltate fubrripla rcclx Ci E , crit ut quadratum F H ad quadra- 
tum E H , lta tcrtia pars A B una cum G E ad iplam G E. 

Si rc&aEFlit potcftarc fubquadrupla rc&x GE, crit ut quadrarumFH ad qua- 
drartim E H, ita quarta pars A B unacum E G ad lplam E G , & fic in iniinitum , & in 
quacumquc applicata idcm continget. 

P ROPOSITI O IV. 

HI S prxmiflis thcorcma gcncralc haud diftkulter detcgimus. 
Sit in tigura 5. parabolc noitra A C cujus axis A B , lcmibafis B C , & ab ca Fig«r« 
tbrmcntur alix in iniinitum curvx A D , A E , A F quarum ca fit proprictas ut ducta 
quahbct applicata BCDEF, rcctaBD iit fcmper xqualis priori curvx CA, rccta 
B E xqualis fecundx curvx A D , rccta B F xqualis tcrtix curvx A E , idquc fcmpcr 
inommbusad illas curvas applicatis contingat. Aio omncsillas & lingulas ln lnfini- 
tum curvas A D , A E , A F &c. cfle fcmpcr datis lincis rc&is xqualcs , pcrindc ac 
curvas quas m diflcrtationc , divcrfa & diflimili cx partc baiis mcthodo conflruxi- 
mus. 

Thcorema gcncralcira fc habct. Exponatut feparatim cadcm parabolc 03 m xqua- 
lis omnino &limilis ipli A C , cujus idco axis M N xqualis cft axi A B , & femibalis 
O N , fcmibali B C. Scparatim cnim ad vitandam confuiioncm figuram conftrucndam 
duximus. Fiat rc&a N P reclx N M potcftatc dupla , rccta N Qjrjuidcm N M potcftatc F, *" r4 
tnpla , rccta N R cjufdem N M potcftatc quadrupla , & fic in mfinitum. Mancntc au- 
tcm cadcm fcmibaii ON , conftruatur parabolc pcr vcrticcs P, Q^ R ejuidcm cum 
paiabola O 5 M vcl A C naturx , & fint illx O 4 P, O 5 Q^O 6 R &c. Aio parabolam 
O 4 P curvx A D cfie xqualem ; parabolam vcro O 5 Qjrurvx A E cfle xqualcm ^lcni- 
quc parabolam O 6 R curvx A F cfle xqualctn, & iic in mfinitum. Cum in noilns pa* 
rabohs O 4 P , O 5 Q^, O 6 R. ducta applicara 2 ; 4 s 6 , fit icmper cx natura diclarum 
parabolarum ut cubusrcdx O N ad cubum rectx 4 2 ita quadrarutn rcctx fivc axis N P 
ad quadratum P 2 .• itcm ut cubus O N ad cubum 5 2 ita quadratum N Q^ad quadra- 
tum Q^2 dcnique ut cubus O N ad cubum 6 2 iu quadratum N R ad quadratum R 2. 
P.uet cx prxdcmonilratis in diflcrtationc , fingulas cx lflis p.u.ibolis ,reclis datis xqua- 
lcs circ,crgo poit dcmonftrarionem thcorcmatis noitri gcneralis conrtabit fingulas quo- 
quc ex curvis A D , A E , A F rc&is datis xquales cflc. 

Dcmonltratio aurcm thcorcmatis gcncralishxc cfl. Sitrcdum parabolcs iftius la- 
rus teQa A S, a qua ii dcmasnonam partem S Y , reliquam bifcca in punclo V & ad 
puncta C , D , E ducanrur rangcnrcs ad novas curvas C I , D H , E G qux occurrant 
.1x1 111 punctis I , H , G. Ex demonltraris in tertia diflertationis propolitionc quadra- 
rum B C eft ad quadratum BI ut recla A V ad rcdtam B C. Et componcndo quadratum 
C I cft ad quadratum B I ur rccta A V una cum B C ad B C. Sed ex propofirione fitxta 
DilVcrtationis , ut cftquadratum rangentis C I adquadratum B I, ita quadratum rc- 
cix B D fc haber ad quadratum rc&x B H , quam ablcindit tangens D H : Ergo ur qua- 
dratum B D ad quadratum B H , ita rcdta A V una cum B C ad BC : Et componcndo 
ut quadratum tangentis D H ad quadratum B H , ita recla A V una cum B C bis 
iiimpra ad ipfam B C. Sed ut quadrarum rangentis D H , ad quadratum H B , ita cx 
c.idcm diiTcrtationis propofirionc quadrarum B E cftad quadratum rcdx B G a tan- 
gcntc E G abiciflx j crgo ur quadratum rc&x B E ad quadrarum rcctx B G , ita clt re- 
A V una cumB C bis fumpra, ad iplam B C. Similitcr probabitur ii ducatur ad 
curvam E A applicataZT K, lccanscurvam ACinT, & inrelligarur ad punctum K 
duci, rangcns ad curvam AKE, cflbparircr ut quadratum KZ ad quadratum rcctx, quam 

O 2 



Digitized by Go 



108 Varia Opera 

t.mgcns pcr pun£tum K ducla ab axc abfcmdit , ita rcctam A V una ctim Z T bis fump- 
r.i ad iplam Z T. Et fic fcmpcr contingct. 

Exponatur fcparatim ad vitandam confufionem cadcm curva A KE , qux fit in fi- 
gura leparata b • a. Bnlis a a lit itaquc scqualis bali E B , tangcns a r tangcnti E G, 
axis a 6 axi B A i ablcilVa pcr tangentcm ab axc a r , ablciflx B G j applicata N * , ap- 
plicatx Z K. A B hac curva a * b rbrmctur alia ipfa minor e n b , ca cbnditionc ut 
applicarx novx iftius curvx fint fcmper fubduplx potcftate applicatarum prioris, verbi 
graria rc&a a e fit fubdupla poteftate retlx a a , itcm applicara N n lit fubdupla potefta- 
tc rc£tx n ♦ ; & lic dc rcliquis. Ducantur in hac nova curva tangentes ad pun&a ©, n 
rcttx e r , n 7. Ex prxccdcntc terria propofitionc patct tangcntcs e r , a r , ad idcm 
pundtum r cum axe concurrerc. Itcm tangentcs adpun&a n du&asad ldemctiam 
punttum, vcrbi gratia,7 cum axc concurrerc, cum applicatx utnufquc figurx iint 
in c.uicm lcmpcr inter fc rationc. 

Exponatur adhuc icpararim parabole ejufdcm cum parabolis O M , O P &c. natu- 
rx, cujus axi 9 8 lit xqualis axi M N ,five AB live b a ; femibafis autcm 8 X fit fubdupla 
potcftatc leraibaicos N O, fivc B C. Et fit illa X 11 9 , a qua formctur alia 9 n t, cu- 
jus idcm iit axis 9 8 , applic.ua vero 8 f fit xqualis curvx X 11 9 : item applicata 10 
11 12 lit xqualis curvx 11 9 > & fic de reliquis. 

Probandum primo curvas e n b & T 12 9, eflc eafdcm , hoc cft omnino xqua- 
lcs , & limiles. Qupd lic dcmonftrabitur. Probavimus quadratum B E cffead quadra- 
tum B G , fivc quadratum a a ad quadratum at, ut rc£tam A V una cum C B bis 
fumpra ad rectam C B : Ergo fumptis antecedcntium dimidiis , cum pofuerimus rc- 
ctamea cfle potcftate iubduplam rcfti a a, quadratum re£tx ea crit dimidium 
quadrati , idcoque utquadratum ea ad quadratum at, ita dimidia A V una 
cum C B erit ad iplam C B. Similitcr probabimus in alia qualibct applicata ut n n, 
cflc quadratum n n ad quadratum n 7 ut dimidiam A V una cum Z T ad iplam 
ZTi & iic de reliqnis. Difquirendum jam an eadcm proprictas curvx * u 9 con- 
vcniat: quod ita fict. In curvaXu 9 cujus fcmibafis X 8 cft potcftate fubdupla fcmi- 
balis B C , & axis 8 9 xqualis axi A B , ex lcmmatc fupcriori du&is tangentibus ad 
pun&a X , v rcttis X P> * 2 quadratum X 8 cft ad quadratum 8 i' ut dimidiarc&x 
A V ad re&am C B ( re£ka enim X 8 cft potcftatc fubdupla rc&x C B ) Ergo com- 
ponendo quadratum Xp eft adquadratum 8 P, ut dimidia AV uni cum C B ad 
ipfam C B. Similiccr fi intclligatur rc&a 9 10 xqualis rcttx A Z , hoc cft ii pun&a 10 
& Z xqualitcr a verticc diftcnt , quadratum tangentis ad punchim 11 duclx crir ad 
quadratum abfciflx ab axc , ut dimidia A V una cum recla ZT ad ipfam Z T. Scd ut 
quadratum Xp adquadratum 8P, ita cx propofitione fexta diflcrtationiseft quadra- 
tum apphcatx * 8 ad quadratum a tangente abciflx 8 2, & fimilitcr ut quadr.u um 
tangcntis ad pun&um 1 1 du&x ad quadratum abciflx ab axe , ita quadratumapplica- 
tx 12 10 ad quadrarum abfciflx ab axe per rangcntemad pundura 12 duftam : Ergo 
ut quadratum '* 8 adquadratum 8 2, itadimidia AV unacum BC ad B C. Scd in 
alia figura probavimus quadratum apphcatx e a eflc ad quadratum abfciflx a tangcn- 
tc^r , ut cft dimidia A V una cum B C ad CB : Ergo in duabus curvis f n 9, 
eriB cnt ut 8adabfciflam 8 2 , ita applicata ea adablciflam Ar. Et in omnibus 
alus punctis idcm fcmpcr continget , & eodem modo probabimus , ncmpe applica- 
tam ,vcrbigratia , 1012- cflc ad ablciflam atangcntc adpun&umn ducta, ut cft n n 
ad n 7 , & lic dc rehquis. Pcr primam itaque propolirioncm hujus appendicis cum 
curvx 9 12 * , e n b , habcant cumdcm axcm Sc applicatx fint ad abfciflasab axc pcr 
tangentcs, utrobique in eadem correlatarum rationc , illx curvx crunt inrcr fc xqua- 
lcs , & iplxctiam ipfarum fcmibalcs, & omncs fimiliter applicatxa verticc xquidi- 
ltantcs. Ex conftrudtionc autcm icmibalis t8cft xqualis curvx X 11 9 : Ergo curva 
X 11 9 cft xqualis rc&x e a. Rccia autcm e a cft potcftatc fubdupla rcftx aa ci con- 
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ftrucrionc : Ergo curva parabolica X 1(9 eft poteftatc fubdupla rcctx l * : rccra autcm 
i > cft xqualis rcclx B E,& rcd.i B £ iuppolitacll ia conftrucrionecurvarum a primana 
AC dcrivatarum xqualis cfle curvx AD: Ergo parabola X 11 9 cft fubdupla potc- 
ftatc curvx AD. Scdeadcm curva X 11 pteft iubdupla poteftate parabolx O4 P; ba- 
lis cnim X 8 cft faCia potcftatc fnbdupla baieos B C live N O, & (imilitcr axis 8 9 ftvc 
AB , (ivc N M cft potcftatcfubduplusaxis N P : Ciim crgo parabolr O 4 P , X 11 9 
iint cjufdcra naturx, & tam axis quam baiis paraboU X 11 9 lint potcll.itc litbduplx 
axis & bafis parabolx O + P : Ergo & ipia parabola X 11 9 cx propolitionc lccunda 
lmjiR appcndicis crit iubdupla parabolx O4 P. Cumcrgo ut jam probavimus ca- 
dcm parabola X n 9 fit fubdupla tam parabolx O 4 P , quain curvx A D ; curva A D, 
& ipla parabola O 4P erunt intcr fc xquales; quod crat dcmonftrandum. Nccdif- 
flmili ad probandum curvam A E zqualcm cflc parabolx O 5 Q^, utcndum artificio. 

Cum cnim quadratum BE cflc ad quadratum B G ut cft rccta A V una cum B C 
bis fumpta ad lplam B C , probatum tuerit > ergo componcndo & ultcniis progrc- 
dicndo crit quadratum tangentis E G ad guadratum rectx B G , ut rccta A V una cum 
B C tcr lumpta ad ipfam B C. Eft autcm ex prxdcmonftratis in lcxta propolitionc 
diflcrtationis ut quadratum E G ad quadratum B G , ita quadcatum B F , ad quadra- 
tum abfciflx ab axe per tangcntem ad puncrum F dudam : Ergo quadratum B F cnt ad 
quadratum illius ablciflx ut cft rcdta A V una cum B C tcr ad B C. In rcliquis imita- 
bimur omnino& fequemur vcftigia dcmonftrationis prxccdentis, nifi quod infigu- 
ra fcparata poftquam a a fucrit facta xqualis ipfi , B F , rc&a a $ fict fubtripla po- 
tcftatc ipflus B F vcl a a ; curva a^ b curvx F A fict xqualis ; curva 8» % cjus crit na- 
turx ut omnes applicatx fcquantur rationcm bafium a a 6 1. In alia autcm figura fc- 
parata in qua curvx 9 n X & 9 12 * , rc&a 9 8 erit xqualis ut fupta , recrz N M , vel 
A B , vcl b a , bafis vcro 8 X fiet fubtripla potcftatc balis O N vcl C B . Et fict 
X 11 9 parabola cjufdcm cum parabolis CTA , vel O 3 M naturx a qua cum 
formabitur curva t u 9 cujus applicatx 8 f! , 10 12 lint , ut fupra, xqualcs cur- 
vis X 9 , 11 9. Probabimus , ut fupra, curvam & »8, & curvam 9 n X cflc in- 
ter fc xqualcs, & fimiles, hoc cft cafdcm. Undc concluditur bales © a, & * 8 efle 
xquales , ldebquc baicm ■* 8 fivc curvam 9 U X cfle poteftate fubtriplam rcftx <f * , 
fivc B F , iivc curvx A E. Eft autcm ctiam cx prxdcmonftratis parabola X 11 9 fubtri- 
pla poteftarc parabolx O 5 Qj Ergo curva AE & parabola O 5 Qcrunr intcr ic xqua- 
lcs. Eodem ratiocinio in ultcrioribus cafibus utcmur , & gcneralcm noftri thcore- 
matis veritatcm cvinccmus. 

Qui autcm fuperiorcm diflcrtationcm & hanc ad ipfam appcndiccm accuratius Ic- 
^crint , prxcipua mcthodi noftrx fiindamcnta ftatim agnofccnt , & cx cis dcduci fa- 
cillimam curvarum dimcnfioncm dcprchcndcnt. 
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DESOLUTIONE PROBLEM A- 

rum Geometricorum per curvas fimplicifsimas, 
& unicuique problematum generi proprie con- 
venientes. y ; nu3 

DISSERTATIO TRIPERTITA. 

T A 2^ S L 



T conftct Cartclium in Gcomctricis criam homincm cfie , quod 
paradoxum merito tbrfan quis dixcrit , vidcant lubtiliorcs Carre- 
| liani an mcndum conrineat lincarum curvarum in ccrtas clafles aut 
gradus Cartcfiana diftributio, & an probabilior &commodior lc- 
(cundiim vcras analyicos Gcomctricx lcgcs dcbeat aflignari. Qnpd 
I finc difpcndio famx tanti & tam cclcbris viri cxccuturos nos cenle- 
'mus, cum Cartclii & Cartcfianorum omnium intcrfit vcnratcm 
cujus fautorcs fe non immcritb jactant accrrimos , licet ipforum phcitis aliquantis- 
pcr advcrfctur , omnibus aut ( li gcncralc hoc nimis ) Gcomctris ialtcm <5c AnalyiHs 
ficri mamfcflam. ■>■.,. 

Problcmatum Gcomctneorum in ccrtas claifcs diftributio , non folum vctcribus, 
fcd & rcccntioribus ncccflana viia cft Analyftis. Proponatur viddicct A -*• D xqua- 
ri B , aut A quadratum -+ B in A xquari Z plano. Hx dux xquationcs quarum pnoc 
radiccm aut latus ignotum fuis tcrminis non cxccdit , poftcrior autcm latcris ignoti 
iccundam potcftatcm fivc quadratum continct , primum & fimplicius problematum 
gcnus conflituunt. Ea vcrd iunt problcmata qux plana Gcomctris dici confucvcrunt. 
Secundum problcm.it um gcnus illud cft in quo quantitas ignota ad tertiam vcl ad 
quartam potcftatcm , hoc cft ad cubum vcl ad quadratoquadratum pcrtingit. Ratio 
autcm cur dux potcftatcs proximx licfct divcrfi gradus fint , unum tamcn tantum 
conftituant problcmatum gcnus , hxc cft , quod xquationcs quadraticx rcducunrur 
ad iimplices aut latcralcs facili , qux & vctcribus & novis cognita cft , mcthodo, 
idcoquc pcr rcgulam & circinum nullo ncgotio rcfolvuntur. jEquationcs autcm 
quarti gradus livc quadratoquadraricx rcducuntur ad xquationcs tcrtij gradus iivc 
cubicas bcncticio novx, quam Victa & Cartcfius prodidcrunt , mcthodi. Huic cnim 
opcri Victa fubtilcm illam & fibi pcculiarcm clima&icam paraplcrolin dcftinavit , ut 
apud cum vidcrc cft cap. 6. libclli dc cmcndationc xquationum , ncc ablimili in 
pan calu uliis cft arrificio Cartciius ,licet aliis vcrbis illud cnuncict. 

Similitcr quoque cubocubicam xquarioncm ad quadratocubicam five xquatio- 
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ncm fcxti gradus ad xqiutioncm quinti dcprimct , licetaliquanto dirticihus, Vic- 
tius aut Cartciianus Analyfta. Ex co autcm quod in prxdtctis caiibus , in qui- 
bus una tantum ignota quantitas invcnitur xquationcs gr.uiiutm parium ad xqua- 
tioncs graduum imparium proximc minorum deprimunrur, ldcm omnino contm- 
gcrc in xquationibus in quibus duxignotx quantitatcs rcpcriuntur confidcnrcr pro- 
nunciavic Cartclius paguu 323. Gcomctrix lingua Galhci ab iplb conlcnptx. Hu- 
juimodi vcrb funt xquationcs omncs lincarum curvarum conlhtutivx , in his cnim 
non folum prxdi£ta rcduCcto vcl dcprcflio non lucccdct , ut Cartclius aftirmabat , fcd 
cam omnino lmpoflibilcm Analyftx cxpcricntur. Proponatur v. g. xquatio parabo- 
lcs quadratoquadraticx conftitutiva in qua A quadratoquadratum xquatur Z fo- 
lido in E , qua rationc xquatio hxc quarti gtadus dcpnmctur ad tcrtium ? quo utcn- 
tur rcmcdio climaclicx paraplcrofcos artificcs? 

Quancitacibus auccm ignotis charactercs vocalium juxta Victam aflignamus, hxc 
cnim lcvia & prorfus arbitraria cur immutarit Cartcfius non vidco. 

Utautcm patcat difquilitionem hanc aut animadvcrfioncm noncflcotiofam & inu- 
tilcm, fuppctit mcthodus univcrlahs qua problcmata quxcumquc ad ccrtum cur- 
varum gradum rcducimus. 

Proponatur namquc problcma in quo quantitas ignota ad tcrtiam vcl ad quar- 
tam poteftatem afccndat , illud pcr fcctioncs conicas qux func fccundi gradus cxpc- 
diemus>icd fi xquacio ad quintam vcl ad fextam potcftatcm afccndat , tunc folutio- 
ncm pcr curvas tcrtij gradus poffumus cxhibcrc : (i xquatio ad fcptimam vel ad 
octavam poccftacem alccndac, folucioncm pcr curvasquarti gradus cxhibcbimus , & 
iic uniformi in infinirum mcthodo. Unde evidens fic non hic dc nominc can- 
tiim , lcd dc rc agicari quxftioncm. Proponacur in cxcmplum A cubocubus B 
planofolidum in A xquari Z lolido (blido. Auc , fi vclis , A quadratocubus -+ B 
planoplanum in A xquari Z plano fohdo , in utroquc hoc catu problcma folvc- 
mus pcr curvas cerrij gradus lcu cubicas , quod & rccit Cartcfius. Sed li propona- 
tur A quadratocubocubus -+ B planoplanofolidum in A xquari Z planofolido lb- 
lido. Aut A quadratoquadratocubus -+ B fblidofoiido in Axquati Z plano plano- 
folido , tunc problcma iblvcmus pcr curvas quarti gradus fcu quadratoquadrattcas 
quod ncc fccit ncc ficri poflc cxiftimavic Carccfius , cum in hoc caiii ad curvas quinci 
vel lcxci gradus ncccifanb rccurrcndum credidcrir. Puriorcm ccrtc Gcomctriam oftcn- 
dit qui ad folutioncm cujufvis problcmatis curvas compolitas nimis& graduum clatio- 
rum afliimit, omiflis propriis & fimplicioribus, cum jam ixpc & a Pappo, & a rcccntio- 
ribus dctcrminatum iit non levc in Geomctria pcccatum cfll* quando problcma ex im- 
proprio lblvirur gcncrc.Qupd nc accidat, corrigcndus cftCartciius & (inguu problcmata 
Qus hoc cft propriis & naturalibus fcdibus rcftitucnda:(cd & pag.322.idcm Carrcfius difcr- 
te afterit curvas ex intcrfccrionc rcgulx & altcrius aut rcctx aut curvx oriundas cfli- lcm- 
pcrclatioris gradus aut gcncris, quam cft rcftaauc curva in figura pag. 521. cx qua dc- 
nvantur. Intclligacur , (i placcc in locum ip(ius rcttx C NK in dicta figura pag. 
321. fubftitui parabolam cubicam cujus vcrtcx (it punctum K & axis indefinitus 
K LB A & cxtcra conftruantur ad mcntcm Carteiii. Patet xquacioncm didtx pa- 
rabolx cubicx conftitucivam cflc fcqucnccm A cub. cx una parcc , & B quad. in 
E cx alccra. cxpcricrc auccm ftacim curvam E C Cx hujufmodi polirione provcnicn- 
Ccm ad xquationcm tantum quadratoquadraricam afcendcrc , crgo curva quadra- 
toquadratica cft clatioris gradus aut gcncris , quam cur\ a cubica fccundum prx- 
dtct.im Cartcfij dcfinitioncm , cum tamcn contrarium pag. 323. cxprclfc idcm Car- 
tciius dcfinicrit , curvam ncmpc quadratoquadraticam & cutvam cubicam cflc 
unius & cjufdcm gradus aut gcncris. Mcthodum autcm noftram qua omnia in in- 
linitum problcmata , ca ncmpc quorum xquationcs tcrtiam & quartam potcilatcm 
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contincnt , ad fccundum curvarum gradum : qux quintam & fcxtam potcftatem , ad 
tcrrium : quac feptimam &ottavam ,ad quartum rcducimus , & co in infinitum 
ordinc cxhiberc non difTercmus quorielcumquc id volucrint quibus piaculum vi- 
dctur crrorcs quolcumquc vel ctiam Cartciianos in prxjudicium vcriratis diftl- 
mul.uc. 

Ncc movcat problemara quxad fccundam potcftatcm afccndunt & qux cjuf- 
dcm cum problcmatis primi gradus fint fpecici & plana dicuntur , circulis hoc cft 
curvis fccundi gradus indigcrc > fuum cnim & proprium , huic objeclioni rcfpon- 
fum non dccrit cum methodum noftratn gcneralem omnia ommno problemata pcr 
curvas convcnicntcs abfolvcntem profcrcmus. 

DISSERTATIONIS 

T A%S 1L 

UT datx publice fidci latisfiat , metJiodum gcncralcm ad iblvcnda quxcumque 
prpblcmata pcr curvas proprias & convcnicntcs cxhibcmus. Prxdiclum eft jani 
in prima diflertationis partc problemataduorum graduum intcr fe proximorum j" vcrbi 
gratia& 4'.$'. &6* 7'. &8'.9'. & io'. &c. unicum tantum curvarum gradum rcipiccrc, 
problcmata ncmpc qux ad tcrtiam vcl quartam poteftatcm afcendunt , iblvi pcr curvas 
2'. gradus : ca vcro qux ad quintam vcl ad icxtam poteftatem afccndunt (blvi pcr curvas 
3*. gradus &c. in infinitum. 

Modus autcm opcrandi talis eft. Data quarvis xquatio in qua unica tantumrepcritur ig- 
nota quantitas rcducarur i°.ad gradum clatiorcm tive porcm : dcindc ab adfcchonc fub l i- 
tcre omnino libcrcrur, quopcrado rcmancbit xquatio inter quanritatcm cognitam vcl 
homogcncum darumcx una pane, & aliquod homogcncum incognitum cujus linguia 
mcmbra a quadrato latcris incogni ti adficientur cx una partc, ex altcra homogcncum 
iftud incognitum xquctur quadrato cujus latus crBngcndum co artificio ut in xqua- 
tionc ipfius quadrati cum homogcneo incognito clatiores quantum ficri porcrit iatcris 
ignoti gradus cvancfcant. Cavcndum ctiam ut fingula lateris quadratici fic cffingcndi 
homogcnea a radice vcl latcre ignoto adficiantur , & ultimum tandcm cx illis a lccundl 
etiam radicc incognira adficutur. Orientur tandcm bcneficio divifionis iimplicis cxuna 
parte, & cxtra&ionis lareris quadrati cx altera', dux xquationcs linearum cun r arum pro- 
blerruti dato convenicntium conftitutivx , & carum interlc&io iblutionem problema- 
tis cxhibcbit ca qua dudum ufi fumus in folutionc problcmatum per locos mcthodo. 

Excmplum proponatur , ii placet, A cub.cub. -+ B in A qu. cub. -+ Z. plan.inA 
quad.quad. -+ D Iblid. in A cub. -+ M. plan. plan. in A quad. xquah N. fbi. ibl. pro- 
blemata quippc omnia qux ad quintam vci ad fcxtam potcftatem afccndunt ad hanc for- 
mam rcduci poftunt. Nihil cnim hoc aliud cft quam vclquinram potcftarem ad fcxtam 
cvehcrc vcl cam dcinde ab ultima adfccuonc fub A vcl latcre libcrarc , qux omnia & Vic- 
ta & Carrcfius abundc docuerunt. 

Erringarur iraquc quadratum a latere A cub. -+ B in A in E & xquerur prion primum 
liluis xquationis parti.Fictitaquc A cub.cub. -+ B iu Aqu.qu. in E bis-+ Bqu. inAqu. 
in E qu.xqualc A cub.cub. -+B in A qu.cub.-+Z pl.in Aqu. qu. r+D foi. in A cub.-+ 
M pl. pl. in A qu. & dcleto utrinquc A cub. cub. & rcliquis pcr A qu. di\ ifis quod cx cau- 
tionc adjcda mcthodo fcmpcr iiberum cft , rcmancbit xquatio intcr B in A cub. -+ Z 
pl.inum in A qu. -+ D Ibi. in A -+ M pl. pl. cx una partc , & B in A qu. in E bis -+ B qu. 
inE qu.cxaltcra. Hxc autem xquatio , ut patet , datcurvam 3'. gradus. 

Quia autcm ut conftituatur duplicata xqualitas & commodc ad folutionem proble- 
matisdcvcniatur, xquandum ctiam cft quadrarum a latcrc A cub. -+ B in A in Epoftc- 

riori 
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riori prioris xquattonis parri,hoc cft N fol. fol.crgo pcr cxtractioncm latcris quadrati, la- 
tus quadratum Nlbl.fbl.quod facile datur & dicatur,(i placet N Ibl.xquabiturA cub. -+B 
in A in E, quod cft latus quadrati prioris xquationis prnnuni datx parti xqualis.Habcmus 
igitur hanc fecundam xquationcm intcr (bL N & A cub. -+ B in A tn E qnx dabit paritcr 
curvam tcrtii gradus. Quis dcindc non vidcr intcrfcctioncm duarum curvarum jam mvcn- 
t.irumdarc valorcm ipf ius A , hoccft problcmatis propoliti fblutioncm? 

Si problcma ad feptimam vcl ad oclavam potcftatcm afccndat ftatuctur primb fub for- 
ma oclavx potcftatis, dcindc ab adrecrionc fub latcrc omnino hbcrabitur hoc patlo. Efto 
iraqucpoft lcgitimamcx jam prxlcripta mcthodo rcductioncm, A qu. cub.cub. -+ B ni 
A qu. qu. cub. -+ D pl. in A cub. cub. ■* N foLin A qu. cub. M pl. pl. in A qu. qu. 
-+ G pl. fbl. in A cub. -+ R fbl. foL in A qu. xquale Z pl. ibl. fbl. 

Erringctur htus quadrati cuilibct iftius xquationis parri xquandi a latcrc A qu. qu. -+ 

B — in A cub. -+ D pl. in A in E. 
2 

Sccundum autcm hujus latcris quadratici homogcncum co arrificio cffinximus ut dux 
cl.uiores latcris vel radicis A poteftates ln xquationc omnino cvancfcant , quod perfacilc 
eft. Q_ndrarum igitur illius latcris li xqucs priori xquationis propofitxparti,delctis com- 
tminibus & reliquis per A qu. divifis,ortctax xquatio curvx 4 1 .gradus conftitutiva cx una 
partc. 

Deindc poft exrraclioncm latcris quadrati cx altcra xquationis primum propofitx 

partc latus Z pl. fol. fol. quod P pl.pl. diccrclicct.xquabitur A qu. qu. -+ B J_ in A 

cub. -*> D pl. in A in E, hxc verb xquatiodabit ctiam aliam 4 1 . gradus cui vam,& harum 
duarum curvarum intcrfcdio dabit \ aJorem A,hoc eft problcmatis propoliti lolutioncm. 

Norandum porro in problematibus qux ad nonam aut dccimam potcftatcm alccndunt, 
ita cffingcndum larus quadrari ur in co fint quatuor ad minus honiogena quorum bc- 
ncficio cvancfcant trcs clatiorcs lateris ignoti gradus. In problematibusautcm qux ad 
undccimam aut duodccimam poteftatcm afccndunt latus cffingcndi quadrati con- 
llirc dcbere quinquc ad minus homogcncis , ita formandis ut corum beneficio 
quatuor clatiorcs latcris ignoti gradus cvanefcanr. Pcrpctua autcm & faciliima me- 
thodo , hxc latcris quadrati etringcndi fbrma per foLim & fimpliccm divilioncm \ cl 
applicationem ut vcrbis gcomcrricis & in rc pure geomctrici uramur cxpcdiri Analy- 
ftx cxpcricndo dcprchcndcnt, & characlcrum -+ & — variatio nuilum mcthodo prxjudi- 
cium eftallatura. 

Cum aurcm problcinata qux ad fecundam potcftatcm afccndunt pcr cxtradrionem la- 
tdrtt quadrati rcducanturpura, ur notum cft, per lincas primi gradus,hoc eft rcctas, cxpe- 
dientur, & vana cvadct quamin priorc difTcrtationis iftius parte metueramus objcclio 
cum cxtraclioncm radicis quadratx tanquam notam & obviam in quolibct problematum 
gcncrc cx noftra mcthodo uliirpandam luppofiicrimus. 

Non latcbit igiturdcinccpsaccurata & limplicilTtma problcmatum Geomctricorum 
pcr Iocos proprios a curvis varix, prout cxpcdir,fpccici oriundos, rcfolutio & conftruclio. 
Variarc autcm curvas lalvo lcmpcr & rctento naturali problcmatis gcncrc , hbcrum crit 
Analyftis, & fcmper problemata 8*. aut 7'. gradus pcrcurvas 4'. problcmara io'. aut 9'. 
pcr curvas 5'. problemata 12'. & n'. pcr curvas 6'.& lic uniformi in inrinitum mcthodo 
catpcdicntur. Cum conrra pcr Carrelium problcmara 8 1 . aur 7'. gradus cun is 5'. aut 6*. 
indiL f caur:probIemata io'. auts>'. ciirvis7'. aut8*. problcmata 12'. aut n ? . curvis9'.aut 
io'. & lic in infinitttm , quod qu.\m longe a fimplicitatc & vcritatc gcomctrici abfit, vi- 
deant ipli Cartcfiani* autfiiravifum fucrir, contradtcant. 

Vcritatem cnim tantitm inquirimus , & fi in fcriptis tanri viri alicubi delttelcat , eam 
libcnti rtatim animo & amplcctemur <Sc agnofccmus. Tanta mc fanc , ut vcrbis alicnis 
utar, rniiusportcntofiffimi ingenii inccflit admiratio , ut pluris feciam Carteliuni crran- 
tem quam multos wrosSSrmr. P 
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DISSERT ATIONIS 

<P A III. 

HJEc ad gcncraJcm Doctrinam fortafie lurficiant.qux cnim problcmata Cartefius pcr 
gradus curvarum clatiorcs detcrminat cxpcdienda , ea nos gcncrali mcrhodo ad 
curvarum gradumduplo ininorcmfclicitcrdcprcflimus. Quod ita tamcn intciligi dcbcrc 
pronunciamus, ut id laltcm auxilium omncsomnino quxftioncs admittant. Majusquip- 
pc inliniti cafus fpecialcs non rcculanr, juvat itaquc ultcriiis cxpatiati & Analylin Cartclia- 
nam non folum ad tcrminos duplo minorcs, lcd ad quadruplo, lcxcuplo, dccuplo , ccn- 
tuplo &c. in infinitum aliquando minorcs dcprimerc ut tanto magis error Cartc- 
lianus dctcgatur& proprium ftatim ab Analyli rcmcdium confcquatur :potcftatcs au- 
tcm pcr numcros iplarum cxponcntcs dclignarc in gradibus elatioribus , dcinccps com- 
modiiis crir. 

Proponatur invcnirc lcx continue proportionalcs intcr duas datas. Sint dux datx B & 
D.prima invcnicndarum ponatur A,fictxquatio intcrA 7 & B* D.Hxcxquatio fccundum 
Cartclium pcr curvas 5' tantiim aut 6 1 gradus Iblvi potcft. Nos cam per curvas 4' gradus 
in lccunda hujus diflcrtationis partc licut rcliquas ctiam cjufdcm naturx gcncralitcr rc- 
fijlvimus. iicd nihil vetat quominiis cam pcr curvas 3' gradus rclblvamus. vtqucntur 
quippc linguii xquationis tcrmini homogcnco lcqucnti A 4 E* D,a:quabitur cx una partc 
A 7 & divifis omnibus pcr A 4 mancbit D xquatio inter E l D & A' qux dat,ut patet, cur- 
mn 1 gradus. Ex altcra veroparte A 4 E * DxquabiturB 'D, &omnibuspcrD divilis 
& rcliquis fubquadraticc dcprcflis , mancbit xquatio intcr A 1 E & B 1 qux dabit cii.un 
curvam j' gradus. Harum autcm duarum curvarum intcrlcclio dabit valorcm A , hoc cft 
probicmatis propoliti per curvas 3' gradus iblutioncm. 

Scd proponatur inter duas datas invcnirc duodccim mcdias proportionalcs continuc , 
xquatioerit intcr A " &B 11 D ,camautcm Cartcfius lolvi tantumpercurvas n'. aut 
12'. gradus Ibivi poflc exiftimavit.Nos gcneraliter ut fimilesqualvis cjuidcm gradus cim 
in lccunda hujus diflcrtationis partc pcr curvas 7' graduslbivi poflcdocuimus. Scd ulrc- 
riiis inquirenti occurrit ftatim cleganspcr cur\as $' gradus Iblutio, imb & datur pcr 
curvas4' , ut infira vidcre cft : xqucntur primum fingula hujus xquatioius mcmbra ho- 
mogcnco A 1 E 4 D , ex una partc ncmpc A 11 , &ex altera B 11 D, in pnma omnibus per 
A* divilis, fietxquatio inter A 5 &E 4 D qux datcurvami'. gradus utpatct. In (ccunda 
omnibus pcr D divilis & pcr quartam potcftatem livc quadratoquadratum dcprcflis, rcma- 
ncbit xquario intcr A 1 E & B 1 qux dat curvam 3' gradus. Pcr duas itaquccurvas qua- 
rum una cft 5'. gradus, aJtera 3'. problema propolitum cxpcdimus. 

Scd idem ctiam problcma faciliiis, hoccft ,percurvas 4'.gradus conftrucre poflbmusj 
xqucntur fingula xquationis mcmbra A 9 E ' D fiet iliincpoft div ilionem pcr A 9 A 4 
xqualcE s D,quxxquatiodatcurvam4'.gradus,iftincvcr6omnibus pcr D divilis, & 
dcindc pcr tcrtiam potcftatcm livc cubum dcprcflis fict xquario intcr A J E& B 4 qux 
dabit ctiam curvam 4'. gradus. Problcma itaquc per duas^'. gradus curvas taciilimc 
conftruimus. 

Qui hxc cxcmpla vidcrit , non poterit dubitarc quin invcntio trigelima mcdiarum 
continucproportionaliumpcrcurvas7' ,imb & pcr curvas 6*. poflit cxpediri. ^Equario 
ncmpc intcr A 1 & B 1 D communi tcrmino A ,4 E " D xquabitur, undc probiema pcr 
curvas 7'. gradusexpedictur, autcommuni tcrmino A M E J D xquabitur,undc manabit 
fblutio pcr curvas 6 1 . gradus.Sic invcntio 72 mcdiarum lblvctur pcr curvas9'. gradus,& 
patct cx prxmiflis pofle aflignari rationcm intcrgradum problcmatis& gradum curvarum 
illud lolvcnris omnidat^ rationc majorcm. Quod cum vidcrint Cartcliani, non dubito 
quin ncccflitati & admonitionis & cmcndationis noftrx liiblcribant.Advcrtenduiu autem 
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immutandam fxpe cfle ipfrm xquationis formam ut commodam pcr partcs aliquotas di- 
Vifioncm homogcnea ipfa rccip:ant,quod fcmel monuilVc furficiet. Proponatur vidclicct 
inventio dcccm mcdiarum & lit xquatio intcr A " &B '° D,ducuur quodlibct cx ho- 
mogcncis in rcctam datam vcrb. grat.Z.ut fitxquatiointcr A " Z & B lo D Z, ita cnim 
adnumcrum 12 pcrvcnictur cujus opc facillima pcr partcs aliquotas cvadct rcductio .tut 
dcprcflio,xquetur vidclicct quodlibct cx homogcncis A * E 4 illinc orictur xquatio in» 
tcr A 5 Z & E 4 qux dat curvam 4 1 gradus. Iftinc vcro bencficio cxtracrionis latc- 
ris quadratoquadratici intcr A 1 E & iatus quadratoquadraticum homogcnci dati 
B '° D Z, quod , fi placct, (it N folidum, qux xquatio datcurvam 3' gradus,atquc itain- 
vcnicntur 10. medix pcrduas curvas quarum alrcraeft 4 1 . altcra vcro 3'. gradus. Qupd 
per levcm illam priorisarquationis immutationcm facillime lumus cxecuti. Ncc moror 
infinita alia qux Analyftisars ipla abunde fuppcdirabit compcndia; Hoc tantum adjungo 
caomniaquxfuperiusdiximus non fblum locum habcre cum potcftas ignota nullum 
aliud fub gradibus inflrioribus adfedum continct homogcncum , lcd ctiam fi aliqua ex 
homogeneis a gradibus poteftati proximioribus adficiantur ut li A '' -+NA"-+M 
A" -4 R A ,0 xqueturB 11 D, folutio hujus quacftionis pcrindc facilis rcddcturcom- 
muni adfiimpto acquationis homogcnco quo fupra uli fumus , nempc A 9 E ' D, ac li in- 
jCnirnrir 12 mcdii intcr duas datas proponcrentur. Simili autcm in xquationibus ab al- 
tioribus gradibus adfcclis utcmur artificio. 

Notandum tamcn in xquationibus in quibus una tantum rcpcritur ignota quantitas ex 
una partc , cxponcntcm potcftatis illius purx dcbcrc cflc numcrum primum ut ab eo gra- 
dus iJJius problcmatis defignetur. Si cnim cxponens ille lit numcrus compofitus , problc- 
ma ad gradus numcrorum qui cum mctiuntur ftatim dcvoluctur.Quxrantur,excmpIi gra- 
tia, 8 mcdix continue proportionalcs intcr duas datas , fict xquatio intcr A ' & B ' D, 
quo cafu cum numcrus 9. fit compofitus a numcro j. bis mcnfuratus, inferetur problcma 
cflc 3'. gradus , quod quidcm ita fc habct , fi cnim intcr duas datas rcpcriantur dux mc- 
dix, & rurfus intcr primam & fccundam , fccundam & tertiam, tcrtiam & quarram rcpc- 
riantur fimilircr dux mcdix , ficnt S medix inter duas primiim propofitas lincas. Si qux- 
rantur 14. mcdix inter duas datas , xquatio qux cft intcr A 1 5 & B 1 * D indicabit problc- 
ma dcvoJui ad alia duo problcmata quorum unum cft 3' gradus , alterum unde apparct 
cxponcntcm purx potcftatis debcrc cflc numcrum primum ut vctc gradum problcmatis 
cxprimat (Scdclignct. 

Cum autcm numcros a binario quadraticc in fcductos& unitatc auctos eflc femper nu- 
mcros primos apud mc conftet & jam dudum Analyftis iJlius thcorematis vcritas fiicrit 
fignificata, nempccflfcprimos 3; 5. 17. 257. 65537. &c.in infinirum,nullo ncgotio mde dcri- 
vabitur mcthodus cujus bcncficio problcma conftrucmus cujus gradus ad gradum curva- 
rum ipfius foJutioni inlcrvientium rationem habeat dati quavis majorcm. Propona- 
tur namqucintcrduas datas invcnirc 256 mcdias continu& proportionalcs fict xquatio 
intcr A * J7 & B M< & finguli tcrmini xquabunturlcqucnti A * 4 ° E '* D , & mox qux- 
ftiopcrcurvas 17' gradus cxpcdietur , li quxrantur mcdix 65536 quxftiopcr curvas 257 
graduslblvctur, & ficininfinitum gradus majorisnumcridcprimcturadgradum numcri 
proxime minoris. Intcrduos autem proximos rationcm in infinitum augcri quis non 
vidct J An crgo crralfc Cartclium ultcrius Cartcfiani diflimulabunt,cgo fanc & quid 
ftatucndum hac dc tc (it follicitus & tacitus cxpccto. 
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PORISMATUM EUCLID.EORUM 

Renovata Do&rina, & fub forma Ifagoges 
recentioribus Geometris exhibita. 



NUMERAVIT Pappus initio libri fcptimi libros vctcrum 
Gcomctrarum ad 4prMff»l pcrtincntcs : qui omncs cum 
Itcmporisinjuria pcncrint, cxccptis unico datorum Eudidis IibclJo 
fcquatuor prionbus comcorum Apollonii, daborandum Ncotc- 
nas Gcomctris maxime fuit ut damnum opcrum, qux tcnravit 
| cdax abolcrc vetuftas , ahquantifper rcfarcirent ; & primo quidem 
_ mbtihlhmus illc , ncc unquam latis laudatus Francifcus Victa 
Apollonuf"-^ hbros unico, qucm ApoUomum Gallum infcripfit , hbcllo fch- 
citer rcftituit;cujus excmplo iead camdem provindam Mannus Ghctaldus & VVilIe- 
brordus Sncllius accingcrc non dubitarunt, ncc dcfuit propofito cvcnrus , libros cnim 
ApoIlonu^>«^«»r^ x *f„ «^.f, JV^ir,, « u „r& nw*, Ulorum bcncficio vix am- 
phus dcfidcramus. Scqucbantur loci plani , loci folidi , & loci ad fuperficicm. At huic 
quoquc parti non ignoti nominis Gcomctrx fuccurrcrunt : eorumquc opcra manufcri- 
pta hcet, & adhuc incdita latcrc non potucrunt. Scd fupcrcrat tandcm inrcntata , ac vc- 
lut dcfpcrata porifmatum Eudidxorum doctrina .Eam quamvis opus artificiofiffimum 
acperutileadrcfolutioncm obfcuriorum problematum Pappus adcrat, ncc fuperions 
ncc rcccntions xvi Geomctrx vcl dc nominc cognovcrunt , aut qmd cffct Iblummodo 
Umt luipicati. Nobis tamcn in tantis tcnebris dudum cxcutientibus , & qua rationcin 
hacmatcni Gcomctrix opitularcmur eUborantibus, tandem fc dara vidcndam ob- 
ruht, & pura per no&cm in lucc rcfulfit $ ncc debuit invcnti novantiqui fpecimen poftc- 
ns invideri,poftquam cnim Sucvicum fydus omnibus difciplinis illuxit, fruftra fcientia- 
rum arcana tanquam myftcria quxdam abfcondamus, nihil quippc impcrvium pcrfpica- 
alTimomcomparabUis Reginx ingcnio , ncc fas ccnfemus occultarc doQrinam quam 
vd unico dumtaxat aut inlpiranris , aut mandantis nutu, quandocunquc libucrit dcte- 
cramm vu poflumus dubitarc. Utautcm darius fc prodat totum poriimatum neeo- 
tium , cclcbnorcs quafdam propofitioncs porifmaticas fdcgimus cafquc Gcomctris 
& conGdcrandas & cxaminandas confidcntcr cxhibcmus, ut mox quid fit Porifma & cui 
maxime infcrviat ufui innotcfcat. 
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Mathematica. 117 
Porifma primum. 

Videatur figura porifmatis f. 

Slnt duar rcttx ON, O C, qux angulum conftituant in pun&o O & fint ipfx pofitio- 
nc datz , dentur & puncla A & B, a punctis B & Aducantur rcttx B £ , A F ipfi 
OC parallclx & occurrcntcs rcclx N O produttx inpunctis E & F, jungatur rctta A E, 
quxreftx C O produ&x occurrat inD, jungatur itidemrc&a FB, quae eidcm rcclx 
C O occurrat in C & ad quodvis pundum rc&x O N ut V, vcrbi gratia, lnflcctantur rc- 
fttAV.B V, ita ut rcfta A V occurrar rcctx O C in punfto S rc&a autcm BV cidcm 
O C occurrat in pu nclo R, rc&angulum fub C R in D S aqualc fcmpcx crit rc&angulo 
lub C O in O D, idcoquc fpatio dato. 

Porifma fecundum. 

Videatur figura forifmatis z. 

EXponatur parabolc qusevis N A B , cujus diamctri quxlibct fint B E O , fuman- 
tur incurvaduo quxvis pun£ta A & N> a quibus infle&antur adaliudquod- 
vis curvx punftum , ut D , Rcftx A D N , qux in diametris pun&a E, O , G , fig- 
ncnt , in cadcm diametro abfcindcntur fempcrdux rcttx , qux eamdcrn lcrvabunt 
rationcm; crit nempe ut O B ad B E , ita , QJ5 ad G B , idquc in iofinitum. 

Porifma tertium. 

I 

* WS. ' 

Videatur figura forifmatis 3. 

ESto circulus cujus diametcr recla A D , Cui parallcla utcunque ducatur |N M ; 
circulo in punftis , N & M occurrcns ; & fint data punfta N fic M , infle&atur 
urcumquc rcfta N B M , qux fccct diametrum in pundtis O & V. Aio datam eflc 
rationcm rc&anguli fub AO in D V , ad re&angulum fub AV in D O > idco- 
quc fi inflc&atur N C M fccans diametrum in punctis R S , crit fcmpcr ut rc&an- 
gulum fub A N in D V ad rcttangulum fub A V in D O , ita red>angulum fub A R 
in D S , ad rcdangulum fub A S in D R , nec difficilc cft propofitioncm ad clliplcs, 
hypcrbolas & oppofitas fc&iones cxtcndcrc. 

P i 
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Porifma quartum. 

Didcatur figura porifmatis 4. 

EXponatnr Circulus ICH cujus diamctcr IDH data , ccntrum D,radiusad 
diamctrum normalis C D , fumantur in diamctro produtta puncla B & A data , 
& (int rc&x A I , B H xqualcs, fi.u ut D I ad I A, ita D L ad L I, & fit rcfta D R xqua- 
lis D L , dabuntur pun&a R & L, jungatur re&a C A cui xqualis ponatur A F ad 
diamcrrum pcrpendicularis , cidemquc fiat B G xqualis & parallcla, inflectatur qux- 
vis re&a ad circulum a punctis F & G, ut F E G, qux diamctrum fccct in punclis M & 
N, Ato fummam duorum quadratorum R M, LN xqiiari fempcr eidem fpatiodato; 
iiidcm pofitis in fecundo cafu junguur rccb C Lcui xqualis ponatur L P ad diametrum 
pcrpcndicularis , eidcmque xqualis & parallcla fiat R Z , fi aduobus punftis Z & P ia- 
flcciatur quxlibet ad circumrcrenriam refta ut P V Z fccans diamctrum in pun&is 
K & T quadratorum A T & B K aggrcgatum xquabitur fcmpcr alteri fpatio dato. 

Porifma quintum. 

ViJeatur figura porifmatis 5. 

ESto circulus R A C , cujus diamctcr R D C data , ccntrum D , radius D A ad dia- 
mctrum normalis , fumantur utcunquc pun&a Z & B data in diamctro a ccntro 
D xquidiflantia , & jun&a A Z fiat xqualis Z M ad diamctrum perpcndicularis cidcm- 
quc xqualis, & parallcla ducatur B O ,inflcchtur quxvis ad circumfcrcntiam rcdla 
M H O qux diamctrum in pun£tis E & N fccct , crit fcmpcr ratio quadratorum EH , 
H C , fimul fumptorum adtriangulum EH N data, cadcm ncmpc qux rcclx A Z ad 
quartam partem rcdlx ZD.Exadduftis porifmatibus , quorum propofitioncs clcgan- 
tiflimas & pulcherrimas cflc quis dirEtcatur , haud difficultcr indaganda Cc prodit ipii 
porifmarum narura. 

Enunciari ncmpc poflcfe,cundum Pappum.vcl ut thcorcmata vel ut problcmata fta- 
tim patct,nos (anc ut thcorcmata cnunciavimus,lcd nihil vctatquominus in problcma- 
ta transformentur;cxcmpli causi fic quintum porifma concipi potcft.Dato circulo R AC 
cujus diamctcr R C, quxrantur duo puncta ut M & O, a quibus fi inftectatur quxvis ad 
circumtcrcntiam rcfta ut M H O faciat fcmpcr rationcm quadratorum ab abfciflis EH, 
H C ad ttiangulum E H C datam;ncc latet cx fupraditto thcotcmatc conftru£tio,fi cnim 
ponatur redta A Z cflc ad quartam partcm Z D in rationc data , omnia conftabunt, ca- 
dcmqucrationcinrehquis&omnibusomninoporilmatibus thcorcmata in problema- 
ta racil& tranfibunt. 

Quodautcm innuitPappus ex fentcntia Juniorum Geomctrarum porifma dcficcrc 
hypothcfi a locaU thcorcmatc.id fan^ totam porifmatis naturam fpecificc revelat neque 
alio fcrc auxilioquam co quod hxc vcrba fubminiftrarunt hujufcc abdita materix pcnc- 
travimus. 

■ Cum locum invcftigamus, lineam rcftam aut curvam inquit imus nobis tantifpcr 
ignotam , doncc locum ipfum inveniendx lincx dcfignaverimus , fcd cum ex fuppofi- 
to loco dato & cognito alium locum venamur, novus iftc locus porifma vocarur ab Eu- 
clidc , qua rationc locos ipfos porifmatum unam fpcciem & cfle & vocari vcriffime 
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Pappusfubjunxit.Excmplo unico dcrinitioncm noiiram aftrucmus in figuras'. porif- 
m.uis, datarecU R C , ti quxratur curva quxlibcr ut R A B cujus ca fit propnctas ut a 
quolibct ipfius pun&o ut A dcmiila pcrpcndicularis A D faciat quadratuin A D arqua- 
lcrcctangulo RDC lnvcnicmus curvam R A C cifc circuli circumfercntiam, icd iicx 
datoj.imlocoilloaliuminvcftigcmus, problcma vcrbi gratia porifmatiss'. novus iitc 
locus & infiniti alii quos pcriti fagacitas Analyftx rcprxfcntabit & cx jam cognito cli- 
cict, poriimadicctur. 

Cum autcm ut jam diximus Porifmara ipfa fint loci.errorcm latini Pappi intcrprctis 
cx grxco tcxtu cmcndabimus eo loco ubi Poriimatum opus perutilc ait ad rcfolutioncm 
obfcuriorum problcmatum ac corum gcncrum qux haud comprchenduntcam qux 
multitudincm prxbet naturam ; qux ultima vcrba cum nullum fcrc fcnfum admittant 
ad ipfum authorcm rccurrcndumcujus vcrba in manufcriptis Codicibus ita ic habent, 
TUfhfmtt ij> m\*tit *6p»iV(4* pK*Tr^fir«.-nt itt rin *t*Kunt imt iuCfiQirtput <ufChnu#rat tgi tmt }\.ut 
mmftKnvTit nt fun»t ■w*?i / »it*ttt vtMQ-. 

Ait igitur porifmata conterrcad Analyfin obfcuriorum problcmatum & gcncrum 
hoccft problcmatumgcncralium , cx dittis enim apparct porifmatum propofitioncs 
elfc gcneraliftimas,dcindc iubjungit,cum natura multitudinem quxvixpotcftanimo 
comprchcndi fubminiftret , quibus verbis infinitas illas & miraculo proximas cjufdcm 
problcmatisindicat folutioncs. Huic autcm vel thcorcmatum vcl problcmatum invcn- 
tioni non dccft pcculiaris a puriorc Analyfi dcrivanda mcthodus, cujus opc non iblum 
quinquc prxccdcntia Porifmata fed plcraquc alia & invcnimus 5c conftruximus & dc- 
monftravimus, & fi hxc paucula,qux iiagogica tantum & accuratioris opcris prodroma 
cmittimus,doclisarridcanr,trcsrotosporifmatum libros aliquando rcftitucmus.imo & 
Euclidcm ipfum promovcbimus & Porifmata in coni fettionibus & aliis quibufcumquc 
curvis mirabilia lanc, & ha&cnus ignota dctcgcmus. 
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ON R. P ER E< 




il.fi Jil Ibvafxaxj , L:.taguiuii:>Li .M :S nomi<jo J 

Jay rcccu votrc lcttrc avcc latisfa&iori , puis qucllc contient des rVmarques & des 
cxpcncnccs rrcs fingulicrcs. J'cn fairay lcftirnc quc jc dois , & de rout ce qui mc vicn 
dra dcv6trc part. Jcnay pointvcu dclivrc dc Mufique plus nouvcau dc vous quc 
celuy quc vous appdlcz qucftiom harmoniqucs , quc j'ay rclic avcc un autrc rccucil 
4c queftions , fic lcs mcchaniqucs dc Galilari , fi ladcmonilrarion dc Ia propoiition dc 
1'hclicc ncftoit pas dc grand difcours & dc grandc rcchcrchc , je vous lcnvovcrois 
prcfcnrcmcnt ; mais cllc conticndra autant quc dcux dcs plus grands traitcz d Archi- 
mcdc, dc fortcquc je vous dcmandc un pcu dc Joilir pourccla, 6c ccpcnd.uit vousla 
pouvcz tcnirpour trcs vcritablc. J 'cn drcflcray un traire cxprcz , ou jcvousfairay voir 
dc nouvcllcs hcliccs aufli admirablcs qu'on cn puiflc imagincr. Pour vous cn donncr 
1'avant-gout , cnvoicyunc, qui cft pcut-cftrc ccttc ligncquc Mcnclaiis appcilc admi- 
rablc dans lc Pappus. 

Efto hclix A M B in circulo C N B , cujus ca fit proprictas , ut ducla quahbct rc- 
cH , vcrbi gratii, A M N , tota circuli circumfcrcnria fit ad cjukicm circumfcrcntiar por- 
tionem N C B ut A Bquad.ad quad. A M ( in hoc autcm hxc hclix diifcrr ab lulicc 
Archimcdis quod in helice Arcliim. fit ut circumfcrcntia ad portioncm NCB, ita 
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A B ad A M ) pronunciamus primb fpatium fub hdicc & re&a A B comprchcnllun 
cflc dimidium totius circuli. 

Dcindc ( qua: cft proprictas mirabilis ) (patium cx prima rcvolutionc ortum ( quod 
hic fit N ) eflc dimidium Ipatii M , cx lccunda rcvolutione orti , Ipatium vcrb C cx j. 
rcvolutionc ortum cfle arqualc ipatio M , & omnia omnino dcinccps (patia cx qualibct 
rcvolutionc orta dicto fpatio M fiinilitcr cflc xqualia, idcoquc & intcr fc. 

Jccroyquc vous mavoiicrez quc ccs rechcrchcs Ibnt belles, mais j'ay fi pcu dc 
vommodite d'en ecrirc lcs dcmonftrations qui lbnt dcs plus mal-aylees , & dcs plus 
cmbarraflecs dc la Geometric , quc jc mc contcntc davoir decouvert la vcrite' , & dc 
/cavoir lc moyendela prouvcr lorlque jauray le loifirdclc faire . Si jc puis trouvcr 
quclquc occafion dullcr pafler trois ou quatrc mois a Paris , jc lcs cmploycray a mcttre 
par ecrit toutes mcs nouvcllcs pcnfccs en ccs Arts , a quoy je pourray (ans doutc cftrc 
bcaucoup ayde dc vos foins. J'ay vcula Geoftatiquc de Mr. dc Bcaugrand , & mc 
fiiis ctonne dabord cfavoir trouvc ma peniec diflcrcntc dc la ficnnc , jeftimc quc vous 
l aurcz dcj.i rcmarque. Jc luy cnvoyc franchcmcnt mon avis fur fon livrc , vous aflu- 
rant quc jcftimcfi rbrt fon ciprit , & quil men a donne dc fi grandcs preuvcs , quc 
i a\ pcinc a mcpcrfiiadcr, quayant cntrcpris uncopinion contrairca la ficnnc, jc nc 
mc £bis eloigne dclavcrite. Jcconlcns pourtant qu'il Ibit monjugc, &nc vousrc- 
cufc pas non plus. £t parccque j ay e'crit a la hatc la dcmonftration que jc vous cnvo- 
ya, & l ccrit quc jc luy cnvoyc , jc mcttray tout aunct a loifir , & tachcray memcdc 
rrouvcr dc nouvcllcs raifons pour (butcnir mon opinion, ailaquellc pourtant , jc nc m'at- 
tachcray jamais par opimatrctc des qu'U mc faira connoitrc le contrairc. Jc fuis , 5cc. 

<ssfu T^.T. Merfenne Minime. 

Du 14. Iuin i(}t. 



M 



ON R. PERE, 



Jc fuis marry dc navoir pcu vous fairc prccucment comprcndrc mes fcntimcns 
touchant ma propofition Gcoftatique, II cft pourtant vray quc jc navois gardc de 
la prcndrc au lcns que vous avcz cru , car la leulc raifon quc j'ay cmploycc contrc 
l opinion dc M.dcBcaugrand, ^a cflc ccllc-la memc quc j'aytrouve'c dans votre lct- 
trc , dc fbrtc quc jc navois gardc dc tombcr dans un inconvcnicnt quc j'avois prcvcu 
& condamnc. J 'cflimc donc quc tout grave , cn qucl licu du mondc qu'il foir , horfmis 
dans lc ccnrrc , pris cn Iby & abfolumcnt , pclc tofljours cgalcmcnt ; & c cft unc pro- 
polition quc j aurois aifcmcnt prifc pour principc fi jc nc la voyois contcftcc > jc tachc- 
ray donc a la prcuvcr. Mais qucllc foit vrayc ou non , ccla ncmpcchc pas la vcritc dc 
ma propofition qui ncconfiderc jamais lcgravecn iby, mais toiijours par rclation au 
Icvicr, & ainiijc nc mcts ricn dans la conclufion qui nc fc trouvc dans lcs prcmiflcs. 
Or l cquivoquc, lansdourc, cftvcniiedc ccquc jc nc vous ay pas aflcz cxpliquc les 
nouvcllcs pcnfecs quc j'ay fur lc fijjct dcs Mcchaniques , & lefqucllcs vousvcrrcz grof- 
ficrcmcnt crayonnccs fiirlc papicrquc jc vous cnvoyc. Ccft pourtanta la chargc quc 
vous m obligcrez dc nc lcs communiqucr a pcrfonnc , & quc vous mc donncrez lc 
loifirpour cn fairc lcs dcmonftrations cxades.ou plutot pour lcs mcttrcau ncr, car 
clles ibnr dcja faitcs. Lcrrcur d'Archimcdc , fi pourtant nous lc pouvons nommer ainfi, 
provicnr dc cc qu il a pris pour fondemcnt quc Ics bras dc la balancc arrcteroint , quoy 
qu ils nc rcuflcnt pas parallclcs a 1'horizon , dcquoy j'ay demontre lc contrairc. Si vous 
cxaminez dc nouvcau la 6. & la 7. des cquiponderans , vous trouvcrez quc je ne mc 
trompe pas , & quc la demonftration cft toutc fondcc fur ccttc fuppofition. 
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Carlbitle lcvicr EDB duquel le centrc A,ccluydc latcrrcC. Archinicdc pour 
dcmontrcr h propoiition rcciproquc dcs poids , lcs divilc cn partics cgalcs comme E, 
& Ics attachc cn diftanccs egalcs lc long du lcvier. Or il fuppoic quc k ccntrc dc gravi- 
te dc dcux poids cll au point qui divile lcur intcrvaJlc egaJemcnt , & ccla cft bicn vray 
aux dcux poids quifont autour du point A, parccqucla lignc A C , cftant perpcndicu- 
l.uie aulcvicr , lcspokis E autour du pomr A* lc trouvcnt egalcment cloigiuz, & du 
centrc du kvier& dc ccJuy dcla tcrrc, &par conicqucnt ils fc rrouvcnt dcgalc ucl:- 
nation, mais ii dans lc meme levicr vous prcncz lc point D qui divife lintcrvallc dcs 
dcux gravcs E cgalcment , cn cc cas Jc point plus cloigne du ccnrre du lcvicr cit auili le 
plus cloignc du ccntrc de Ja tcrrc , & ainii Jc point D avcc Ics dcux poids E rcprcicntc 
unc balancc, de laquclJc ks bras nc ibnt pas parallclcs a l honlbn ; mais li la dclccntc 
dcs gravcs le failbit par ligncs parallclcs commc cn cerrc figurc par lcs hgncs AC, & 
D N , en cc casU propolition d Archimcdc lcroit vrayc. Cc n'crt pas quc dans l ulagc 
cllc manquc fcnliblemcnt i mais il y aplaiiirdc chcrchcr Jcs vcfitez lcs plus menues & 
lcs plus iubrilcs , & dbrer toutcs Ics ambiguitcz qui pourroint iiirvenir. C'eft cc quc jay 
fait trcs cxaftcmcnt , & >c vous puis afturcr quc quoy que la rechcrchc cn lbit bicn nul- 
aitee , j'cn potfcde toutcs k s dcmonftrarions parraircmciu. 

Soit lc ccntrc dc la tcrrc A , lc gravc E au point E , & lc point N dans la fupcrfkie ou 
aillcurs plus eloigne du ccntrc quclc point E. Jcncdrs pas ,qucle poids E pclc moins 
cftant cn E, quc s'il cftoit cn N , mais jc dis quc fi Je poids E cft lulpcndu du point N 
par lc rilet N E , quc h forcc c'tant au point N Ic rcticndra plus aiicmcnt que s il cftoit 
plus prochc dc ladire forcc , & ce en la proportion quc jc vous ay afiignce. 

Jc croy vous avoir futtifammcnrcxpliquc ma pcnlec fur cc fujct. Pour la qucftion dcs 
nombrcs dont vous racparlcz, fi vous m'cn raitcs parr, jc tachcray dc Jardbudrc : jcn- 
voya ll y a de/a long-tcmps Ia propolition dcs partics aliqubrcs a M. dc Bcaugrand aiec 
la conftrudion pour rrouver infinis nombres dcmemc nature. S il ncl'a pas pcrdue, il 
vous cn faira part. Je vous prie dcrclirc ma propofition dcs gravcs , & dc mcn dirc vb- 
treavis. Jcfuis,«3cc. 

<iAu 7{. T. Aicrfenne Minime. 

Du 1. Scptembre Kjtf. 

jyjON R. PERE, 

La lcrtrc dont vous mc parlcz dans votrc dernicrc s'cft fans douteeearcc , car cclle 
quc jc vicnsdc rcccvoircftla fculc qui m cft vcnuc depuis cinq ou lix fcmaincs de vo- 
tre part; furle fujetdc laqucllcjc vous diray ,quc quand nous parlons d'un nombrc 
composcdc troisquarrezicuJcmcnt, nous cntcndons unnombrc, qui n cft ny qu.irrc 
nycomposc'dedeuxquarrez:«3c ccftainliquc Diophantc & tous ics iiuerprctcs lcn- 
tendent , lors quils diient quun nombrc compofc dc rrois quarrcs kulcmcnt cn nom- 
bres cnticrs, nc pcut j.muis eftrc divitecn dcux quarivs, nbn pas mcme cn rrattions. Au- 
trcmcnt , & au fcns quc vous icmblcz donncr a vdtrc propoiition , il n'y auroir quc lc 
fcul nombrc dc rrois qui fut composc dc trois quarrcz iculcmcnr cn nombrcs cuncrs ; 
car premicrcmcnt toutnombrc eft composj dautant dc quarres cnticrs , qu il a d'uni- 
t^s. Sccondcmcnt vos nombrcs dc n. 3c 14- (c troui ent compotcz chactin dc 5. quarrcz. 
Lc prcmicrde 4. 4. 1. 1. i. Le fecond dc 4.4.4. 1. 1. que ii vous cntcndcz quc le nom- 
brcque vous dcmandcz foit compolc dc 3. quaircz fculcmcnt, & non pas dc ouatrc 
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cnce cas iaqucftion ticnt plus duliazard , qucduncconduitc aflurec , & ii vous m'cn 
cnvoycz Ja conftmdrion , pcut-ertrc vous lc fairay - jc avoucr. De lbrte que favois iartf- 
tait avotrc propofition, auicns dc DiopJuntc, qui fembie cftrc lelcul admiifiblc cn 
cettc ibrte dc qucrtions. Or qu un nombrc compose dc 3. quarrcz fculcment cn nom- 
brcs cnticrs , nc puille jamais cftre divisc en i.quarrcz, non pjs memc cn frachons , pcr- 
ibnnc nc l'a /amaiscncorcdcmontrc , & ccft a quoy jc travaille , & crois quc jen vicn- 
draya bout , ccttc connoiflancc cft dcgrandirtime ulage , & il lemblequc nous navons 
pas aflcz dc ptincipcs pour cn venir a bout , M. dc Bcaugrand cftcn ccla de mon avis. 
.Si je puis ctendre cn cc point lcs borncs dc rArithmctique , vous nc lcauncz croirc 
lcs propoiitions merveilleuicsquc nous cn tirerons.Pour la propoiition Geoftatiqucellc 
cft toutc ibndec iur cc principc icul , quc dcux gravcs cgaux joints par unc lignc rcrmc 
& laiflcz cn libcrtc ic joindront au caitrc dc la tcrrc par k point qui divile cgalemenr 
la lignc qui lcs unit , c'cft a dire quc cc point de divilion s unira au ccntre dc h tcrre. 
Mcfiicursdc P-ilcal 6cdc Robcrval, aprcsavoir rcconnu quctout mon rai/bnncnienr 
eft fondc la deflus, & qu accordantcc pnncipc , ma propoiirion cft lans difticultc , m'ont 
nic cc principe , quc jc prenois pour unaxiomc lc plusclair& lc plus cvidcnt qu'on 
pcut dcmandcr , obligcz-moy dc mc dirc ii vous cftcs dc lcur ientimcnt. Jc i ay pour- 
tant dcmontre dcpuis pcupardc nouvcaux principcs tircz dcs expcricnccs qu'on nc 
mc icauroit coiitcftcr, & ;c lc lcur aivoycray au plutot. Jc iiiis , &c. 

Lettre de A/efsieurs Jc Tafcal & de %j)bcryal d M. 

de Fermat. 

A Paru lc 16. Aouft ifjS. 

ONSIEUR, 

Lc principc quc vous dcmandes pour la Gcoftatiquc cft , quc /i dcux poids 
cgaux ibnt joints par unc lignc droite fermc & dc iby fans poids , Sc qu ctans 
ainli diipoicz ils puiftcnt dciccndrc librcmcnt, ils nc repoferonr jamais jufqu a ce 
quc Ic milicu dc la lignc ( qui cft lc ccntrc dc peiantcur dcs ancicns ) s unil- 
(c .111 ccnrrc commun dcs cholcs pcfantcs. Cc principe, lcquel nous avons con- 
(idcrc ii y a long - remps , ainli qu'il vous a cftc mandc , paroit d abord fort plau- 
iible : mais quand il cft qucftion dc principc, vous fcavcz quclics conditions luy 
ibnt rcquiies pour cftrc rcccu : dciquclles conditions , au principc dont il s agit , (a 
pniKipalc manquc > i^avoir , quc nous ignorons quclle cft la cauic radicalc qui fait que 
les corps pciants deiccndcnt,& quclle cft loriginc dc leur pcfanteur. Ce qui nctant 
point cn nbtrc connoifiancc ( commc il iaut librcmenr avoiier , & cncecy , & quaii CD 
toutcs lcs autrcs choies phyiiqucs ) il cft cvidentqu il nous cft impoftiblede detcnnincr, 
cc qui arriveroit au ccntrc ou lcs choies pclantcs aipircnt, ny aux autrcs licux hors Ja 
furfacc dc la tctre , fur laquclle , parccque nous y habitons , nous avons quelqucs c x- 
pcricnccs aflcz conftantcs , deiqucJlcs nous tirons ccs principcs cn vertu dciqucls nous 
i.iifonnons en la Mechaniquc. 

La dn ciiitc dcs opinions touchant l originc dc la pcfantcur dcs oorps , aucunc dcf- 
quclles n a cfte julqucs icy ny dcmontre'c ny convaincue dc fauiTere par dcmonitration , 
crt un amplc tcmoignjgc dc l ignorancc humaine en ce point. 
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La communc opinion cft , quc la pcfantcur ctt unc qualitc qui rciidc dans lc corps 
memcqui tombc. 

Dautrcs Ibnt davis quc la dcfccntc dcs corps proccdc dc I attraction dun aurrc 
corps quiattirc ccluy qui dclccnd , commc dc la tcrrc. 11 y a unc troilicmc opinion qui 
nclt pas hors dc vray-lcmblancc ; quc ccit unc artraction mutucilc cntrc lcs corps , cau- 
iec par un dclir naturcl quc ccs corps ont dc sunir cnlcmblc > commc il cft cvident 
au fitt Sc alaimant, lcqucls Ibnt tcls , quc iil aimant cft arrcfte , lc rcr nc lerant p.'.>>, 
lira trouvcr > 3c li lc fcr cft arrcitc , laimant ira vcrs luy ; & li tous dcux lbnt Jibrcs , 
ils s approchcront rcciproqucmcnt lundc l autrcjcn lbrtc toutcfois , quc k plus fort 
dcs dcux raira lc moins dc chcmin. 

Ordc ccs trois caulcs poffibles dc la pcfantcur ou dcs ccntrcs dcs corps, lcs con- 
lcqucnccs lont fort dirfcrentcs , particulicrcmcnt dc la premierc flc dcs dcux autrcs , 
commc nous fairons voir cn lcs cxaminant. 

Cir ii b prcmicrc eft vrayc , lc fcns commun nous dicle, qucn quclquc licu quc 
foir un corps pcianc, pres ou loin du ccntrc dc la tcrrc ,il pclcra toujours cgalcmcnr, 
ayant toujours cn lby la mcmc qualitc quilc fait pelcr, & cn memc dcgtc. Lc icns 
commun nous di&c auili ( pofec ccttc mcmc opinion prcmierc ) qu alors luicorpsrc- 
poicra au ccntre commun des chofcs pefantcs , quand les partics du corps qui ieront 
dc part & d autrc du mcmc ccntrc , fcront d cgalc pciantcur , pour contrepclcr l unc a 
l autrc, lans confidercr li elles lbilt pcu ou bcaucoup, egalcmcnt ou inegalcmcnt 
cloignccs du ccntrc commun. 

Si ccttc prcmicre opinion cft ventable , nous nc voyons point quc lc principc quc 
vuus dcmandcz pourla Geoftarique puiflc fubliftcr. 

Car ibint dcux poids egaux A B joints enlcmblc par la lignc droitc ferme & dc iby 
lans poids A B & foit C lc point du milicu dc la mcme lignc A B, & foint D>E, dcux 
autrcs points tcls qucls dans laditc hgnc cnttc lcs poids A <3c B. Vous dcmandcz qu on 
vous accordc quc lcs poids A , B tombans hbrcmcnt avtc lcur lignc nc repofc- 
ront point julqu a cc quc le point du milieu C s uniflc au ccntrc commun dcs cholcs 
pciantcs. Suivant ccttc premicrc opinion nous accordons , quc fi lc point C cft uny 
au ccntrc des choles pcfantcs , lc composc des poids A B demcurcra immobiJc vcn- 
tablcmenr. Mais il nous lcmblc aufti quc fi lc point D ou E convicnt avcc le mcmc 
ccntrc commun dcs choics pcfantcs , combicn quc fun dcs poids cn ibit plus proche 
quc l autrc , ils contrcpclcront cncorc & dcmeurcront cn equilibrc : puilquc ( pour 
nous lcrvir de vos proprcs tcrmcs ) ccs dcux poids Ibnt cgaux , 5c ont tous dcux nic- 
mc inclination dcs unir au mcmc ccntrc commun dcschoies pefantes , ficfun naau- 
cun avantagc fur l autrc pour Jc dcplaccr dc £bn licu. Et nc iert dc rien dallcgucr Ic ccn- 
u c dc pciantcur du corps A B , lcquc! ccntrc lclon lcs anciens eft au milicu C ; car il 
n .1 pas cfte dcmontre quc lc point C foit lc ccntrc dc pcfanteur du composc A B fi- 
non lors quc la dcfccntc dcs corps lc fait naturellcmcnt par des ligncs parallclcs , cc 
qui cft contrc vos liippoiitions 5c Ics n6rres & contrc la vcritc , & memc nous nc vo . 
yons pas qu aucun corps , horfmis la Sphcrc , ait un ccntrc de pelantcur , po/ec la dc- 
timtion dc ce ccntrc iclon Pappus & lcs autres Authcurs : 5c quand il y cn auroit un 
cn cliaquc corps , il nc paroit pas ( & n'a ;amais cilc demonrrc ) que cc icroit cc pouu 
la par lcquel lc corps s'uniroit au ccntrc des choles pclantcs : mcinc ccla , pour lcs rai- 
fons prcccdcntcs repugnc a notrc communc connoillancc cn pluficurs rigurcs , com- 
mccn la iccondc des deux ligurcs fun.intcs. En tout cas nous ne voyons point que 
Cc ccntrc dc pcfantcur dcs ancicns doivc cftre conlidcic autrc part qu aux poids qui 
imt pcikins ou Ibutcnus hors du licu auquel ilsalpircnr. 

Quand a la comparaifon i]iu vous a cltc l.mcdiin lc\ icr horizoutal , lcquclcftant 
prclfc honzontalcmcnt aux dcux bouts par dcux forccs ou puiflanccs cgalcs , dcmrtl- 
rc cnl citat quilclt : dJc vous lcmblc enticrcmcnt parcillc au lcvicr prcccdcnt A B 
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( puis quc vous lc voulez appellcr ainfi, ) d'autant queccs poids nc prcflcnt lc lcvicr quc 
par la tbrcc ou puiflancc qu ils ont dc fe portcr vcrs lcur ccntre commun. Commc (i tc 
lcvicr horizontal cft A B, Sc lcs fbrccs ou puiflanccsegalcs A & B prclfans horizontalc- 
ment lclcvicrpour fc porter a un certain point commun C, auquel cllcs afpircnr, fic 
lequcl cft posc egalcmcnt ou inegalcmcnt cntrc lcs mcmcs puiflanccs dans la hgnc 
A B. Ccs forccs prdVans egalcment le levicr , fc rcfiftcront 1'unc a lautre fclon norrc 
fcns ; cncorc mcmc quc l'unc commc A , fut plus prochc quc 1'autre du point com- 
mun auqueltoutcsdcux afpircnt. Et quand lc lcvicr nc lcroit pas horifbntal , mais cn 
tcllc autrc pofition quc l'on voudra , cftant confiderc dc foy lans poids , fic toutcs lcs 
autrcs cholcs commc auparavant , lc memc cftet senlinvra iclon notre jugcmcnt. 

Nous adjouterons icy cc qucnous pcnfons fuivant cctte prcmictc opimon, dcdcux 
poids quifcromt inegaux joints commc dcflus a unc ligne droitc fcrmcfic dc lby fans 
poids. 

Soint donc dcux poids inegaux A & B , dcfqucls A foit le moindre , & foit A B la 
lignc fcrmc qui lc$ joint , dans laqucllc lc point C foit le ccntrc dc pciantcur du 
compose des corps AB, lelon lcsanciens; ccpointC ne fcra pas au milicude la 
lignc A B. Si donc on mct lc composc dcs poids A B, dc forte quc lcpoint Cconvien- 
nc auccntrccommun dcscholcs pclantcs, nous nc pouvons croirc quccc compose 
dcmcurcra cncct cftat , lc poids A cftant cnticrcmcnt d une part du ccnrrc dcs chofes 
pcfantes, & lc poids B cnticrcmcnt dc fautrc part. Mais il nous iemble quc le plus grand 
poids B doit s'approchcrdu memc ccntrc dcs chotcs petantcs jufqu'a cc qu'unc partic 
dudit poids B foit au dcJa dudit ccntrc vcrs A commc la partic D , cn forrc quc cettc 
partic Davcctout lcpoids A cftantd'unc memcpart , lbitdc memc pclantcur quc la 
partic Ercftantc dc 1'autrc part. 

Si la fccondc opinion touchant la caufc dc la dcfccntc dcs poids eft veritablc , voi- 
cy les confequcnccs qu'on cn pcut tircr fclon notrc jugcmcnt. 

Soit lc corps attirant A B C D fphcriquc duqucl lc ccntrc foit H $ & quc la vertu 
d'attraction lbit egalemcnt cpanduc par toutcs lcs partics du memc corps, cn forte quc 
chacunc fclon fa puiflancc , tirc a loy lc corps attire , ainfi quc fuppofcnt lcs Autcurs 
dccctte opinion. 

Sur cctte pofition , lc icns commun nous dictc que les diftanccs & autres conditions 
eftant parcillcs , lcs partics egales du corps attirant , attircront egalcmcnt, & lcs inc'ga- 
lcs , incgalcmcnt. 

Soit donc lc corps attirc L, confidcrc prcmicrcmcnt hors le corps attirant cn A. fbit 
memc la lignc droitc A H , a laquelle foit un plan pcrpendiculairc E H D, coupant lc 
corps A B C D cn dcux partics cgalcs, & partant d'cgalc vertu. Soint aufll dans la lig- 
nc A H , pris tant dc points quc 1'cfn voudra, commc Kl , par lcfqucls fonr mcncz 
dcs plans F 1 C , G K B parallcles au plan E H D coupans lc corps attirant A B C D cn 
partics inegales, & partant d'incgalc vcrtu. Alors lc corps L cftant en A , fcra attirc 
vcrs H par la vcrtu cnticrc dc tout lc corps A B C D > & lcchemin cftant librc , il vicn- 
dra cn K ou c"tant il fcra attire vcrs H par la plus grande & fortc partic B D E G , & con- 
trctire vcrs A par la plus pctitc & plus fbiblcpartie BAG. II cn fcradc mcme 
quand il fcra parvcnu cn 1 , ou ll lcra moinsattirc quc quand il eftoit cn K ou cn A, tou- 
tcfois il iera toujours contraint dc sapprochcr du centrc H, tant qu'il y foit vcnu : mais 
l.i parric quiattircdiminuant toujours, ficcclle qui contrctire s'augmcntanttoujours 
il lcra continiicllcmcnt attireavcc moinsdc vcrtu , jufqu'a ce qu cftant arrivccn H, 
il icra egalcmcnt attirc dc toutcs parts, fic dcmeurcra cn cct cllar. 

Si cettcpofition cft vrayc, il cil ficilc dc voir quclc corps L pefcra d autant moins qu il 
fera plus prochc duccntrcH ; maisccttcdiminution ne fcra pascnla railbndes tignes 
H A , H K , H I , cc quc vous connoitrcz cn lc confidcrant lans autrc cxplicition. 

Si l.i tioilicme opinion dc la dclccnte des corps cft vcritablc lcs concluiionsquc l'on 
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cn pcut tirer font Ics mcmcs.ou fort approchantcs dc ccllcs quc nousavons tirccs dc 
h fcconde opinion. 

Puis donc quc dc ccs trois caufes pofliblcs dc la pefantcur , nous nc fi; avons qucllc cft 
la vrayc , & quc mcmc nous nc lbmmes pas aflurczquecc foit l unc dcllcs, lc pou- 
vant faircqucla vrayc caufc foircomposcc dcsdcux autrcs,ouquc c cn foit unc tou- 
tcautre, dc laqucllcon tircroit dcs confcqucnccs toutcs diftcrcntcs > ilnous lcmblc quc 
nous nc pouvons pofcr d'autrcs principcs pour raitbnner cn ccttc matierc , quc ccux 
dcfqucls 1'cxpcricncc afliftee d'un bon jugcmcnt nous a rcndus certains. 

Pour ccs confidcrations dans nos confercnccs dc Mcchaniquc nous appcllons dcs 
poidscgaux ouinegaux, ccux qui ont egalc ou incgale pmflancc de fc portcr vcrslc 
ccntre commun dcs chofcs pcfantcs , & nous entendons un mcmc corps avoir un mc- 
me poids quand il a toujours ccttc memc puiflance : quc ft cettc puiflancc augmcnte 
ou diminiie, alors, quoy que ce foit le mcmc corps , nous nc lc conlidcrons plus com- 
me lc mcmc poids. Or quc celaarrive ou non aux corps qui scloigncnt ou s approchcnt 
du centrc commun dcs chofes pclantcs, c'cft chofc quc nous dclircrions bicn dc fcavoir : 
mais ne trouvans ricn qui nous fatisfafle fur cc fujct , nous iailfons cettc qucftion indc- 
cife, raifonnans feulcmcnt fur ce quc les ancicnsdc nousavons pcudccouvrir dc vray 
jufqua maintcnant. 

Voyla cc quc nous avons a vous difc pour leprcfcnt touchant votrc principc dc la 
Geoflatiquc, laiflans a part bcaucoup dautres doutcs pour evitcr prolixite dc difcours. 

Quant a la nouvcllc proportion des Angles quc vous mcttcz cn avant > afin dc la 
dcmontrer, vous fuppofez dcux principcs, dc(qucl« lc prcmicr cfl vray : maislefe- 
cond eft fi cloigned'crtrc vray , qu'il y a dcs cas ou il arrivc tout lc contrairc de cc quc 
Vous dcmandcz qu'on vous accordc pour vray. 

Lc prcmicr cft tcl. Soit A lc ccntre commun des chofcs pcfantcs , 1'appuy du lcvier 
N 5 & du centre A intcrvalle A N , foit decritc unc portiondc circonferencc tcllc qucl- 
lc C N B , pourvcu quc farc C N foit cgal a l'arc NB;& foit confidcrcc la circonfcrcn- 
cc C N B , commc unc balancc ou un levicr dc foy fans poids , qui fc rcmuc librcmcnt 
a 1'entour de 1'appuy N , foint auffi dcs poids cgaux pofcz cn C & B. Vous fuppofcz 
quc ccs poids fairont cquilibrc cftans balanccz fur lc point N.Et il fcmblc quc tacitcmcnt 
vous fuppofcz cncorc lequilibre quand lcs bras du lcvicr NC & NB feroint des lig- 
ncs droitcs pourvcu quc lcs cxtrcmitcz C 6c B Ibint egalcmcnt eloignccs du ccntrc A, & 
lcs ligncs N C & NB, foutcndantes ou cordes cn effct ou cn puiflance darcs cgaux 
NC,NB. 

Toutes ccs chofcs font vraycs cn gcncral; mais nous nc lcs croyons tcllcs que pour lcs 
avoir dcmontrces par dcs principcs qui nous (bnt plus clairs & plus connus. 

Toutcfbis cn particulicr il y a unc diftinftion a fairc , laqucllc cft dc grandc confid c- 
ration. Scavoir quc quand les arcs N C & N B font chacun moindre qu un quart dc 
circonfercnce , le lcvicr C N B , charge dcs poids C & B pcfc fur 1'appuy N, pouffant 
vcrs le ccntre A pour s'en approcher. Mais quand lcs arcs C N , N B fbnt chacun un 
quart dc circonfcrcncc , lc lcvicr C N B chargc dcs poids C , B nc pcfc nullcment fur 
1'appuy N , d'autant que lcs poids font diamctralcment oppofcz > & partant lc lcvicr dc- 
mctircra dc mcmc fins appuy qu'avec un appuy. Finalcmcnt quand les arcs egaux N C , 
N B font chacun plus grand qu'un quart de cirtonfcrcnce , lc lcvier C N B charge dci 
poids egaux C ; B pcfc fur 1'appuy N pouflant vcrs P , pour s cloigncr du ccntrc A. 

Ccttc diftinclion cftant vraye commc cllc cft, voftre fccond principc nc pcut fubfi- 
ftcr , ce qui paroitra aflez par 1'examcn d'iccluy. 

Voftrc fccondprincipc eft tel. Soit A le ccntrc commun dcs chofcs pcfantcs , la ba^ 
lancc ou le lcvier E F B CD, dont 1'appuy cft D. Soit pose un poids commc B, tout cn- 
ticr au point B pcfanr dc toute fa puiflancc fur 1'appuy B. Ou bien foit divise lc poids B 
cn parties egales E F B C D, lcfquclles foint posecs fur kc lcvicr aux points E, F, B, C,D, 
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etans lesarcs EF, FB ,B C , C D egaux , & tout larc EFBCD decrit alcntour du 
ccntrc A ; vous fuppoicz quc lc poids B mis tout cnticr au point B pclcra dc meme iur 
1'appuy B , queftant posc par partics egalcs aux points EFBC D. Ccla cft tcllcmcnt 
cloigne du vray, quc quclqucfois Ic poids B , ainfi pose par partics lur Lc lcvicr nc peie- 
ra plus du tout fur 1'appuy B ; quclqucfois au licu dc pcfcr fux l appuy B pour tircr lc lc- 
vier vers A , il pcicra tout au contrairc fur lc meme appuy B pour cloigncr lc lcvicr 
dc A. Et toutcfois cftant ramaflc tout cnticr au point B , il pcicra toujours dc toute ia 
forcc fur 1'appuy B , pour cmporter lc levicr vcrs A. Et gcncralcmcnt cftant divisc & 
ctcndu il pcicra toujours moins fur lappuy , qucftant ramafle au point B , & vous lup- 
poicz quenticr & divise il pcfc toujours dc mcmc. 

Toutes ccs choics font dcmontrccs en fuite de nos principes & nous vous cn cxpli- 
qucrons Lcs pnncipaux cas quc vous connoiftrcz vcritablcsians aucunc dcmonftration. 

Soit dcrcehcf A lcccntrc commun dcs choics pciantcs , alcntour duqucl ibit decrit 
lc lcvier C B D qui ibit dc iby fans poids , prolonge tant quc dc bcfom : & ibit B lc 
point de iappuy ,auqucl (i un poids cft pose , nous dcmcuronsdaccordavec vous qu il 
peicra de toutc iapuiflancc fur 1'appuy B , Icqucl appuy sij ncftaflez tbrt rompra , & lc 
poids s cn ira avcc ibn levicr juiqucs au ccnrrc A. Maintcnant lbitdivisc lc poids prc- 
micrcmcnt cn dcux partics egalcs : &ayant prislcs arcs B C 6t C Dchacun d'un quart 
dc circonfcrcncc , afin quc tout l'arc C B D foit unc dcmic circonfcrcncc foit poscc unc 
moitic du poids en D , l autrcen C j lors ccs deux poids C &D pclans vcrsA ne f.u- 
ront point dautre eftct fur lc lcvicr C B D , finon qu'ils lc prcflcront cgalemcnt par lcs 
dcux extrcmitezC 6c D pour lc courbcr. Suppofant donc qu il cft aflcz roidc pour ne 
pasphcr;ils dcmcurcront iur le lcvicr dc memc quc s'ils etoicnt attachcz aux bouts 
du diamcttrcD ACfans qu'ilfoit bcfoinde 1'appuy B fur kqucllc lcvicr chargc dc 
ics dcux poids ne fait aucun eftort : & quand cet appuy fera ofte , lc tout dcmeurcra 
dc mcmc qu'avcc l appuy , ce qui eft aftez clair. 

Quc ii lc poids eft divis6 cn plus dc dcux parties cgalcs,& qucftant cftcndu fur dcs por- 
tions egalcs du levicr, dcux d'iccllcs partics ic rcncontrcnt aux points C, D, Sc lcs autrcs 
dans 1'cfpacc C B D ; alors ccllcs qui fcront en C & D nc chargcront point 1'appuy B : 
quantauxautrcs,cllcs lcchargeront,maisd'autantmoins qucplus cllcs approchcront 
dcs pointsC D , aufqucls finit la chargc : ainfi il s'en faudra bcaucoupque toutcs cn- 
lcmblc ctcnducs chargcnt autant l appuy quc lors qucllcs font ramaflfecs cn B : cllcs nC 
pcicnt donc pas de mcmc. 

Davantagc foint pris lcs arcs egaux BC & B D chacun plus gfand qu'un quart dc 
circonfcrcncc , fic foit imaginlc la hgnb droitc C D ; puis eftant dn ise lc poids cn dcux 
parrics cgalcs ieulcmcnt,fointattachees l'unc cn C, & lautrc cn D :alors il cft clair quc 
lc Ievicr charge des poids C, D, pcfcra fur 1'appuy B ; maiscc fcra toutau contrairc.quc 
fi Ics dcux poids cltoint ramaflcz cn B ; car fi l appuy n'cft pas aflcz fort il rompra , & lcs 
poids cmportans lclcvier, que nous fuppoibns cftrcdciby fans poids , nc ccifcront dc 
mouvoir tant quc la lignc droitc C D ibit vcnuc au point A, le lcvicr cftant montc cn 
partic au dciTus deB vcrs P, au licu dc s abaiflcr vcrs A corome il arriveroit fi lcs poids 
cftans ramaflczcn B, avoint rompu l appuy. Voycz qucllc djftcrcnce. 

Enfin foit le lcvicr commcauparavanr , auqucl ibint dcs quarts dc circonfcrcncc 
B C , B D , & dc part & d autredu point C ibint pris dcs arcs cgaux C G , C E chacun 
moindrcqu un quart. Dc meme dc part & dautrc du point D ibint pris lcs arcs cgaux 
cntre cux &aux preccdcnts DH , DF, tous commcniurablcsau quart. Soit auili di- 
uise tout 1'arc E B F cn tant dc partics cgalcs quc l on voudra , cn iortc quc Ics points 
E, C,G,B, H,D,F, foint du nombre dc ccux qui font la diviiion, & foit divisc Ic 
poids cn autant dc partics cgalcs quc l'arc E B F, lciqucllcs parties dc poids foint posecs 
furlcs particsdc ladiviiiondu lcvicr : alors lcs poids qui ictrouvcront pofcz fur lcsarcs 
EC & FD d-ichargcront autant 1'appuy B qu'il cftoit chargc par ccux desarcsCG, 

DH: 
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D H : partant tous ccux qui fcront fiir lcs arcs E G & F H nc chargcrontpoint 1'appuy B , 
lcqucl , par cc moycn nc lcra chargc quc par ccux qui fcrortf fur 1'arc G B H , & (i cntrc 
B G & B H iln'y a aucun poids ( cc qui arrivcra quand ccs arcs B G.& B H nc f.uront 
chacun quunc partic dc la fufditcdivifion du lcvicr ) alors 1'appuy B fcra cnricrcmcnt 
decharge.Voycsdonccombicn il y a dediffcrencccntrc lcspoids ramaffcz cn B»5c etcn- 
dus par partics fur lc lcvicr E B F , voycz aufli quun memc poids divise par partics, Sc 
ctcndu liir lc lcvicr , pcfc d'autant moins fur l appuy B quc plus grandc clt ia portion 
quil occupc dc la circontcrcncc dccritc alcntour du point A ccntrc commun dcs cho- 
lcs pciantcs. 

Ccttc dcrnicrc confidcrarion pourroit bicneftrc caufequ'un mcmc corps pclcfoit 
moins > plus prochc quc plus cloignc du ccntrc commun des chofcs pclantcs .• mais la 
pr oportion dcccs pcfantcurs nc lcroit nullcmcnt parcillc i ccllc dcs dulances ; & lcroit 
pcut-eftre trcs difftcile a cxamincr. 

Mainrcnant pour vcnir a votrc dcmonftration. Soir lc Icvicr G I R , duqucl l appuy 
foit I , & quc lcs extrcmitcz G,R& 1'appuy I fbinr egalcment cloignczdc A ccntrc 
commun dcs cholcs pclantc^, alcntour duqucl foic imagincc la portion dc circonrcrcn- 
cc G l R , & foit rait quc comme l'arc G I cft a larc 1 R.atnfi lc poids R fbit au poids G. 
Vousditcs quc lc lcvicr charge dcspoids G R dcmcurcra cn cquilibrc fur fon appuy I. 
Quant a la dcmonftrarion, vous fuppofcz qucllc eft facilc cn confcquencc dc vos dcux 
principcs prcccdcns. Et dc fait ficcs principcs cftoint vrais , il nc rcftcroit aucunc diffi- 
cultc , & la chofc fc pourroit conclurrc ainfi. Soit faitc la prcparation fuivant la mc 
rhodc d' Archimcde, cn fbrtc quc lcs arcs R R M foint cgaux , tant cntrc-cux qu'a 
l'arc I G > & les arcs G B , G M e'gaux , rant cntrc-cux qu'a l'arc 1 R. Et lbit cftcndu lc 
poids R cgalcmcnt depuis QJufques en M, & le poids G aufli egalemcnt dcpuis M juf- 
qucs en B ; ainli lcs dcux poids G R fcront cgalcmcnt ctcndus, fur rout l arc B G I M 
R G^Jcqucl arc fera quelqucfbis moindrc quc la circonfcrcnce cnticrc , quclqucfois 
cgal a icclle , & quelqucfbis plus grand. Et dautant quc Ics portions I B , I G^Jbnt ega- 
lcs , lc lcvicr B G I R Q^dcmcurcra cn cquilibrc, par lc prcmicr principc lur l appuy 
j. Mais lepoids G etcndu dcpuisB iufqucscn M pcfc dc mcmc qu'cftant ramafsc au 
point G , par lc fecond principc : & par lc memc principc, lc j>oids R poscdc meme 
cftnnt etcndu dcpuis M jufqucscn Q^, qucftant ramalsc aupointR. Partantpuis quc 
ccsdcux poidscftans ramafTce cn G&cn R pcfcnt dc mcmc fur lc lcvicr , queftans 
etcndus, & qucftans ctcndus ils fbnt cquilibre furlclcvicr; ilsfairont cncorc cquili- 
brc cftans ramaffcz cn G & cn R. 

En cc rte demonftration tout cc qui cft fonde fur lc fccond principc , rcijoit lcs mc- 
mcs difficultcz quc lcprincipc mcmc : & partanr la conclufion nc s'cnl'uit point qilc 
lcs poids G R, faffcnt cquilibrc fur lc Icvicr G 1 R. 

Nous pouvons nous contenter de cc quc dcflus, croyans quc vous fcrez fatisfait : 
mais nous vous prions dc confidcrcr encorc deux inftanccs dont la prcmicrc cft tcllc. 

Au lcvicr G I R foir 1'anglc G 1 R droit , & partant 1'arc G I R , unc dcmic circon- 
fcrcnce decritc autour de A ccntrc commun des chofcs pcfanrcs. Si I'on pofc l'arc G I, 
moindrc quc l'arc I R , par cxcmplc quc G I foit lc ticrs dc I R & lc poids R dc 20. li- 
vrcs ; il faudroir donc cn G 60. liures fclon vous,pour faire cquilibrc fur lc lcvier G 1 R 
appuye au point I , & toutefois fi vous mcttez des poids egaux cn G <3c cn R, ils fcront 
diamctralcment oppofez , & partant par lc principc dc la Gcoftatiquc au cas dudit prin- 
cipc, accorde par vous & par nous,lefdirs poids «?gaux fairont encorc cquilibrc commc 
s'ils pefoinrfur lcs extrcmircz du diamctre G R vcrs lcccnrrcA: Sc quand il y a unc 
fois cquilibrc , pour peu quc l'on augmcnte ou diminuc Tun dcs poids 1'cquilibrc fc 
pcrd. Voyezcommc ccla fe peut accordcr avcc v6rrc polition. 

La fccondc inftancccft tcllc. Soit A lcccntrc commun dcs chofcs pcfantcs a 1'cntout 
duqucl (bit la circonferencc G 1 R, 1'appuy du lcvicr I , & lcs bras I G , 1 R dcfqucls G I 

R 



L- • \/ 
ettres 

foir le moindre > & foit prolongcc lahgncdroite I A tant qucllc rcncontrc la circonfe 
rencc en B. Partant fclon vous , il faudra cn G un plus grand poids qu'cn R. Et fi on 
prend l'arc I C plns grand quc 1 R,mettanten C le mcmc poids qui cftoit cn R , il fau- 
dracnG un plusgrand poids quauparavant pourfairc !'cqiiilibre. Dc mcmc prcnant 
l'arc I D , cncorc plus grand quc I C ,& faifant I D cftre \c bras du levicr, 5c metrant cn 
D Ic memc poids qui cftoit cn C , il faudra encore augmentcr le poids G. Ainfi plus lc 
bras du lcvicr qui eft en la circonfercncc I R B , aboutira prcs du point B , cftant char- 
ge du mcmc poids , plus il raudra en G un grand poids pour contrcpcfcr. Et lelon lc 
fcns commun par lc railbnncment ordinairc, lc bras du lcvicr cftant la ligne droite 
I B chargc commc dclfus, il faudroit en G le plus grandpoids. Et toutcfois alors lc poids 
qui fert cn B , pcfant vcrs A fairoit tout fon cflbrt fur la roideur du bras B I , Sc lc mom- 
drcpoidsqui fcroit cn G fairoirbalancerlebrasIB vcrs D : 5c pourpcu quelc poids qui 
<cra cn G fafle balancer lc bras I B avcc fon poids, vcrs D ( cequi cft facilca dcmonrrcr ) 
alors encorc que tant G quc B fortent hors la circontcrenoe, on conclurra quclquc cho- 
fc de choquant dc vdtrc pofitiort. 

Entin , Monficur , parccque rexpcricncc dc ce que doflus , nc fcpcut fairc parles 
hommes , des poids a 1 egard de Icur ccntre naturel ; fi vous voulez prcndrc la pcinc de 
Ia fairc alcntour d'un ccntrc artificicl , fuppolant pour lcvier un petit ccrclc artificiel , 
au lieu du grand ccrde narurel , & dcs puiflanccs qui agiflent ou alpirent vcrs lc ccn- 
trc du pctit ccrclc au lieu des poids quitendcnt vcrslccentrcdugrand, vous trouvc- 
rez quc 1'expcricncc eft du tout conformc ice railbrmcmcnt. 

Si vous avcz agrcablc dcconrinucr nos communications fur cc fiijct ou fur celuy de 
la Geomctric cn laqueUe nous fcavonsque vous excellcz cntrctousceux de ce tcmps, 
nous tichcrons a vous donner contentcmcnt .- & cc quc nous vous propolcrons nc fc- 
ra poinr par formc dc queftions , car nous cn cnvoycrons lcs demonftrations en memc 
tcmps pour cn avoir voftrc jugemcnt. Vous nous oWigcrcz aufli de nous rairc part dc 
vos pensccs. Nous fommcs , &c. 

Lettre de M". de Fermat a Mefsieurs de Tafcal de 

'RobervaL 

Du ij. Aouft 16 }6. 

jyjESSIEURS, 

J'ay lcuavec grand Ibin lc jugcmcnt qu'il vous a plu mc donncr dcs propofitions 
qucj avoiscnvoyces a M.dc Carcavi,6c comme j'ay rcconnu lafcrmctc dc votrc railbn- 
ncmcnt jointe avcc une grandc & profondc connoiflance dc ccttc maticre , j'ay aufli crii 
quc vous nc trouvcricz pas mauvaifc ma rcpliquc quc jc fairay en pcu dc mots , & quc 
pcut-cftrc jc tircray acc coup dcvousle confcntcmcnt quc vousn'avczpas voulu m ac- 
corder d'abord, & jc nc penle pas avoir befoin de m excufcr dcs crrcurs qu'il vous a lem- 
blc que j'avois commiics , a quoy quand je nc rcpondrois quc par la hate quc j'eus de- 
crirc a M. de Robcrval , lequcl javois prie dc fupplccr ce qui nc fcroit pas cxplique af- 
fcz au long, j'aurois pcut-cftrc fuffifammcnt fatisfiit ; mais pourtant jc vous declarc quc 
jc n'ay jamais cru parlcr quc du lcvicr moindrc quc lcdemi-ccrdc , & fi j ay obmis dc 
1'ccrirc, ma figurc qiu n"en rcprefcntoit que ccluy-la rcparoit aflcz ce manqucmcnt, 
puilque jcn'avois pas feulcment cu lc tcmps d'ccrire la dcmonftration de ma propo- 
lition fur maditc figurc, quc fi lc lcvicr cft plus grand quc lc demy ccrclc j ajoutcray a la 
fin dc cc difcours la proportion qu'il doit gardcr. II me Icmble que j cn ay aflcz dit pour 
repondrc a la pius fortc dcs objeclions quc vous avez faites contrc mon fecond lcvicr. 
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1'autrc qui comb.it mon lccond principc a cftc prcvcuc par moy ,& jc vous avoiicray quc 
quoy quc cc lccond principc foitmanitcftcmcnt taux, &qu'ilchoquc monfcntimcnt 
fur lc fait du prcmicr lcvicr , jc 1'avois pourtant induftriculcmcnt , & a dclVcin mis dans 
ma lcttrc, arin dc vous fairc accordcr qu'vn gravc pcicmoins, plusil approchc du 
ccntrc dc la tcrrc, ou en mc niant ccttc vcntc vous obligcr d accordcr ccllc dc mon Cc- 
cond lcvicr. Monlicur dcCarcavi a qui jc lavois ecrit quclquc tcmps auparavanr quc 
dc reccvoir vos lcttrcs vous lc tcmoigncra lans doutc , & fen ay tirc du EDOtrtS lc prorit 
quc vous m avczaccorde qu'un gravc pcfc moins plus il approchc du ccntrc.quoy qull 
foit mal-aise dc dctcrmincr la proportion dc la diftcrcncc dc ccs poids > jc mc contcntc 
davoir dit cc peu dc mots par avancc , & vicns a la demonftration dc mon fccond lcvicr, 
aprcs vous avoir aflurc quc jarruis hommc du mondc nc fe portcra avcc plus dc bonnc 
tby Sc dingcnuitc quc moy a avoiicr lcs vcritcz quc jauray rcconnues , & quc jc croy 
ma propolition tellemcnt vrayc, quc 1'ayant fouvcnt conlidercc dc divcrs buis 5c a di« 
verlcs rcprilcs , jc n'ay jamais pcu cn doutcr. 

Voicy les vraisprincipcs dc ma dcmonftration. 

Axioma i. Si gravc quicfccns abahquo puncto fufpcndatur, gravitabit fupcr lmcam 
rcclam pundum fufpcnlionis <Sccentrumterrac conjungcntcm. 

Patct axiomatis vcritas quiaalitcr gravcnon quiclccrct. Axioma 2. m vcctc circulari 
cujus dimidium pun&um fulpcnfionis li cx utraquc partc in pun&is xqualium lcctio- 
nuingr.n ij xqualia colloccntur, corpus cxomnibus ilUs gravibus compolitum Sc 4 
mcdio illo puncto fufpcnfum quiclcer. 

Axioma 3. in vc&c circulari fcmicirculo minori cujus ccntrum cft ccntrum rcrrac 
( hoc cnim in noftro vcdc fcmpcr lntclligcndum ) li pun&um fufpcnlionis inxquali- 
tcrvcdtem dividat,&cx utraque partc m pun&is xqualium fcdionum grav ia xqualia 
colloccntur , non mancbit corpus cx omnibus illis gravibus compolitum fcd inclina- 
bitur ve&is ex partc majoris portionis > hoc patct ctiam cx vcftris pofitionibus , cum 
cnim totus vcctis lit lcmicirculo minor,finus minoris portionis cnt minor linu majo- 
ris portionis, idcoquc non ncgabitis inclinationcm ficri cx partc majoris portionis. 

His fuppofitis cxponatur tigura continens vettcm D E G > & pcrriciantur rc- 
liqua juxta prxparationcm Archimcdcam, gravc in D difpolitum pcr partcs xqua- 
les in portioncs BC,CD,DE,EF, gravitat fuper reftam D N , nam fufpcnfum a 
pun&o D, pcr fccundum axioma quicfcit.crgo pcr primum gravitat luper D N, igirur 
fivc totum lit in D,fivc difpofitum pcr partcs xqualcs 111 portioncs B C, C D , D E, E F, 
fcmpcr fupcr camdcm rc&am D N gravitat , limilitcr gravc in G , fivc totum lit in G, 
fivc pcr partes xquales F G , G H, difponatur fcmper lupcr camdcm rcctam G N gra- 
vitabit, cum autcm gravia pcr partcs xquales BC,CD,DE,EF,F G,GH difpo- 
fita fint xqualia , gravitabit aggrcgatum totius gravis fupcr rcctam E N , crgo patct 
conclufio,aut pcr dcductioncm ad abfurdum inde racillimc dcrivatur opc 3. axiomatis. 

Eadem ccrtc crat Archimcdis ratiocinatio, nam rcdx BD.ccntrum gravitatisvcr- 
bi gratia in C conftituit ut probet gravia xqualia in punctis B D , fupcr rcctam C N 
gravirarc,quod illc fupponit cum in libra tantum D E F hoc vcrum fit qux ad rcctain 
E N , cft pcrpcndicularis,in rcliquis falfum,quia ad angulos inxquales a rcclis a ccntro 
tcrrx lccantur,in noftro autcm vc£kc hxc dirricultas non occurrit cum fcmpcr & in quo- 
cumquc puncto rcclx a ccntro terrx cum normalitcr fcccnr. Sit libra D C B , ccntrum 
tcrrx A,ccntrum librx C , compleatur circulus ccntro C intervallo C B , dcfcriptus & 
DE A, BA.CFA, jungantur.jungatur 6c C E , ponantur in pun&is B cc D , pondcra 
xqualia & lit angulus ad C D, major angulo A C B , aio libram a pun&o C , fufpcnlam 
ad partcs B inclinari idquc pcr fuppolita ab Archimcdcipondus a puucto D ad punftuiu 
E.transfcrarur ex Archimcdc, idcm cft ac fi ponduseftet in punclo D.quta ponitur in rc- 
da,puiH'tum D,6c centrum tcrrx con|ungcntc,fi igitur intclligatut rcctaC E.pondusin 
E rctincrc,manebunt cx Aichitticdc brachia CE & CB,cum ponantur mancre CB &. CD, 
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igitur anguli E C F,F C B, crunt arqualcs:triangulum cniin xquicrurc in cujus cxtrcmis 
xqualia pondcra coUocantur,movctur lcmper doncc pcrpcndicularis horizontis, hoc cft 
reftavcrticcm & ccntrum tcrrx conjungens angulum ad verticem bifecet , quod cx- 
pcricntia tcftatur > Angulus autem E C B duplus eft anguli ad D,ergo angulus F C B, 
angulo D cft xqualis , parallelx igitur crunt C A & D A, quod cft abfurdum, non crgo 
quiclcir libra,fcd ad partcs B inclinatur quia angulus B C F, major cft angulo E C F, ut 
patct. Voila cn pcudemots ma rcplique pour lc fccond lcvicr , laqucllc jcuflc plus 
eftendue fi le tcmps mc le pcrmcttoit , quc fi lc lcvicr cft plus grand quc lc dcrai-cer- 
de commc C A B duqucl lcpoint dc fufpcnfion cft A, lcs extremitcz C B,alors lc lcvier 
nc fouticndra plus , mais fcra preflc en haut par ces dcux poids, de fortc qu'il faut pren- 
drc la proportion reciproque dcs dcux anglcs CND , D N B , apres avoir prolongc la 
lignc A N , la dcmonftration cn cft aufli ailce quc ccllc du prcmicr cas. 

Pour lc prcmicr lcvicr , foit lc ccntrc dc la lcttrc B , les poids egaux A, & C, & la 
lignc B C plus grandc quc B A . Si vous maccordcz quc cc poids cn C pcfc plus qu'cn 
A (quoy quc vous cftimicz qu'il foit mal-aifc d'cn detcrmincr la proportion ) mcs af- 
faircs font faitcs i Car il dcfccndra donc , & la mcme raifon ayant r ofljours Ucu jufqucs 
a cc quc la lignc C B lbit cgalc a B A , il nc s'arrcftcra pas plutot: & quc ccla le raflc 
par attra&ion ou autrcmcnt , la chofe cft indiftcrentc. 

Toutcrbis jc vous puis aflurcr quc jc puis prouvcr ccttc mcfmc propofition par dcs 
cxpcricnccs quc vous nc fcauricz contcfter , & quc jc vous cnvoyeray au long des quc 
la commodite mc lc pcrmcttra , cepcndant voicy uncdc mcs propofitions Gcomctri- 
qucs, puis qu'il fcmble quc vous aycz dcfire d'cn voir. 

Sit Parabola A B, cujus vcrtcx A & circa re&am D A ftabilcm figura D A B circum- 
vcrtatur, defcribctur conois parabolicus Archimcdxus cujus proporrio adconumcjuf- 
dcm bafis & vcrticis crit fcfquialtcra; quod fi circa ftabilem D B figura D A B circum- 
vertatur, fiet novus conois cujus proportio ad conum cjufdem bafis & verticis quxrc- 
batur , cam nos cfle ur 8, ad 5, dcmonftravimus , ncc rcs vacabat diftkultate. Imo & 
ccntrum gravitatis cjufdcm conoidis invcnimus. 

J'ay trouve bcaucoup d'autrcs propolitions geomctriqucs , commc la rcftitu- 
tion dc toutcs les propofitions dc locisplanis, & autrcs, mais cequc jcftimcplus 
quc tout lc rcftc cft unc methodc pour determiner toutcs fortcs dc problemes plans 
ou folidcs , par lc moycn dc laqucllc jc trouvc 1'invcntion maximar & minimz in 
omnibus omnino problematibus , fic cc par unc cquation aufli fimple &aifcc quc ccl- 
lcsdc 1'analyfc ordinaire;il y a infinics qucftionsque jc naurois jamais pcu rcfoudre fans 
ccla,commc lcs dcux fuivantcs quc vous pouvcz cflayer fi vous voulcz. 

Datx Sphiri inlcribcrc conum omnium infcribcndorum ambitu maximum. 

Darx Sphxrx infcribere Cylindrum omnium infcribendorum ambitu maximum. 

Jentcns per ambitum , non fculcmcnt fupcrficics conicas & cylindricis , mais lccir- 
cuit cnticr compris au cone du ccrclc dc la bafc & dc la fupcrficic conique, & au cy- 
lindrc dcs dcux ccrclcs dcs bafcs & dc la fupcrficie cylindrique. 

11 fcmWc quc ccs dcux qucftions font ncccflaires pour une plus grandc connoiflan- 
cc dcs figurcs ifopcrimetrcs. 

Ccttc methodc nc fert pas fculcmcnt a ces qucftions , mais a beaucoup d'autrcs , & 
pour lcs nombres & pour lcs quantitez. Vous m obligcrezinfinimcnt de mc fairc 
part dcs produttions dc voftrc clprit , & dc mc croirc , &c. 
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<l4 Monfteur de %pberyal Trofeffeur aux Matbematiques 

a Taris. 

jyjo NSIEUR, 

Aprcs vous avoir remcrcie dc la favcur quc vous mavcz faitc , & de la pcinc quc 
vous avcz prilc , jc repondray cn pcu dc mots aux objections quc j'ay trouve dans vo- 
trc Lcttrc & cc (ans aucun cfprit dc difputc , & pour vous tairc fculcmcnt approuvcr 
ia veritc dc mcs propolltions. 

La prcmicrc objcdhon confifte cn cc quc vous nc voulcz pas accordcr quc lc mitan 
d'unc lignc qui conjoint dcux poids cgaux dcfccndans librcmcnt s'aillc unir au ccntrc 
du mondc; cn quoy ccrtcs il mc fcmblc quc vous faircs tort a la lumicre naturclic & 
aux prcmicrs principcs : car puis quc ccs dcux poids (bnt cgaux , & qu ils ont tous 
dcux memc inclination pour sunir au ccntrc du mondc sils n eftoicnt pas cmpe- 
chcz , il eft clair qu'ils y approchcront tous dcux egalcmcnt , autrcmcnt ayant fuppofc 
lcs poids cgaux & lcs inclinations au ccntre cgalcs , vous admcttricz neanrmoins plus 
dc rcfiftancc duncofte, cc qui fcroit ablurdc, & n'importc d allegucr un lcvicr hon- 
zontal , lcquel eftant prcfle par dcux forccs cgalcs aux deux bouts horizontalcmcnt, dc- 
mcurc neantmoins cn 1 cftat qu'il cft, quoy quc 1'appuy qui eft au deflbus le divife cn par- 
tics incgales, car au cas dc ma propofition, la vcrite dc mon principe dcpend de cc quc lcs 
deux poids ou puilfanccs , ont naturellcmcnt inclination au ccntrc dc la tcrrc , & tcndcnt 
la; & ccft pourquoy nayant point davantagc l un fur lautre ils s'y approchcnt tous dcux 
egalement ; mais cn 1'cfpccc du levicr horizontal lcs dcux puiflanccs dcs cxtrcmitcz 
n'ont aucunc indination naturclle a 1'appuy , mais a s'approchcr fculcmenr , & ainfi 
l appuy nc doit crrc non plus conliderc quc s'il n cftoit point r outre qucjamais pcr- 
lbnnc n'a doute quc le ccntrc d'un gravc ncs unit au ccntrc dc la tcrrc s il ncftoit cm- 
peche : or deux gravcs joints par unc ligne qui conjoint leurs ccntrcs dc gravitc nc 
fonr ccnfcz conftitucr qu'un fcul gravc,duqucl lc ccntrc de gravitc cft au mitan dc la ligne 
qui lcs conjoint ; qucllc railbn donc dc croirc qu il s'arrcftc aillcurs,quc Iors que Ibn cen- 
tre fcra uny a celuy dc la terrc ) Ibint lcs dcux poids cgaux A & B joints par fa lignc A B, 
le ccntrc dc la tcrrc C, qu on laiflc chcoir librcmcnt les poids A 5c B, lorsquc lc poids B 
firra au ccntrc C, on nc pcut pas dirc qu il s'arreftc , parcc que les poids A, gravirat fu- 
pcr B, & dcftruit arquilibrium > ou commencera donc le lcvicr A B dc sarreftcr ? vous 
nc fcauricz rrouvcr le commanccmcnt dcfonrcpos cn un point plutot qucn lautrc, 
fi cc n'cft au mitan , parccqu'il Ictrouvcpour lors cgalcment conrrcbalancc dc tous 
cotcz , jc nc lij"ay fi ccs raiibns fcront capablcs dcvous fairc changer davis , mais vous 
mc pcrmcttrcz bien dc vous dirc quc vous rrouvcrcz pcu dc gcns qui fiiivcnr votrc 
opinion , & qui nc maccordcnt ccprincipc : ccft pourquoy jc vous conjurc dc mcdi- 
rc ncttcmcnt cc qu il vous en fcmblc. 

La dcuxicmc objeftion cft contrc la nouvcllc proportion dcs anglcs qucjay dc- 
couvcrte , contre laquelle pourtanr vous navez ricn dit dc prccis , mais fculcment quc 
vous avcz demonrtrc quc la proporrion rcciproquc dcs poids doit cftrc cxpliquee non 
pas par lcs anglcs , mais par lcs linus dc ccs anglcs. Voicy la demonftration dc ma pto- 
pofition dc laquclle vous vcrrcz ailcmcnt par contcqucnt ccllc dc toutcs ccllcs quc 
vous avcz veiics dans l ecrit quc j'cnvoya a Monlicur dc Carcavi. 

Sitccntrum tcrrxA, vcftisCNB, porrio circuli ccntro A intcrvallo AN dcf- 
cripti CN, C B zqualcs circumfcrcntix & in pun&is CB xqualia pondcra , lup- 
ponimus vcctcm C B a puncto N fufpcnfum mancrc idcmquc accidcrc li giavia 
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xqualia in quibuflibct punftis brachiorum CN.NB colloccntur , modo hujufmodi 
punfta cx utraquc partc xqualitcr a punfto N diftent nequc cnim dcftruent, xqui- 
librium pondcra xqualia a ccntro tcrrx & a ccntro vcdis livc librx xqualitcr diftantia, 
fit centrum tcrrx A, veftis livc libra E F B C D , ut iupra ccntrum fivc mcdium 
librx punftum B.colloccrur pondus B, in punfto B, aut diviib pondcrc B,in par- 
tcs xquales EFBC D, colloccntur ex partcs in punftis EFBCD, & iint intcr- 
valla E F, F B, B C, C D, xqualia , fupponimus pondus B, in punfto B collocatum 
& a punfto B.fufpcnfum idcm pondcrarc ac partcs EFBCD fimul iumptx invc- 
Ae collocata & ab codem punfto B fufpcnix, illud ncmpc accidk quia proptcr circulura 
E F B C D , partcs pondcris B, camdcm fcmper fervant dirtantiam a ccntro tcrrx ac pon- 
dus ipfum intcgrum B,quod non animadverriflc & dciccnfus gravium parallelos liippo- 
fuific crrorcm pepcrit Archimedxum. His fuppofiris propoiitioncm noftram dcmonilra- 
mus & cum tantum cafum in quo tum vcclis ccntrum, rum cxtrcma xquahtcr a ccntro 
tcrrx diftant,quia hic cafus veritatcm prioris vcdlis Gcoftatici non fupponit.dc qua vidc- 
ris ambigcrc;fit vcclis F H, in cujus ccntrum H, extrcma F,5c M,in cadcm quo punclum 
H,a tcrrx ccntro diftantia,ccntro A.intervallo AH.dcfcribatur portio circuli F H M.vcCtis 
cxtrema commirtcns & fit gravc in F, ad gravc in M, in proportione rcciproca circum- 
fcrentix M G,ad circumrcrcntiam H A,aio vcdem H F M, a punfto H, fulpcnfum man- 
furum & xquilibrium conftituturum,hanc autcm proportioncm camdcmclfc qux angu- 
lorum ad ccntrum A, parct cx conftrudionc & duobus axiomatibus prxccdcntibus fa- 
cillimc thcorcma concludcs. 

La hatc du Courrier mc fait finir la , parcc quc jc nc doutc pas quc vous nc puif- 
ficz voir la conclufion avcc un pcu dc mcditation. 

Au reftc ;c vous puis aflurcr quc le Livrc qu'il vous a plu mcnvoyer cft cc quc ; ay 
vcu de plus ingcnicux fur ccttc maticrc , mais fi mcs propoiitions font vraycs , dcquoy 
pcut-etrc vous nc doutcrcz pas toujours, vous m'accordcrcz quc cc mouvcment fur 
lcs plans indincz fc pcut prouver cncorc plus prcciicmcnt , cc ncft pas quc jc ncftimc 
autant quc jc dois votrc invcntion > Mais cc quc Jc Chancdlicr Bacon a dit cft bicn 
vray , multi pcrtranfibunt , & augcbitur Icicntia. Jc fuis ,5cc, 

A Afonfieur de %obciftal Trofejfeur aux Mathematiques 

a 'Paris. 



Du if. Septembre 



jyjONSIEUR, 

Je mc trouvay ccs jours paflcz a la campagnc lors quc jc rcpondis a voftre ccnr, quc 
javois pourtant laifle cn ccttc Villc. Dcpuis mon rcrour jc lay coniidcrc plus cx.uk- 
ment , & vous envoyc la reponic plus prccifc a tous ics points concemant Ic prcnucr 
lcvicr. Si vous nc goutcz pas mcs raifons fur Ic fccond, vous m obligcrcz bcaucoup dc 
m'envoycr la dcmonftration dc voftrc propolition iuivant 1'opinion ou vous cftcs, 
quc lcs gravcs gardcntla proportion reciproque dcs perpcndiculaircs tirccs du ccntrcdu 
Icvicr fur lcs pcndans , & dc laqucllc jc doutcray toujours juiqucs a cc quc jc 1'aur.iy 
vciic. Jc vous puis pourtant aflcurer quc jc nc fi;aurois dcmordrc cncore dc U micn- 
nc , & qu il mc fcmblc quc vous nc ic.uincz dcmonftrcr la voftrc , au moins pat lcs prin- 
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cipcsquenous connoiflbns , pcrmcttez moy dc changcr dc maticrc, & dc vous dc- 
nunder I.i demonftration dc ccttc propolition quc j'advoue franchcinem quc jc n'ay 
cncorc fccu rrouvcr , quoy quc jc fois afleure qucllc cft vrayc. 

Summa quadratorum a duabus rcftis rationalibus longirudinc commcnfurabihbus, 
fi ad duplum fummx latcrum applicctur cxccdcns figm-A quadrata , latirudo cxccflus 
crit apotomc. 

Vous nc I^auricz croirccombicn la fcicncc du dixietne Livre dHudidc clt dcffeftueu- 
fe, jc vcux dire quc ccttc connoiflancc n'a pas cncbrc rait dc gtands progrcz , & qucflc 
cfl pourtant de grandiflime ufagc.Jy ay dccouvcrr beaucoup dc nouveflcs lumicres, m .iis 
cncorc Ia moindrc chofemarrcftc.commclcTheorcme quc jc vicns dc vous ccrire 
qui femblc dabord plus aile a dcmoriftrcr qu*il n'eft pas , j'attcrtds dc vos riouvcllcs , 
&fuis,&c. roulm 1iJV< 

Le principc quc jc vous ay dcmande pour r&abUffemcnt dc mcs propofirions Gco- 
flatiqucs cfl, quc li dcux poids cgaux font joints par unc lignc droitc fcrme , & de tby 
fans poids ; & queftant ainli difpoicz ils puiflcnt dctccndrc librcmcnt.ils nc rcpofcront ja- 
mais jufques accque lc milicu de la flgnc s unifle au ccntrc commun des chofcs pc- 
tantes, cc principc qui vous a lcmblc plaufible d'abord, a enfin choque' votrc opinion fur 
cc principalcmcnt quc nous ignorons la caulc radicalc , qui ftit quc lcs corps gravcs dcf- 
ccndent, fur quoy vous ditcs qu'ilya trois opinions difterentcs, & que dc toutcs Ics 
trois lcs contcqucnccs fcmblcnt dirTcrcnt.es. 

Jc nc rcpctc point vos mots , ny vos railbns, jc mc conrentc d'y rcpondre > & primo 
cn h prcmicrc opinion. 

En votrc figurc vous dites qu 'il vous fcmblc quc fi lc point D, ou E, convicnt avcc lc 
centrc commun dcs cholcs pclantes , combicn que I'un dcs pbids cn foit plus prochc 
quclautrc ils contrepctcront cncorc,& dcmeureront en cquilibrc. Puitquc.dircs vous 
( px>ur mc tcrvir dc vos proprcs tcrmcs ) ccs dcux poids tbnt cgaux , & ont tous dcux 
mdmc inclination dc s'unir au ccntrc commun dcs chotcs pclantcs, l'un n'a aucun 
advantagc liir l autrc pour lc dcplaccr dc fonlicu. 

Or fi cc raifonncmcnt eft bon, voycz-Icdans la figurc fuivantc dans laquelle j'em- 
ploycray lcs mcmcs mots* 

Soit le ccntrc dc la terre D,un pointdans fa furfacc Ou aillcurs C, foit join- 
tc la lignc CD, & foit au point C, attachc lcIcvicrBC, C A.duqucl le&brasB C, 
C A , foient cgaux & lcs poids B & A aufli cgaux , I angle B C A fcrmc. S il n'y 
avoit point dc poids en B, la lignc C A suniroit a la lignc C D , c'cft a dire quc lc 
poids A saprochcroit du ccntrc D, autant qu'il pourroir , & rout dc ir^mc de la lignc 
B C , Ibir fait 1'anglc B C D moindrc quc D C A , par lc prccedenr raiibnncment , Ic 
Icvicr sarreftera ( cc qui eft contrc 1'cxpcricnce ) puis quc les deux poids A & B (bnt 
cgaux, & ont tous dcux metnc inclination dc sunir au ccnrre D , fivc a la lignc C D , 5c 
l un n'a aucun advantagc lur rautrc pour lc deplacer dc Ibn licu ; or de mcmc qu cn 
cccas 1'expcricnce nous fait voir quc ccsdcuxpoids approcheront egalcmcnt duccn- 
trc D,& dc la Iignc C D, il nc faut pas doutcr qu'au prcmicr cas ils n aprochcnt <?galc- 
mcntdu ccntrc de la terrc ,& la raitbn de toutes ccs deux propolitions cft ,qu'ayant 
mcmc inclination au ccntrc , & nc pouvant tous dcux y dclccndrc , a caulc qu ils s cn- 
trcmpcchcnt, ils yapprochcnr du moins dgalcmcnt , autrcment la forcc dc ccluy qui y 
approchcroir d av.mtagc icroit plus grandc: 

Lcxcmplc du lcvicr horizontal nc fait ricn a la qucftion ; car pour marqucr 
quc lcs poids B&A nbnt pas lcur inclination au pointC, ilnc faut qu btcr lalignc 
C D, fur laqucllc lc lcvicr sappuyc , & le lcvicr nc rcftcra pas dc dcmcurcr s il cft prcfic 
par lcs poids A & B horizontalcmcnt , dclbrtc quc lc point Cncftnonplus confidc- 
r.iblc quc tcl autrc dc lignc B A, que vous prcndres ; & ccla cftant 1'cxcmplc cft inutilc i 
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parcc quc la principalc raifon dc roon principc depcnd dc 1'inclination dcs gravcs au 
ccntrc de la terrc. 

Cc quc vous adjoutcz dc dcux poids,qui fcroicnt incgaux joints commc dcflus a unc 
ligne droitc fcrmc, Scdc foy lans poids, ncft non plus rcccvablc; car vous acccordant 
que lors quc vous nicz un plan perpendiculairc a la ligne qui joint les dcux poids 
commc vous faitcs cn votre figurc , il cft ccrtain qu'cn cc cas , il y a dc chaquc coftc du 
ccntrc une grandeur egalc. U arrivc pourtant ccnt cas , aufqucls (i vous coupcz lcs dcux 
poids par un autre plan paflant par le centre , lcs grandcurs qui feront dc chaquc cofte 
lcront incgalcs , & ainfi un memc corps cn memc tcmps arretcra & narretera pas , & 
mmportedc dire que ce plan doit etrc toujours pcrpcndiculairc ala lignc qui joint 
lcs dcux gravcs > car vous fijavcz qu'autour du ccntrc tous cndroits font indiffcccns, 
& omnia intclligunrur furfum , omnia deorfum , il faut donc ncccflaircmcnt prcndrc 
lcs rcpos dcs poids , non pas dc ccttc facon , mais dc la proportion rcciproquc luivant 

mon fcntimcnt. ilvnij itq eji 

Voila cn peu dc mots lareponfc a votre prcmicrc opinion quc j'cuflc pcu <ftcndrc 
d'avantagc & tircr memc la dcmonftration dc mon principc dc Tcxpcricncc quc jc 
vous ay donnec ,commc il vous fera aifc dc voir. 

Si la fccondc opinion cft vraye mon principc cft infailliblc» car cn cc cas vous ditcs 
quc Ic corps pcfera dautant moins qu'U fcra prochc du ccntrc^mais ccrtc diminiition 
nc lera pas en la raifon des cloignemcns. 

Or puis qu'un corps pclc moins en cc cas a mcfurc qu'il cft plus prochc du ccntrc, 
donc il fcra toujours prcfsc par lcplus cloigne , julqucs a cc qu'ils foint egalcmcnc 

eloigncz du ccntrc. tmatflimK « Lav^" 

En la 3. opinion Jcs mcmcs raifons font bonncs , jc fcray bicn ailc quc Monficur 
Pafcal voyc ma Lctcrc , fi vous 1'agcces, 0,^00" * 

*A Monfteur de %pberyal 'Profeffeur aux Matbematiques 
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a ^Paris. 

ONSIEUR, 



Jc furfcoicay avec v6crc pcrmiflion a vous ccrirc fur lcfujcc des pcopofitions dc 
Mcchaniquc jufqucs a ce quc vous mauccz raic la favcuc dc mcnvoycc la demonftra- 
cion dcs vocrcs } cc quc jacccnds au plutot fur la promcflc quc vous m'cn faitcs. Sur lc 
fujct dc la mcthodc dc maximis & minimis , vous fipvcz quc puifquc vous avcz vcu 
ccllc quc Monficur Dcfpagnet vous a donncc,vous avcs veu la miennequc jc luy baillay 
il y a cnviron fcpt ans ctant a Bourdcaux , & cncc tcmps la jc mc reflbuvicns quc 
Monficur Philonayant rcccu unc dc vos Lcttres , dans laqucllcvous luy propoficz dc 
trouvcr le plus grand Conc dc tous ccux qui auront la fupcrficic coniquc egalc i 
un ccrclc donnc , il mc l'envoya,& j cn donnay la Iblution a Monficur Pradcs , pour 
vous la rcndrc , fi vous rappellez votrc memoirc , vous vous cn fouvicndrcz pcut-crrc, 
& quc vous propoficz ccttc qucftion commc difticilc,& nc 1'ayant pas cncore trouvcc.Si 
jc renconrrc parmi mes papicrs voftrc Lcrtrc , quc jc garday pour lors,jc vous 1'cnvoyc- 
ray. Si Monlieur Defpagnct ne vous a propolc ma mcthodc quc commc je ta luy^ 
baillay pour lors, vous navcz pas vcu fcs plus bcaux ufagcs. Car jc lafais fervir cn 
divcrfifiant un pcu.Prcmicrcmenr pour l'invcnrion dcs propofitions parcillcs a ccllc du 
Conoidc quc jc vous cnvoyay par ma dcmicrc. 2. Pour 1' invcntion dcs tangcntcs dcs 
liancscourbcs,furlcquel fujet jc vous propofc cc problcmc , ad datum punftum in 

coochoidc 
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conchoidc Nicomcdis invcnirc tangcntem. j. Pour 1'invcntion dcs ccntrcs dc gravirc 
dc toutc fortc dc figurcs aux fiaurcs mcmcs diffcrcntcs dcs ordinaircs comme cn mon 
Conoidc & autrcs infinies , dcquoy jc fairay voir dcs cxcmplcs quand vous voudrcz. 
4. Aux problemes numcriqucs, aulqucls il cft qucftiondc partics aliquotcs, & qui 
fom tous trcs-difticilcs. Ccftparcc moycn quc jc trouvay 672. duqucl lcs partics font 
doublcs auffi bicn quc ccllcs dc 120. lc lbnt dc 120 , c'cft aufli par la quc j ay trouvc dc 
nombrcs infinis qui fbnt Ia mcmc choie quc 220.& 2«4.c'cft a dirc quc lcs partics du prc- 
micr cgalcnt lc iccond , & ccllcs du fccond lc prcmicr , dequoy li vous voulcz voir un 
cxcmplc pour tater b qucftion, ccs dcux y fatisfont 17296. & 18+16. /c m'afturc quc vous 
m 'advoiicrcz qucccttc qucftion & ccllcs dc fa lbrtc ibnt trcs-mal - aifccs : jcn cnvoyay 
U y a quclquc tcmps la lblution a Moniicur dc Bcaugrand } jay aufli trouvc dcs nom- 
brcs cn proportion donnec ou qui furpaffcnt d'un nombrc donnc lcurs partics ali- 
quotcs & pluiicursautrcs. Voila quatrc ibrtcs de propoGtions quc ma mcthodc cm- 
braffe , & quc pcut-cftrc vous navez pas fceiics : fur lc fujct du prcmicr fay quarrc in- 
finics figurcs comprifcs de ligncs courbcs , commc parcxcmplc fi vous imagincz unc 
figurccommc laparabolc , en tellc fortc quc lcs cubcs des appliquecs foicnt cn pro- 
portion des Ugncs quelles coupcnt du Diametrc,ccttc figurc approchcra dc b parabolc, 
& nc difterc qu'cn cc qu au lieu qu cri la parabolc on prcnd la proportion dcs quatrcz, jc 
prcnds cn ccllc-cy ccllc dcs cubcs ( & c'cft pour ccla quc Moniicur dc Bcaugrand,a qui 
j cn lis la propofition.rappcllc parabolc folidc ) or j'ay demonftrc quc ccttc figurc cft au 
trianglc dc mcmc baic & luutcur,cn proportion icfquialterc.Vous trouvcrcz cn Ia fon- 
dant qu'il m'a falu liiivrc unc autrc voye que ccllc d'Archimcdc cn la quadraturcdc la 
parabolc , & quc jc n'y fuffc jamais vcnu par la. Puifquc vous avcz trouvc ma pro- 
poiition du Conoidc cxccllcntc , la voicy plus gencralc. 

Si circa rcdam D A parabolc ( cujus vcrtcx B & axisB F & applicara A D) circum- 
ducatur,fict conoidcs novx fpccici ,quo fcfto bifarum plano ad axcm rc&o , dimi- 
dium iplius ad conum cjufder.i baiis & altitudinis cft ut 8. ad j. Si vcrb plano fccc- 
tur ad axcm rc&o inxqualitcr , puta pcr pun&um E , fcgmentum conoidis A B 
C E ad conum cjufdem balis & altitudinis cft ut quintuplum quadrati E D una cum 
rcdangulo A E D bis & rc&angulo fub D F, & A E ad quadrati E D quintuplum, & vi- 
cilTimVcgmcntum conoidis D C E cft ad conum cjufdcm bafis & altitudinis ut quin- 
tuplum quadrati A E, una cum rccungulo AE Dbis,3c rcdangulo fub D F &DE ad 
quadrati A E quintuplum. 

Pour la dcmonltr.uion, outrc lcs aydcs quc j'ay tirccs dc ma methodc, jc mc fuis fcr- 
vi des cylindrcs infcnts & circonfcrits. 

J'avoisobmis Ic principal uugc dc ma mcthodc qui cft pour l'invcntion dcs lieux 
plans Sc iblidcs,cllc m'a fervi particulicrcmcnt atrouvcr cc licu plan quc javois aupara- 
vant trouve iidifticile. Si a quotcumquc datis punclis ad pundum unum inflccwntur 
rcclx, & fiot fpccics qua: ab omnibus fiunt dato fpatio xqualcs , punclum corttingct 
politionc datam circumfcrcntLam. 

Tout cc quc jc v icns dc vous dirc nc font qu'excmplcs ; car jc vous puis affurcr quc 
fur chacun dcs points prcccdents , j ay trouvc un trcs gtand nombrc dc trcs-bcllcs pro- 
poiitions* Jc vous cnvoycray la dcmonftration dc cellcs quc vous voudrcz. Pcrmcttcz- 
moy ncantmoins dc vous pricr dc les cffaycr plutot, & dc m'cn donncr v6trc jugc- 
mcnt. Au rcftc dcpuis la dcrnicrc Lcttrc quc jc vous ccrivis , /'ay trouvc la dcmonftra- 
tion dc la propofition quc jc vous faifois , cllc ma donne grandiffimc pcinc , & nc fe 
prclcntc pas dabord. Jcvous conjutc dcmcfairc part dc quclquunc dc vos pcnfccs, 
5c dc mc croirc > &s. 

S 



Digitized by Gc 



etcrcs 



Lettre de Monfieur dc %oberval a Monfieur dc Fermat. 

Du ii. Octobrc i6y.. 

jyjONSlEUR, 

Jc vouscnvoyela dcmonftration dc la propofition fondamcntalc dc noftrc Mccha- 
niquc,ainfi qucicvouslay promis. En quoyjc fuivray 1'ordrc commun dexpliqucf 
auparavant lcs dcfinitions & principcs dclquels nous nous fcrvons. 

Nous appellons cn gcneral unc puiflancc ccttc qualitc par le moycn dc laqucllc 
quelquecholc quc cc foit tcnd ou afpirc vcrs un autrc licu quc ccluy ou cllc cft , foic 
cn bas,cn haur,ou a coftc : foit quc ccttc qualitc convicnnc naturcllcnicnt a la choic,ou 
quellc luy fbit communiquec d'aillcurs. Dc laquclle dcfinition il s cnfuit quc tout 
poids cftunccfpcce dc puiflancc , puifqucceft une qualite , parlcmoycn dc laqucllc 
ks corps afpircnt vcrs la partic infericurc. Souvent nous appcllons aulli du nom dc 
puiflancc la chofc mcmc , a laqucllc la puiflanccconvient, commc uu corps pcfant cft 
.lppcllc' un poids ; mais avec ccttc prccuition quc ce foit a legard dc la vrayc puiflancc, 
laqucllc augmcnrant ou diminuant , fcra appcllce plus grandc ou moindrc puiflance , 
quoy quc la chofc a qui cllc convicnt dcmcurc toiijours la memc. 

Si unc puiflancc cft pcndue ou arrcftec aunc ligne flcxiblc & lans poids, laqucllc 
ligne foir attachec par un point a quclquc ancft , cn fortc qucllcfoufticnnc la puiflan- 
cc tirant fans empcfchcmcnt contrc ccttc ligne ; la pujflancc & la lignc prendront qucl- 
quc pofition , cn laqucllc cllcs dcmcurcront cn rcpos , & la lignc icra droitc par tbrcc; 
ibit iccllc lignc appcllcc lc pcndant ou la lignc dc dirc&ion dc la puiflancc ; 3c lc point 
par lcqucl la lignc cft attachec a 1'arrcft, foit appelle' le point dappcnfion, lcqucl 
pourracftrc quclqucfbis aubrasd'un lcvier, ou d'unc balancc,& lors la hgnc droitc 
mencc du ccntrc dc 1'appuy du lcvicroudc la balancc ; juiqucs au point dappcnfion, 
foit appellcc la diftancc ou lc bras dc la puiflancc, bqucllc diftancc ou bras nous fuppo- 
fons ctrc iuk lignc fcrmc confidcree dc foy fon poids.Da^antagc 1'anglc compris du bras 
dc la puiflancc & dc la lignc dc dircclion , foit appclle 1'anglc dc la puiffancc. Aprcs ccs 
dcfinitions nous pofons pour principc quau lcvicr , & a la balancc , lcs puiflances egalcs 
tiranspar dcsbras egaux, &dcs anglcs dc dircftion egaux, tircront egalcmcnt; & ii cn 
cet cftat clles tirent 1'unccontrc 1'autrc , cllcs fcront cquilibre » quc fi cllcs tircnt cnfcm- 
blc ou dc memc part, 1'cftct iera doublc. 

Si lcs puiflanccs cftans egalcs , & lcs anglcs dc direftion cgaux, lcs bras font inegaux, 
la puiflancc qui icra for plus grand bras fcra plus dcffcr. Commc <cn la i. figurc lc 
ccnrrc dc la balancc, ou du levicr , cftant A , fi lcs bras A B , A C font cgaux , & Ics an- 
glcs A B D,A C E cgaux, lcs puiflanccs cgalcsD E,tircront cgalemcnt,& fairont cquili- 
brc ; dc mcmc lc bras A F cftant cgal a A B , fanglc A F G a 1'anglc A B D , & la puif^ 
lancc G a la puiflancc D, ces puiflances G,D, tircront cgalemcnt , & pour cc qu cllcs ti- 
rcntdc mcmc part , 1'cftet icra doublc:au contraire la puhTance G &lapuiflancc E, 
fcront cquilibrc. Par lc mcme pnncipc les puiflances 1,L, contrcpcfcront fi ctans ipkt 
Ics btas A K, A H (bnt cgaux & lcs anglcs A H I , A K L aufli cgaux. II cn Gxa dc inc- 
mcdcs puiflanccs P3-,ii Ic tout cft difpofc de memc. Et cn cc cas nous nc mcttons point 
dautrc diffcrcncc entrc lcs poids & lcs autres puiflanccs , iinon quc les poids tcndcnt & 
afpircnt tous vcrs lc ccntrc dcs chofcs pciantcs ; & lcs puifTanccs pcuvcnt cftrc cntcn- 
dues alpirer vers toutcs lcs parries de 1'Univcrs , avcc autant , plus , ou moins dc for- 
ccs quclcs poids. Aufli lcs poids &lcurs partics tircnt pardcs ligncs dc dirc&ion qui 
toutes concourcnt a un memc point ; & lcs puilTanccs & leurs partics pcuvcnt c'trc 
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entcndiics tirct dc rcllc fortc quc toutcs lcs Iigncs dc dircftion foicnt parallclcs cntrc 
cllcsv 

En fccond licu nous potbns qu'unc puiflance & fa ligne dc dire&ion dcmcurans toA ft< Axi - 
;ours cn memc polition;6c lc ccntrc dc la balancc,ou du lcvicr ,dc mcmeiquel quc puiflc omc * 
ctrc lc bras mcnc du ccntrc dc la balancc a la lignc dc dirc&ionjla puiflancc tirant dc foy 
toujours dc m^mc forrc , fera toujours mcmc cffct. Commc cn ccttc 2. figure lc ccrt- 
tre dc la balancc cftant A,la puilfancc B & la lignc dc dircftion B F prolonge^c.tant que de 
bcfoin , a laquclle aboutiflcnt lcs bras A C, A G, A F. En cet cftat foit quc la lignc B F 
foit licc au bras A F ou A C ou A G , ou a un autrc bras mcne du ccntrc a la Iignc de 
dirc&ion A F , nous tuppolons quc ccttc puiflancc B rcra toujours un memc effct fiir 
la balancc I & ti tirant par lc btas A C cllefait equilibre avcc la puiflance D tirant par 
lc bras A E > lors quellc titcra par lc bras A F, ou A G , cllc rcra cncorc cquilibre avcc 
la puillance D tirant par lc bras A E. Cc principc quoy qu'il ne loit pas cxprcflemcnr 
dans lcs authcurs \ cft neantmoins ufurpc tacitcment par tous ccux qui cn ont eu atfaj- 
rc , & fcxpericnee le confirmc conftamment. 

En rroitiemc licu nous pofons , quc (i lcs bras d'unc balance oii d'un levicr font dirc- j. Axi- 
ftcmcnt pofez l'un a i'autrc,& qu'cftans cgaux , ils ibufticncnt dcs puiflanccs cgalcs def- ome * 
qucllcs lcs angles de dirc&ion Ibicnt droits , ccs puiflances pcfcront egalemcnt fur lc 
ccntre dc la baiancc , Ibit quclics Ibient prochc du mcmcccntrc, ibitquellcs cn foient 
fort cloignecs , ibit quc toutcs dcux lbicnt ramaflces au memc ccntre. Commc cn la 
troiiicmc tigurc la balancc ctant E D, lc centrc A, les bras egaux A D,A E foutcnans dcs 
puillanccs cgales H,l>dcfqucllcs lcsanglcs dc dircftion ADH.AEl lbicnt droirs; nous 
liippolbns quc ccs puiifanccs I, H, pcteront dc mcmc fiir lc ccnrre A quc li cllcs ctoicnt 
plas prcs du mcmc centtc fur lcs diftanccs egalcs A B , A C , & cncorc dc meme quc 
li i mcmcs puiflanccs ctoicnt cnfcmblc pcndiics cn A, ces angles dc dirc&ion cftans 
toujours droirs. 

Ccs pnncipcs poicz , nous dcmonftrons facilement, imirans Archiincdc, quciurt Pfop. 
unc baLmcc droitc, lcs puiflanccs defqucllcs & dc toutcs lcurs parties les lignes dc di- 
rcdion lbnt parallcs cntrc cllcs , & pcrpcndiculoircs a la balancc , contrcpclcront & fc- 
ront cquilibrc,quand lcsmemcs puiflanccs lcront cntre cllcs cn proportion rcciproquc 
dc lcursbras, cc quc nous pcnlbns vous etrc aulTi facile qu'a nous. En fiiite dcquoy 
nous dcmonfttons ccttc propolition univcrlcllc , a laquclle nous butons. 

En toutc balancc ou lcvicr fi la proportion dcs puiflanccs cft rcciproquc \ ccllc dcs 
lignes pcrpendiculaircs du ccntrc ou point dc 1'appuy , fur lcs ligncs dc direction dcs lPro P" 
puiflances, ccs puiflances tirans 1 unc conttc 1'autrc fcront cquilibre : & tirans d unc 
mcmc part , cllcs fcront un parcil cftet 5 c'cft a ditc qu'cllcs auront aUtant dc forcc l'une 
quc fautre pour mouvoir la balancc. Soitcnla^. figurc lc ccntrc dc la balanccA,lc 
bras A B plus grand quc lc bras AC;fic foicnt prcmiercmcrtt les lignes dc diredion 
B D , C E pcrpendiculaircs aux bras A B,A C;par lcfqucllcs lignes tircnt lcs puiflanccs 
DE,(lcIqucllcs lerontdcs poids ii on veut) & qu il y ait mcmc tailbn de la puiflance D a la 
puiiTancc E quc du bras A C au bras A B , lcs puiflanccs tirans l unc conrre 1'aiitrc : 
1 je dis qu cllcs rcronr cquilibre iur la balancc CAB. Car ibit prolongc lc bras C A 
jufqucs cn F,cn fortc quc A F foit «igalc a A C , & ibit conlidcrcc C A F commc unc 
balancc droitc dc laquclle lc ccnrrc ibit A : lbicnt aufli imagineeS dcuxpuilTances G, 
Hjdciqucllcs , & de toutcs lcurs partics , lcs ligncs dc dircdion foicnt paralleles a la ligrtc 
C E » & quc la puiflancc G Ibit dgalc a la puiflancc D,& la puiflancc H egalc a Ia puif- 
fancc E, l unc f^avoir G tirant fur lc bras A F , & lautrc lijavoir H tirant iiir lc bras A 
C. Lors par la prcmicrc propofition , lcs puiflanccs G,H, fcront cquilibre fur la balan- 
cc C A F. M.11S par lc 1. principc la puifiance D lur lc bras A B , rait lc nicmc cifcr quc 
U puiflancc G fur lc bus A F ; partant la puiflancc D fur lc bras A B fair cquilibrc aw c 
1 1 puiflancc H fur lc bras A C ; & la puhTancc H tir.uu dd mcmc quc la purtfancc E fiir 
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lc bras A C par lc memc prcmicr principc, la puiflancc D fur le bras A B , faira cquilibrc 
avcc la puiflancc E fur lc bras AC. Maintcnant cu la 5. fig. foit le ccntrc dc laba- 
lancc A > lcs bras AB,AC; lcs lignes dc dire&ion B D , C E qui nc lbint pas pcrpcn- 
diculaircs aux mcmcs bras 5 «Sc lcs puiflanccs D,E, tirans parlcs mcmcs ligncs dc dire- 
dion ; iur lcfqucllcs ligncs foint mcnccs dcs perpendiculaircs du ccntrc A,fcavoir A E 
fur B D &. A G fur E C ; & que commc la ligne A F cft a A G ain(i lbit la puiflancc E 
a la puilfancc D, lofquciles puilf.mccs tircnt 1'unc contrc 1'autre, jc dis qu'cllcs faironc 
cquilibrc fur la balancc C A B. Car ioiin imaginccs lcs ligncs A F , A G commc lcs 
dcux bras dunc balancc G A F, iur lcfquels tircnt lcs puiflanccs D, E.par Ics ligncs dc 
dircction F D,G E,ccs puiflances fairont cquilibre par laprcmiere partic dc ccttc 2. prop. 
Mais par Je z. principe la puiflancc D lur lc bras A F fait ic tncmc cffct que fur Ic bras 
A B; & la puiflancc E (ur le bras A Q f.ut k mcme cftct que fur lc bras A Ci partant la 
puillancc D fur lc bras A B.fait cqumbrc avec Li puiflancc E (ur ic bras A C. II y a plu- 
(icurs cas fuivaut Ics chcutcs dcs pcrpcndiculaires , nuis il vous lera facilc dc voir quc 
rous n'ont qu'unc memedcmonftration. II eft aufli facile dc dcmonftrcr quc* ftlcs puiflan- 
ces tircnr dc meme parr, cllcs fairont memc cftct lunc quc 1'autre , & lcftct dcs dcux cn- 
fcmblc fcra doublc dc ccluy d'unc fculc. 

J'attcns votrc jugcment fur cctte demonftration, & fi vous 1'approuvcz nous com- 
muniqucrons cn fuitc dcs conicqucnccs qui cn dcpcndcnt. J 'ay trouvc la dcmonftra- 
tion dc ia fomuie des quarrez de dcux coftez rationaux commcniurablcs cn longucur, 
•ippliquee au doublc dc la lbmmc dcs coftcz , cxccdanr d'unc figurc quarrcc : mais 
puis quc vous lavez aufli trouvee , je ne vous diray ici quc mon prmcipal fondcmcnt , 
qui cft quc dc dcux nombres quelconqucs , la fommc dc deux rois lc quarrc du prc- 
micr , dcux fbis lc quarrc du fccond , & deux rbis lc produit dcs deux nombrcs , n'cft 
pas un norabrc quarrc,d'aurant que prcnant les moindrcs nombrcs de lcur railbn , un 
nombrc fimplcmcnt pris ncft pas quarre. Si nous avons tous dcux un mcmc moycn, cc- 
cy fuftit,fi vous cn avcz un autrc, cc quc vous reconnoiftrcz par cc dilcours.vous mc fai- 
rcz faveur dc mc lapprendrc , & moy jc vous ccriray lc micn tout au long , fi vous lc 
dcfirez . 

J'ay aufll trouvc la dcmonftration dc votrc conoidc , 3c ccllc dc vbrre parabolc fo^ 
lidc , & cn conloqucncc , cclics d'unc mfinitc dautrcs parcillcs quarrc-quarrc'cs , quarre- 
iolidcs, &c. J'ay trouvc les tangcntes dc toutcs ccs figurcs : par cxemplc cn la parabole 
folidc la portion dcl axe, prilc cntrc la tangentc &. le fommct , eft doublc dc la portion 
du meme axc, prifc cntrc lc (bmmct & la lignc appliqucc de 1'attouchemcnr a l'axc 
J'ay par lc memc moycn quarre la parabolc gcomctriqucmcnr autrcment qu'Archi- 
mcdc. Et jc mctrompc fbrt (i jcn ay rcncontrc lc mcmc moyen quc vous,mc icr- 
vant dcsligncs paralleles a laxc ,& des portions dc ccs ligncs, priics cntrc les parabo- 
lcs Sc lalignc qui touche lcs mcmcs parabolcs par lc fommet , lefqucllcs portions lc 
fuivcnt cn la raiibn de 1'ordrc naturcl dcs nombres quarrcz ou dcs nombrcs cubcs , &c 
Or la (bmmc des quarrczcft toujours plus quc lc ticrs du cubc qui a pour cofte lc co- 
fte du plus grand qiurre : & la mcmc fomme dcs quarrcz , !c plus grand cftant oftc efl; 
moindrc quc lc ticrs du mcmc cubc La fommc dcs cubcs plus quc lcquart du quarre- 
quarrc; & le plus grand cubc oftc, moins quc lc quarr, &c Si par cc difcours vous rccon- 
noiflez quc cc ncft pas votrc moycn , j'cn fcray dautant plus rcjoui pour cc quc nous 
cn auronsdeux , & vous me taircz la tavcur dc m cnvoycr lc votrc tailant lc memc dc 
ma.fu^., Il i.vj • onCltir.'- . . > Sj * \ > 

Pour lcstangcntcs dc b conchoidc , jclcs ay con(Iderc c cs il y a long-temps , commc 
ctans dctcrminations dcquations quarre-quarrees. Sur cc fujet il y adcux points cn la 
conchoidc , par lcfqucls on nc peut mencr dcs tangcntcs, jc vous pric dc les confidcrcr , 
& vous trouvcrcz uncadmirablc proprictc d'anglcs m lommct l'undc 1'autrci la lc- 
ftiood'unclignc droitc& dc la conchoidc. ». r i!i)^*I ji . > :d ai> \l . 
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J 'cftiinc vos propofitions dcs nombrcs , & ccllc du licu plan fort difficiles cc quc je 
lf auray micux quand jauray cu lc loitir dc lcs conlidcrcr , commc aulli lcs ccntrcs dc 
gravitc dcs tigures fulditcstant plancs quc tohdes ; ncllant pas relolu pourtant dc m'ob- 
ftiner apres ; car jaimcray micuxtcnir dc vous cc quc vous cn aurcz, ti vous L'avcz 
agrcablc. Jc vous prie pourtant dc mc mandcr ti lc ccntrc dc gravitc dc vorredcmi- 
conoide nctt pas cepoint oulaxc cftdivile ,dc tbrtc que lundcs fcgmcnts clt a lautrc 
comme u.iif pour cc qu'un lcgcr raifonncmcnt , & non cncor bicn confidere m'a 
fcmbJc mc mcncr a ccttc railbn. 

Unc autrc fbis jc vous pourray mander de nos propofitions ainfi quc vous lc dctircz." 
pour ccttc hcurc quc jc ncmployc a ecrirc cccy qu'un. temps dcrobc , jc vout» cnvoyc- 
ray lculemen t ccllc-cy. De deux concs droits egaux 6c ilopcnmetrcs clUm donnecs lcs 
bales inegales, ou lcs haurcurs incgales , trouvcr les cones. Quand ;c dis ifopcrimctrcs, 
/'entcns Ics bales y comprilcs ou cxceptccs , commc vous voudrcz. Vous cn aurcz la 
folution quand ll vous plairra , fi vous nc voulcz prcndrc la pcine dc la trouvcr vous 
niemc, & jc vous l'aurois cnvoye des maintenant,, neftoit que jc croy que vous dclirc- 
rcz davoir lc plaitir d'y pcnlcr. Attcndant quc vous mc faflicz ia fa\ cur dc mccrirc , jc 
dcmcureray, &c 
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Objeda a D. de Fermat , 

(zAcbersuf propofitionem Mechanicam T> '. de %jbef\>aL 

SI vcra cuet propofitio Mechanica D. dc Roberval , in vedtc quolibct , pondcra 
pcrpendiculis a ccntro vcctis in lineas dircctionum demiflis cflc rcciproee propor- 
tionaliaadaftrucndam quictcm , non poflTct fubfiftcrc prpportio gravis ad potcntiam 
in plano inchnato , quam in hbello fuo tradidit. Hoc pcrfpicuc dcmonftramus. 

In i. figura , cfto punctum in fupcrficic tclluris N , ccntrum tcrrx H , jundi N H, 
ducatur ANGF, pcrpendicularis ipfi HN, quam quidcm AN GF , ti qui funt in 
pun&oN, vocant parallelam horizonti. Exponantur fphxrx quarum ccutra B , C, D , 
qux tangant rc&am five planum pcr A N G F , in punctis N , G , F. 

Patct primum Sphxram B , a mimma potcntia movcri, idquc D. dc Roberval non 
diffitctur, & in puncto N collocatam , nuucrc , lcd in nulloaho totius plani puncto 
idcm accidit. Pcrficiatur figura ut hic vidcs. Rccta H G , conncctens punctum con- 
ta&us G, & ccntrum tcrrx H , ad rcctam C G , facit angulum obtufum idcoquc fphxra 
C, adpartcs G N.movebitur.ldcmde fphxra D. Sit igum potcntia in Z,rctincns tphx- 
r.un C , pcr motum rcctx A N G F, parallclum aut quod iJcm cft pcr rcctam Z C. In- 
tclhgitur vc&is cujus ccntrum fixum G , duc.uur in H C, pcrpcndicularis G C. Sphxrx 
C,motusnaturalis cft pcr rectam CH. Motus rctincns pcr C Z ad quam pcrpcndi- 
cularis cft GC. Ergocx fuppofitis D. dc Robcrval cft rcciprocc ut rcctaGI, ad re- 
ctam G C , ita potcntia rctincns m Z ad iphxram C , quod ciat dcmonltrandum. In 
fphxra autcm D, major rcquirctur potcnti.i ad lctincnJum , & quo magi.sdiftabit ^ 
puncto N , co majorc potcntia opus crit , quod cil mirabilc. 

Ex fuppofitioneautcm D. dc Robcrval numquam in codcm plauo variat proportio, 
quod quam longe abcat a vcritatc ipfc viden.t. 

Sitccntrum tcrrx B , Planum induutum A C DC, iu punctis A & C, camdem po- 
tcntiam rcrinerc, potcrat fortafic non incongruum vidcri D. dc Robcrval. Scd ducto 
perpcndiculo B D , cum in pun&oD lit quics, & nuniuu .potcntia rcrihcar, qua ratio- 
nc conftabit ipfius propofitio ! n 
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ln quolibct autcm platio habet locum noftra dcmonftratio. Omnequippc planum 
alicui horizonti invcnictur paraliclum. 

Hac propolitionc cvcrtitur dcmonftratio Domini dc Robcrval &brcviflima viaad 
ipfius hypothclcs nova proportio dctcgitur. 

Sccundam figuram addidcramus , qua judicium noft.ru m dc iplius ultima propoft- 
tionc prodcrc fperabamus. Sed non fuppctit tempus. 

Nova in Mechanicis Theoremata D. de Fermat. 

FUndamenta Mechaniccs non faris accurata tradidifle Archimedcm fueram du- 
dum fulpicatus, luppofuifie enim motus gtavium dcfccndentium inter Ce parallclos 
patct.ncc vcro abfquc hac hypothcfi conftare poflunt ipfius dcmonftrationcs : Non in- 
ficior quidcm hypothcfim hanc ad fenlum proxime accommodari, quippc proptcr ma- 
gnam a centrorerrx diftantiam pofliinr dcfccnfus gravium fupponi parallcli non (ccus 
ac radij folarcs : fcd vcritatcm intimam & accuratam quxrentibus, hxc non (arisraciunt. 
Gcncralis ncmpc vettium natura in quolibct mundi loco vidctur conlidcranda & 
aftrucnda idcoquc nova in mcchanicis fundamcnta c vcris & proximis principiis ac- 
cerfenda : Hujus novx lcicntix propofitioncs tantum cxhibemus , dcmonftrationcs- 
cum libuerit , tradituri. 

Dupicx igirur vedtium genus fingimus aut potius confidcramus unum cujus motus 
• rcctus tantum cft non circularis , altcrum cujus cxtrcma defcribunt circulos , dc iccun- 
do hoc quxfirum tantum apud vctcrcs > primum quod longc vidctur fimplicius , nc 
agnovcrunt quidcm. 

Singula cxemplis illuftramus & prioris quidcm Centrum idem cft cum ccntro tcrrx , 
pofterioris ccntrum cxtra ccntrum tcrrx neccftario dcbct collocari. 

Sit igitur in fcquenti figura ccntrum tcrrx punttum A,& intclligatur rcdta C B,tranfirc 
pcr ccnrrum A, imo & ipfa A B.intclligatur eflc vcdtis & in pundtis B & C, collocen- 
tur gravia B& C, firquc pondus B, ad pondus C, ut rccta C A, ad rcctam A B, aio vc- 
Ctcm CB, manfurum & xquilibrium in hoc cafu conftiruturum.Si vcro dcminuatur ran- 
tifper gravc B, movcbirur vcctis in redtum pcr ccntrum A ad partcs C,doncc pondcra 
diftantiis a ccnrro fint rcciprocc proportionalia. Hxc cft prima propofitio cujus rcfpcdtu 
tcrra ipfa magnus vectis dici potcft ad imitationcm Gilbcrti qui cam magnum magnc- 
tcm vocat. 

Hoc pofito , mirabilius quiddam proponimus , gravia ncmpc eo facilius tolli a po- 
tcntia in fupcrficic tcrrx aut alibi conftituta quo propiora fuerint ccntro' tcrrx, 

Sitccntrum tcrrx A punttum C, cxtra ccntrum jungatur rcdta C A , in qua fumpto 
pundro B, collocetur gravc in B. Si intelligamus gravc B, pcr filum aut axem C B, fuf- 
pcnfum , dctincbitur a potcntia in C, collocata cujus proportio fit ad pondus B, ut rc- . 
dra AB,ad rcctam AC. 

Indcquefacillimedcducitur ccdcmonftratur gfavia in ccntro non pondcrarc, cujus 
rei dcmonftrarionem hadtenus quxliram jam novimus. 

Secundum vcdtium gcnus Archimedxum dici potcft. Sedreciproca diftanriarum cum 
ponderibus proportio ( quam in vcdtc fimphci demonftravimus) in hoc habcrc locum 
non poreft.ncc idco fubliftere fexta 5c fcptima Archimcdis propofitio. 

Ita igitur confidcntcr pronuntiamus & vedtcm gencralircr fivc brachia , fiVc in dirc- 
dtum , fivc parallela horifonri, five etiam angulum conftiruant,conlidcramus. 

Una quippc dcmonftrarionc totumcvincimus. Sit vcctis cxtra ccntrum rcrrx DBC. 
cujus ccnrrum B,Brachia B D,3c B C.ccntrum tcrr* A,jungantur rcclx D A,B A,CA f & 
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in punttis D & C, colloccntur gravia Jitqucproporrio gravisD.ad gravc C, compofita 
cx proportionc rcdx D A,ad rccram G A,& rcciproci cx anguloCAB ad angulum 
BAD. Aio vcftem BDC a punfto B fufpcnfum manfurum & xquilibrium confti- 
tuturum. 

Hanc propofitioncm licut & rcliquas vcriflmias aflcvcramus , & cum libucrit, dc- 
monftrationibus cx puriorc Gcomctria & Phyfica dcrivatis confirmabimus. 

Indc patct corrucrc omnino vctcrum dc ccntris gravitatum definitioncs, nullum 
quippc corpus prxtcr Sphxram potcft rcpcriri in quo pun&um rcpcriatur a quo gravc 
cxtra ccntrum tcrrx iufpcnlum , fcrvct cam quam in principio habuctit pofitioncm. 

Dcrinictur crgo dcinccps ccntrum gravitatis cujufquc corporis, pun&um intra cor- 
pus poiitum , quod li cohxrcat ccntro rcrrx ,corpus cam fcrvabit quam ui pnncipio ha- 
buerit pofitioncm : co cnim Iblum cafu habcnr locum ccntra gravitatis. 

Dcmonftrabitur ctiam & rcfcllctur crror Ubaldi & aliorum qui cxiftimant librx 
btachia licet non fint parallcla horizonti xquilibrium tamcn conftitutura. 

Sit ccntrum tcrrx B,iemidiamctcr B A,portio altcrius icmidiamctri BC,& fiar ut A B, 
adBC, itapondus appcnfum inCad pondus appcnfumin A. Aio pondcra AC non 
movcri , lcd ficri xquilibrium, hxc autcm propofitio probatu tacillima cft veftigiis Ar- 
chimcdis inliftcndo. Et,fi ncgctur, ftatim demonftrabirur. 

Hoc fuppofito, propofitioncm fane mirabilcm inde dcducimus. Ponatur gravc in 
punfto N, intcr punfta A & B,& fiat ut A B ad B N tti pondus N ad potcntiam R. Aio 
pondus N jun&o axc AN a porcntia R in pun&o A collocata dctincri , & fi minimum 
augcatur potcntia R, (iirfum tolli , idcoquc qub propius pondus acccdit ad ccntrum 
tcrrx, minorcm potcntiam ad tollcndum illud requiri. 

Hxc cft,ni fallor , propolitio quam Bcatigrandus in fua Gcoftatica dcmonfttat ; nos 
cam hac rationc , qux lcquitur, dcmonftramus. 

Propofitio Geoftatica D. de Fermat. 

SUppofitis & conccffis quibus irt dcmonftrationc utimur , ex prxccdcntcpropofitio- 
nc, & cx communibus notionibus dcfiimptis. 
vSit centrum rcrrx C,fcmidiamctcr CA inqua fumatur punftum B,in punfto autcm B fit 
quodvis gravc appcnfiim. Fiat autcm ut rcfta CA,ad reftam CB , ita pondiis in B appcn- 
fum ad potcntiam aliquam ut R. Aio gravc B a potcntia R in pundto A fuftincri , & (1 
augcarur quantumlibet potcntia R, pondus B ab hujufmodi aucH potcntid in puoclo A 
collocata Ibrfum movcri.producatur cnim AC in D,& fit CD,xqualis CB.Et in D collo- 
ccturpondus pondcri Bxqualc. Corporis igitur cx duobus gravibus B & D compo- 
fiti ccntrum gravitatis cft C , idcoquc fi a punfto A aufcratur potcntia R , cum rc- 
€ta B A, nihil pondcrct, crunt pondera B & D in xquilibrio & mancbunt. Si autcm in A, 
collocctur pondus dcorfum tcndcns potcntix R furfum movcnti xqualc , idcm cft ac 
fi a pun&o A dcmatur potentia R,nam quantum potcntia tollit tantumdcm pondus dc- 
primir. Collocctur igitur hujufmodi pondus in A,corpus igitiir compofitumcx potcn- 
tia R collocata in A,& furfum movcntc, cx pondcrc A, dcorfum rcndcntc, & cx gravi- 
bus B & D crit in xquilibrio,aut,li mavis,non movcbitur.Cum autcm gravc D ,fit xqualc 
gravi B & rcfta CD rcdlx C B, crit ut AC ad CD;ira AC adC B,& ut pondus B ad potcn- 
tiam R in A collocatam.ita pondus D ad pondus in A dcorfum tcndcns ( quod ipfi R po- 
tcntix xqualc pofuimus ) cft autcm cx hypothefi ut re&a A C ad C B , ita pondus B 
ad potcntiam R in A collocatam.Eritigitur ut ACad CD, ita pondus D ad pondus 
ln A dcorium tcndcns. Cum igitur diftantix pondcribus fint rcciproci proportionalcs 
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pondus inA «icovliuii tcndcns pondcn D xquipcuiderabit. Si vcro ab xquiponderanri- 
bus acquiponderanria auferanrur , rcliqua arquipondcrabunr. Ergo fi ab xquilibriocx 
potcntia R in A collocata & liirlum movcntc, cx pondcrc in A deorfum tcndcnte Sc 
pondcribus B & D compofito , auferarur xquilibrium ex pOndcribus A & D compofi- 
tum , rcliqua xquipondcrabunt , aut potius non movcbuntur. Autcrantur igitur pondus 
A & pondus A D. Rcmancbit porentia R in A collocata , & pondus B. Qupd proin- 
dc potentia R dctincbit. Idcoquc li minima augcatur vi , furfum tollit GED. 

Propofitio D. de Fermat circa parabolen. 

PRopofui pcr data 4. punCra parabolcn dcfcribcrc. Duplcx cft cafus , utriquc lcm- 
nu lcqucns prxmiacndum. 

Sitparabolein 1. fig. E C B A D cu/us diamctcr A F dctur pofitionc , dcntur ctiam 
duo pur.chi B cV C , pcr qux tranfit parabolc , dcntur dcniquc anguli applicatarum ad 
diamctrum AF. Aio parabolcn politionc dari. Appliccntur ordinatim BN &CM,a 
pun&o dato B in A F.politionc dat.uu dudrur B N in daro angulo ( politum quippc cft 
dari angulum applicatarum j ergo datur punftum N, fimilitcr datur punttum M & rcctx 
B N,C M pofitionc & magnitudinc; Ex natura parabolcs cft ut quadratum C Nad qua- 
dratum B N , ita M A adNAjli ponas A cflc vcrticcm parabolcs fivc cxtrcmum dia- 
mctri. Ergo datur ratio M A adNA ficdividcndo datur ratio MNadNA, datur 
autcm rcda M N , quia duo punda M,N dantur, datur igitur N A & puntium A. Si 
fi.it ut A N data ad N B datam, itaNBadZ, dabititr Z rcdum paraboles larus. Dato 
igitur vcrticc A, Z rcfto latcrc, AF diamctro pofitionc, angulo applicatarum , datur 
politionc parabolc , cx jz. I. Apoll. 

Hoc fuppoliro facillime conftruitur primus cafus in a.fig.inqua dcntur 4. punfta 
D,B,C,F , qux fi jungaspcr rcftas, B C,C F, FD, DB, vcl ncutra oppofitarum crit al- 
rcri parallda , vel ur m hoc cafu crit B C vcrbi graria parallda D F. Bi&riam utraque 
dividatur in punclis 1 Sc E & fit fachim ,crgojunfta 1E crit diamcter parabolcs cura 
xquidirtantes birariam dividat, dantur autcm pun&al & E, crgo 1 E pofitionc datur & 
angulus D E I.Cum igitur diamctcr I Epofitionc dctur, deturctiam angulus applicata- 
rum & duo pun&a B & D pcr qux tranlit parabolc, dabitur politione parabolc DB ACF. 

In 2. cafu major cft dirficultas , cum ncutra rcclarum duo cx pun&is datis conjungcn- 
tium altcri cftxquidiftans. 

In 3. fig. fint data 4. punda X, N,D, R,quse pcr rcdhs XR, RD ,DN, NX,con- 
jungantur , & ncutra oppofitarum lit altcri xquidiftans. Ponatur jam factumcfle, & 
dcfcriptam parabolcn XANDBR, propofito fatisfacientcm. Concurrant produ&x 
X N, R D, in punfto V, & birariam divifis X N, R D, in pundis M&G, ducantur ad 
ipi is diamctri M A, C B, occurrcntcs parabolx in pundis A,& B,a quibus rcftx I A S, 
S B iplis X V, V R, ducantur xquidiftantes , & concurrant in puncto S. Juncla A B bi ' 
fariam dividatur in P & jungatur SP, hisita conftrucbs patcr, cum pcr vcrticcm dia- 
mctri M A ducatur I A S, xquidiftans applicatx X N , rcftam I A S tangcrc parabolcn 
in A,probabitur fimilitcr rc&am SB tangcrc camdcm parabolcn in B , crgo pcr 16.3. 
Apoll. crit ut rcdangulum X V N ad rcctangulum R V D,ita quadratum A S°ad quadra- 
tum SB.Datur autcm ratio reaanguli X V N ad rc^ngulum RVD,cum dcntur 4. pun- 
daXNDR, crgo darur ratio quadrati AS ad quadratum S B, idcoquc xcdtx A S ad rc- 
clam SB.Datur autcmangulus ASB, quiapropter parallclas xquatur anguloXVR, 
dato.Ergo in rriangulo ASB darur angulus ad vcrticcm S & ratio latcrum A S,SB,ideo- 
quc rtiangulum ASB datur fpccic, igitur datur angulus S A B & ratio S A ad AB,cum 
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autem AP litdimidia AB, darurctiam ratioSAad AP, in trianguloigitur S A P datur 
angulus ad A, & ratio latcrum SA, AP, datur igitur Ipccic & angulus PSA 
datur. Hoc pofito cumrc&a SP rectam AB pun&a contacruum conjungcntcm bif - 
riam dividat,crir diamctcr parabolcs,cx 29. 2. Apoll. in parabolA autcm omncs dia- 
mctri fitni intcr fc xquidiftantes , crgo diamctcr M A rc&x S P xquidillabir, idcoquc 
angulus I A M , xquabttur angulo AS P , probavimus autcm dari angulum A S P, cr- 
go dabitlll angulus I A M & ipli altcrnus proptcr parallclas N M A, datur aurcm pun- 
Ztum N quia re&am N X pofitionc & magnitudinc datam bifariam dividir. Ergo da- 
tur diairictd M A politionc , datur ctiam angulus applicataium A M N , & dantur duo 
punda N Sc D pcr qux tranfit parabolc. Darur igitur parabolc politionc cx lcmmatc , 
& eft facilis ab analyfi ad fynthclim rcgrcfliis. 

Patct autcm duas parabolas in hoc fccundo cafii propofirum adimplcrc,concurrcnt 
cnim rcclx D N 6c XR, quas pofuimus non cflc parallclas : hoc calu cadcm argumcn 
tationc novaconltructurparabolc propolito fatisfacicns. 

Lettre de M. de Fermat au T^. Tere Merfenne dc 1'Ordrc 

des Mimmes. 



M 



ON REVEREND PERE', 



Puis quc j'ay cftc aflcz hcurcux pour vous oftcr l opinion quc vous avicz ciic 
quc j curtc fuivi cn ma propofition lc mcmc raifonncmcnt quc Monficur dc 
Bcaugrand , jcfpcrc qu avcc la mcmc ^0^^ jc vous oftcray tous lcs autrcsfcru- 
puks. 1. Vous avcz crcu quc ma propofition ctoit la memc quc ccllc dc M. dc Bcau- 
grand&cc par dcux raifons , llinc quc jc lavois ccrit lors quc jc l cnvoyay aMr. dc 
Carcavi ; 1'autrc qu'cllc fcmblc conClurre la memc chofc. Pour lc ptcmicr , jc vous re- 
pons quc lors quc jcnyoyay laditc propolition , jc navois pas vcu cncorc lc livrc dc 
M. dc Bcaugrand , & n'avois fi^cu fi cc n eft qu'U ccrivoit du divcrs poids dcs gravcs fc- 
cundum vari.i a tcrrx ccntro intervalla , fi bicn quc la dcflus j'imagina la propofition 
quc vous avcz vcue, & crcus quc pcut-etre cc fcroit la mcmc quc ccllc dc M. dc Bcau 
grand , & 1 ecrivis ainfi a mondit ficur dc Carcavi , mais dcpuis ayant vcu lc livrc de Mr. 
dc Bcaugrand,j'ay trouvc quc fon opinion cft diftercntc dc la micnnc cn cc qn'il fuppofc 
quc lc gravc cn foy , fc rcnd ou plus peCmt ou plus legcr fclon Tcloigncment ou 1 ap- 
prrochcdu ccntrc, & moy jc fouticns (en quoy jc rcpondray i votrc fccondc railbn ) 
qu'cn loy il nc changc poinrdc poids ,mais qu'ileft tircavcc plusou avcc moins dc 
forcc , cc qui eft bicn diffcrcnt du rcftc. 

Soit lc ccntrc dc la tcrrc C, lc gravc B au point B & le point D dans la fupctficic, Mr. 
dc Bcaugrand ticnt quc fi on pcle lc gravc B dans lc point B on lc trouvcra plus lcgcr qttc 
li on le pclc au point D. Et moy jc dis quc fi on pcfc lc gravc B dans lc point B , on lc 
trouvcra de mime poids quc s il ctoit pcfc au potnt D ; & qu'cn tout cas quand bicn 
cc l.i nclcVoit pai ( car ma propofition nc dcpcnd nullcmcnt dc la ficnnc)que lc 
gravc B (era foutcnu plus aifcmcnt par unc puiflancc qui fera au point D, que par 
line autrc puiflancc qui cn lcra plus prochc , & cn la proportion quc jay afligncc. Vous 
nc dcvcz pas doubter quc ma dcmonftrarion nc concliic parfititemcnt , bicn qu'U lcm- 
blc quc Monlicur dc Robcrval nc l'a pas trouvec prccifc. Jc vous puis dpnc alfcurcr 
quc routes lcs propofitions quc j'ay mifcs dans mon ccrit fonr partaitcmcnt vraycs , 5c 
dcccla ic n cn vcux pas etrc creu quc lors quc fauray mis par c^crir toutcs lcs demon- 
ftrarions furccrtc maticrc. Je fuis fi peu ambiticux que fi j'avois trouvc crreur cn cc 
quc jc vous ay ccrir jc nc fairois nullc difficultc de l .ulvoiicr. Jcfuis , &c, 
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Lettre de M. de Fermat a Monfieur de %obereal 

a Taris. 

Du 4. Novcmbrc i«\6. 

jyjONSIEUR, 

Mc relcrvanr a vous ecrire unc autrc fois lcs dcfauts quc j'ay trouve dans v6trc dc- 
monftration & dans votrc Livre imprime, que jelpcrc vous fairc advoiicr par vos pro- 
prcs maximcs , je mc contcntcray dc repondrc prcfcntemcnt aux autrcs points dc votre 
Lcttrc , & premicrcmcnt vous k.unc/. quc nous avons concouru au mcmc mcdium 
fur Ic fujct dc la fommc des dcux quarrcz rationaux commcnfurablcs cn lon- 
gucur appliqucc au double dc la (bmmc dcs cotcz , exccdant d'unc figurc quarrcc. 
Vous vous cftcs fcrvy aufli d'un memc mcdium quc moy cn la quadraturcdcs parabolcs 
folidcs quarrcquarrez,& a 1'infini > mais vous iiippolcz uncchofc vraye,dc laqucllc vous 
navez pas pcur-ctrc la dcmonftration prccife,qui cft quc la ibmme des quarrcz cft 
plus quc Ic ticrs du cube , qui a pour cofte' lc coftc du plus grand quarrc la fommc dcs 
cubcs plus quc Ic quartdu quarre-quarrc la fommc des quairc-quarrez plus qu'un cin- 
quicme du quarrccubc , &c. Or pour dcmonftrcr cda gcncralcmcnt , il faut e'rant don- 
ne un nombrc, in progreftionc narurali , trouvcr la fomme, non feulcmcnt dc tous lcs 
quarrcz & cubcs,ce quc les Authcuts qui ont ccrit ont deja ^ait , mais encore la Ibmme 
des quarrc-quarrcz quarre-cubcs, &c. cc quc pcrfbnnc quc jc f^achc n a cncorc trouve , 
& pourt.inr ccttc connoiflance eft bcllc «Sc dc grand ufagc , & n'cft pas dcs plus aiiecs, 
j'cn fuis vcnu about avcc bcaucoup dcpcinc. 

En voicy un cxcmplc. Si quadruplum maximi numcri binario auclum diicas in 
quadratum trianguli numcrorum , & a produclo dcmasfummam quadratorum a /Ingu- 
Jis fict fumma quadrato-quadratorum quintupla. II Icmblc quc Bachct ,dans ibn traitte 
dc numcris multangulis , n'a pas voulu titer ces queftions apres avoir fait ccllc dcs 
quarrcz & dcs cubcs ; jc fcray bien-aiic quc vous vous excrciez pour trouvcr la mctho- 
dc gcncralc, pour voir fi nous rcncontrcrons. En tout cas jc vous offirc tout cc quc ;"y ay 
fait , qui comprcnd enticrcmcnt tout cc qui fc peut dirc fur ccttc maticrc. Voicy ccpcn- 
danr unc rrcs-bcllc propofition , qui pcut-ctrc vous y lcrvira, aumoins c'cft parfbn 
nioycn quc j'cn fuis venu a bout. Ccft unc rcglc quc j'ay trouvcc pour donncr Ia ibmmc 
non fculcmcnt dcs trianglcs , ce qui a etc fait par Bachct & lcs autrcs , mais cncorc dcs 
pyramidcs , triangulo-triangulorum , &c. a l'infini , voicy Ia propofition. 
Ultimum latus in latus proximc majus facir duplum trianguli. 
Ultinmm latusin triangulum larcris proxime majoris facit triplum pyramidis. 
Ultimum latus in pyramidem latcris proxime majoris facit quadruplum triangulo* 
trianguli. 

Et co in infinitum progrcflu. 

Toutcs ccs propolitions , quoy quc bellcs dc lby,m'ont fcrvi a trouvcr lcs quadratu- 
rcs , quc jc fuis bicn-aiie quc vous cftimkz. 

Jc voudrois avoir aflcz dc loifir pour vous cnvoyer les propofitions dcs nom- 
brcs quc vous trouves fi diftkilcs, cllcs lc Ibnt cn cffet , mcmc Tartaglia avoit crcu 
qucllcs n'cftoient point trouvablcs par art. J'cn ay cnvoyc la conftru&ion au Pcrc 
Mcrlennc. II vous la communiqucra fi vous la luy dcmandez , jc vous cnvoycray 
aufll une autrc-fbis lc ccntrc dc gravite dc toutcs ces nouvcllcs figurcs , avec lu mc- 
thodc gcncralc pour Ic trouvcr > vous fcavcz ccpcndant quc ccluy du demy-conoide 
divilc l'axe cn proportion dc u. a 5. non pas dc 11. a quatrc , commc vous avicz crcu , & 
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que celuy dcs nouvcllcs paraboles diviic laxe cn proporrion parcille a cclle du parallclo- 
gr.immc , qui a pour hautcur iaxe , 8c pour bazc cellc dc la figurc a la figurc , ou pour 
micux dirc lcdiametrc dc toutc parabolc cft divilc cn tcl point dc lon diamctrc par lc 
ccnrre dc ^r.n itc en Ibrte quc lc fegmcnt d'en bas eft a celuy d'cnhaut, commc la rigure 
au paralellogrammc dc mcmc bazc ck dc memc haurcur, 

Pius quc vous 3VCM rrouve la demonftrarion de toutes mes propofirions, vous m'o- 
bligcrcz bcaucoup de pricr lc Pcrc Mcrfcnnc dc vous donncr mcs nouvellcs Hchccs,dcf- 
qucllcs lcs demonftrarions vous fcronr aufli aiiees qucccllcs dli conoidc & dcs parabo- 
lcs, il mecnt quondourededcla deleur vcrirc,Vous la luy confirmercz , s'il vous 
pl.iir , & dclabulcrez Monlicur de . . . . I qui fcmblc nc lcs avoir pas crciies , mais il 
iicn faut pas dcmcurer la,car pour fuppiecr tout cc qui lcmble manqucr dans 1'Archimc- 
dc. Exponatur par.ibolc, ACDF cujus axis D E.balis A F, C B paraJlela D ESc idco pcr- 
pcndicularis ipli AF. Circa rcctam DE lixam figura ADE, convcrfaconftituit conoidcm 
Archimcdcum;circa AE fixam conrtituitnolttum conoidcm.lcd ii figura ACB, circa A 
B,fixam convertarur conftituitur portio noftri conoidis,fi autcm circa CB lixam fiat con- 
vcrlio quarntur proportio novi iftius conoidis ad conum eiuidcm baiis & altitudinis.hoc 
autcm ctiam pcrfccimus. lmo mirabihus quiddam invcnnnus^Elliplioidcm cui liconum 
xqualcm lnvenens dabimus circult quadrationcm. Scd hxc alias. Votrc qucftton dcs 
concs eft li ailcc qu il lcroit inutilc dc vous cn ecrirc la lblution. 

Pour lcs tangcntes dc la Conchoidc j'ay pcur quc vous aurcz cquivoquc ! car voicy 
ma propolition qui n cxclud aucun point, laquclle jay coppie lans la vctifticr fur mon 
manulcnt , peut-cttc quc c'cft moy qui auray failli , jc vous lecnray la prcmicrc fois. 

Efto C onchois A B Ccujuspolus F.intcrvallum H A & in ca datum punclum B,pri- 
minn aftcrimus cam in intcriora convcxam rcprxfcntandam, licet contranum Pappo 
& Eurocio vifum fucrit,dcindc tangentem ita ducimus. ] ungatur FIB & perpcndiculans 
B D,dcmittatur rcftangulum B F 1 una cum quadrato BD ad redam B D, appliccntur & 
faciam latitudincm D N, fiat ut H D ad D N , ita BD ad D I, junfta Y B tangct Con- 
chotdcm. J 'attcnds votrc reponlc , & fuis , 6cc. 

<iA Monfieur de %pberVaL 



M 



Du 7. Dcccmbrc ifj* . 

yONSIEUR, 
1 

Aprcs vous avoir aflcurc , quc jc n'ay jamais fongc dc Ibutcnlr unc opinion contrc 
mon fentimcnt, 8c quc jc lcrois ravi que v6trc propofition mcchaniquc fcut vrayc, arin 
quc nousne fuflions pluscn pcincdc Ibndcr la naturc par cct endroir : jc m'en remct- 
tray du furplus a la lcttrc quc j'ecris a Monlicur dc Carcavi , a laqucllc j'adjoutcray lcu- 
Icmcnr, quclc dcrnier dcs principes dont vous vous' fcrvcz pour I etabliflcmcht dc \ oti c 
propofition nc me fcmblc du tout point admiflible, & quc fans aucun cfpritdc contr.idi- 
clion j cftimc quc pour etablirla proportion des poids qui ic mcuvcnt librement on nc 
doit pas avoir rccours aux forccs mouvantcs , & qu'au contrairc Ics poids Iibres doivcnt 
fcrvir de reglc a tous lcs autres mouvcmcns violcns , & c'cft cn quoy jc trouvc quc vo- 
trcprincipc eft dcreclueux , outrc qu il cft apparcmment faux, puifquc ccluv donr jc mc 
fcrs cn fa placc nc pcut, cc mc fcmblc, etrc contrcdit , & dc ccla jcn fais juge qui quc 
cc foit. 

Sit vcclis BDC, cujus mcdium D, ccntrum terrx<A, fit autem rccta D A vcdiper- 
pcndicularis. Et lint xqualia pondcra B 5c C ad ccntrum tetrx pcr re&as B A , C A , 
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naturaliter aniuientia.fufpcndaturautcm veftis 1 pun&o D,& a quavis potcntia rctinca- 
tur. Aio idcm ponderarc B & C corpora ita conftituta , ac fi ambo in pun&o D ab ca- 
dcm pctcntia dctincantur. 

Car puis quc la lignc BCcft fans poids , & quc la puiflance qui cft cn D, abftrahit S 
ccntro , ou au contrairc lcs poids B & C , livc iint in punttis B & C ,fivc in punfto D, 
vcrgunt ad ccntrum motu oppofito , il scnfuit claircmcnt quc la puiflance qui rcticn- 
dra lcs poids aux points B & C, lcs rcticndra aufli cn D, & viccvcrfa. 

Et n'importc dallcgucr qu'il fcmble quc lc mouvcmcnt qui fc fait par dcs puiflances 
paralicles a la lignc D A cft aufli bien contrairc au mouvcmcnt qui lc fait fursiim par 
la puiflancc qui rctient cn D. Car primo, il n'cft pas fi probablc dc dirc qu'un mouvc- 
mcnt violcnt cft contrairc .t un autrc mouvcmcnt violcnt , commc dc dirc qu'un mou- 
vemcnt violcnt cft contrairc au mouvement naturcl. 2. Lc mouvcmcnt qui fe fait fur 
lcs ligncs parallclcs a D A, fc tera fur dcs plans inclincz a Ihorizon , Sc duqucl la pro- 
portion lcra plus inconniic quc lc principc , dc lortc quc ou il nous raut advoiier la vc- 
ritcdc mon principc, ou dcmonftrer lc votrc. Au prcmicr cas jc vous dcmonftrcray 
ma propofition de mon fccond lcvicr par vos proprcs maximes. J cftimc que vous au- 
rcz grandc dirficultc au lccond. 

Vous pouvcz encorc tepondre qu'il n'cft pas icy qucftion dcs mouvcmcns qui fc font 
furdcsplans inclincz afHorizon, parccquc vous fuppofcz, & jc laccordc aufli qu'en 
tout mouvcmcnt li la forcequi rcticnt tirc a 1'oppofitc , 1'cquihbrc ic fcra lors qucllc 
lera cgalc a la forcc qui tirc au contrairc, & quainfi la puiflancc cn D tirant a 1'oppofitc 
1'crTct de votrc principe s'cn enfuivra > mais je reponds quc votrc rcponfc (croit bonnc 
ii la puiflanccqui cft cn D etoit divifcc & placec aux pointsB& C , &qu'cllc tirat au 
contrairc par lcs memes ligncs , quc lcs fbrccs , quc vous fuppolcz cn C & B , mcuvcnt. 
Mais ccla n'cftant pas, cxculcz mon incrcdulite fi cllc nc lc rcnd pas a vos railbns , lef- 
qucllcs ;e (buhaitcrois plus fbrtes pour pouvoir libremcnt mc dcdirc dc tout cc quc )'ay 
fait fur cc fiijct, Vous ptotcftant quc jamais hommc n'a cfte plus docik quc moy , & que 
lors quc jc rcconnoiftray mcs fautes,jc lcs pubUeray lc prcmicr avcc toutc franchifc. J 'ay 
cfte bien-aife dc voir votrc rcmarquc fur la Conchoide , & vous pric dc m'cn donncr la 
dcmonftration, & vous fouvcnirquc lors quc jc vous ecrivis fijr ccfujctjclcfis cndou- 
tant, & ians cxamincr l ccrit quc jc tranfcrivis d'un Livrc ou jc 1'avois mis il y avoit 
quatrc ans; la conftru&ion pourtant convicnt au problcmc & au point memc de v6trc 
propofirion fi cllc cft vrayc , cc quc j'atens quc vous me confirmicz , jc vous pric aufll 
mc fairc k.woi 1 v6trc fentimcnt fur lcs aurrcs propofitions quc jc vous ay cnvoyccs, & 
votrc rcponfe fur lcs autrcs points dc ma dcrnicrc Lcttrc , & mc croirc toujours ,&c. 

*A Monpeur de %oberval a Taris. 

Du 16. Dcccmbrc it\*. 

jyjONSlEUR, 

Je viens dc rccevoir v6trc Lcttrc du 29. Novcmbrc , pour re'ponfc a laqucllc jc vou» 
diray que dc la methodc quc vous avcz trouvee pour donncr la fommc dcs quarrcz- 
cubes & quarrcquarrcz jc nc voy point qu'on cn puiflc tircr unc rcglc gcncralc pour l'in- 
Vcntion dc la fommc omnium potcftatum in infinitum , cc qui eft rcquis a la fblution 
dc mon problcmc , car vous ditcs fculcmcnt qu il fcra aifc dc trouvcr lcsautres aprcs 
avoir vcu cclles dont vous bailles Ics cxcmplcs, mais jc dcmande unc mcthode gcncralc 
qui fcrvc,ad omncs, potcftatcs,Commc Victca rrouve ccllcs dcs lcclions angulaircs,vous 
y fongcrcs s'il vous plait,5c /ca ecriiay cependant 1'invcntion flc demonftration quc vous 
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vcrrcz lors qu'il vous plairra. Pour cc qui cft dcs nombrcs , & dc Icurs partics aliquorcs 
;'ay trouve unc mcthodc gcncralc pour foudrc toutcs lcs qucltions par algcbrc , dcquoy 
;'ay fait dcflcin decrirc un pctit traite. Jc croy quc vous aurcz maintcnant vcu la con- 
ftruclion dcs dcux quc j'ay cnvoyc au Pcrc Mcrlcnne ; car il mccrir qu'il vous lcs bail- 
lcra,routcs ccs qucftions lbnt trcs difricilcs,commc vous fcavcz, & n ont eftc traitccs par 
pcrfonnc, j ay cftc bicn ailc dcrrc confirmc par v6trc lcttre cn lopinion quc javois 
deja conccue dc Monficur dc . . . . il cft pourtant vray qu'il doit avoir grande cx- 
pericncc dans lcs nombrcs, car luy ayant par l'cntrcmiic du Pcrc Mcrlcnnc propolc 
unc queftion que perfonnc dc ccux a qui jc 1'avois propofec navoit cncorc pcu loudrc, 
il m'a cnvoye dabord lcs nombrcs qui latisfont a la qucftion, fans pourrant cxpliqucr ia 
conftruction , la qucftion cft. Invcnirc tria rriangula rc&angula numcro, quorum arec 
conftituant tna latcra trianguli rcttanguli numcro,fingulx ncmpc arcx fingulis latcribus 
lint xqualcs : jc vous advoiicray quc ce problemc mc donne beaucoup plus dc pcinc qu'a 

Monlicur dc 11 eft vray que les nombrcs quc ;'ay trouve Ibnt diffcrcnts dcs 

licns , & quc pcut-etre ay-je rcnu un chcmin plus diftkilc , commc vous fcavcz quc ccs 
qucrtions ont infinics folutions , pcut-ctrc lercz vous de mon advis fi vous cflaycz dc 
latisfairc a la propofition» 

Vous vcrrcz aufli mes fpiralcs, defquellcs la dcmonftration vous fcra conniic tout 
Qufli-tot ; car cllc cft parcillc a ccllc dcs nouvellcs figurcs quc ;'ay quarrc'es , ou aulquel- 
lcs ;'ay trouve dcs concs cgaux , fic vous madvoiicrczqueccs propofitions n 'lUultrcnt 
pas pcu la Gcomctric. 

Si Monficur dc Bcaugrand n'a pas cncorc trouvc la dcmonftration dc ccs qucftions vous 
nYobligcrez dc luy cn fairc part,;c luy ay ccrit l invcntion du ccntre dc gravitc dc toutcs 
ccs nouvclles figurcs par unc mcthodc part iculicrc.qui nc fuppofc point la connoiflance 
dc la quadrature , cc qui vous fcmblcra mcrvcillcux jufqucs a cequc vous Taurcz vcu , 
ilcftvray qucjc luy ay cnvoyc 1'analyfc fculemcnt,& non pasla compofition qucje 
Vous cclairciray unc autre fois.parcc qucllc afcs difticultcz & nc parofr pas dabord par 
ccttc voyc.Jay trouve lc centrc dc gravite dc la parabole fans prcfuppolcr la quadraturc, 
conunc a fait Archimcdc , & ainfi on cn pcut tircr Ia quadraturc par un fimplc corollai- 
rc , toures ccs propofitions > enfcmblc cellcs dcs licux plans , iblidcs, & ad iupcrrl- 
cicm, quc ;'ay achcvccs , & ccllcs cncorc dcs partics aliquotcs des nombrcs dcpcn- 
dcntdcla mcthodc dont Monficur Defpagnet nc vous a pcu rairc voir qu'un fcul cas, 
parcc que depuis quc ;c n'ay eu Irionncur dc lc votr jc l'ay bcaucoup ctcnduc & changcc. 
Lcs tangentcs dcs ligncs coutbcs dependent aufli dc li, fur lcqucliujct jc vous propofc- 
ray dc rrouvcr unc tangcntc a un point donne cn la fccondc Conchoidc dc Nicomcdcs. 

Au rcftc jc fuis bicn aifc quc vous aycz trouvc la dcmonftrarion,commc vous ditcs , 
dcccquc fuppofe qu'aux parabolcs lcs fcgmcns dc 1'axc font cntrc cux commclcs 
parallclogrammcs aux mcmcs parabolcs , il fcra vray aufli qu'cftans tournez f ur lcurs 
axcs , les ccntrcs dcs folidcs fcront oii l'axe cft divifc cn raifon commc lcs Cylindrcs 
aux fblidcs ; car par la voyc dont j'ay cnvoye un excmplc a Monficur dc Bcaugrand , 
& quc je mcttray au long unc autrc fois , j'ay trouvc la dcmonftration dc 1'antcccdcnt 
& dc cclledu confcqucnt quc vous m'envoycrez , s'il vous plait , j'cn tircray la propor- 
tion dcsfolidcs paraboliques a lcurs concs, qu'il fcroit mal-aifc dc trouvcr autrcmcnt, 
car vous trouvcrez bicn la proportion dc ccux qui vicnncnt poft quadrata altcrnatim, 
commc quarrc-quarrcz , cubocubcs, 6cc. dequoy vous baillcz 1'cxcmplcau prcmicr, 
mais in parabolis cubicis, quadratocubicis & lic altcrnis in infinituin mcthodus qua uli 
fumus non dat proportioncm conoidumad conos,ex noftra autcm mcthodo in omni- 
busomnino conoidibus invcnimus ccntrum gravitatis,crgo cx tua propolitionc dabitur 
proportio eorum ad conos. Jc 1'attcnds donc avec impaticncc, puis qu'cllc doit fcrvir a 
cct ufagc, fi cc n'cft quc vous aycz trouvc la proportion dcs conoidcs cubiqucs quadra- 
to-cubiqucs,&c. a leur concs, cc quc vdtrc lcttrc fcmblc marqucr , auqucl cas jc vous. 
fupplic m'cnvoycr lcfUitcs proportions. 
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Cc ncft pas que jc doute dc la vcritc dc votrc propofition , mais pcrmetrcz-moy dc 
vous dirc qtic jc mc liiis defie quc vous cn cufliez trouve la dcmonftrarion & quc jay 
cru feulemcnt quc vous en avcz fait 1'cxpcricncc aux conoidcs paraboliques dcs quarrc- 
quarrez.ctibocubcs, &c. altcrnis , mais la connoiflancc quc j ay de votrc f^avoir fait 
quc jefpcrc quc vous mc detrompcrez. 

Pour cc qui cft dc la proportion du folidc qui fc fair fur un diamctrc dc la parabolc 
parallclc a 1'axc maconftruclion cft diftcrentc dc la votrc. II ieroit inutile de ladjouter, 
puis qucllcs concliicnt toutcs dcux. 

Je me trouvc oblige d'adjoutcr un mottouchanr votrc propofition mcchaniqucpar- 
cc que le Pcre Merfennc mccrit qucnfin j'ay acquieffc a votrc opinion,cc quc pour- 
tant jc nc fcaurois fairc par lcs railbns quc vous allcz voir , & vous puis afliircr que ja- 
mais jc nc fus micux confirmc cn la propofition dc mon lecond lcvicrque/c lc luis 
maintcnant, car pour celle du premicr il la taut etablir par dc nouvcaux principcs, puif 
quc vous avcz nie ccux quc jcftimois (i clairs. 

Si vorre principe duquel jc vous ay deja ecrit par ma dernicrc lcttrc cft vray , il scnfuit 
manircftemcnt qtfunmemc corps approchant du centredc la tcrrc changcralon poids. 
In lecunda figura fit vc&is C A B, cujus mcdium A, cum centro tcrnc N, per rcctam A 
N ad vcdcm pcrpcndicularem jungatur,in punctis C & D, pOndcra C&B, arqualia 
conftituantur, & fimilia qux ad ccntrum pcr rcftas C N, B N annuant. Si refta: NC,N 
B, cflcnr ad vcdlem perpcndicularcs porcntia in A xqualis duobus pondcribus B & C cx 
tuo principio dctincrct vcclcm. Scd cum angulos N C A,N B A acutos cfficiant , aut 
cadcm, aut minor , aut major potcntia rcquiretur in A ad arquilibrium. Si cadcm porcn- 
tii facit a?quilibrium,vcrumcritprincipium quo in prcccdcntiad tccpiftola ufifumus 
( quod fi fatcaris,ftarim vcdcm noftrum dcmonrtrabimus. ) Si major , aur minor potcn- 
tia arquilibrium conftituit.crgo in 1. cafu quo minucntur magis anguli redarum C N, B 
N cum vcdc, eo major rcquirctur ad atquilibrium potcntia;in 2.cafu minor. Supra 
pun&um A idem vcclis in cadcm dirc&ionis linca fimilitcr ponarur , ut in figura mi- 
nuentur anguli linearum C N, B N,ut patct : variabit igitur potcnria xquilibrij in A con- 
ftituta > idcoque pondus cx gravibus B & C compolitum pro divcrfa a tcrrx ccntro di- 
ftantia crit ctiam dtvcrfum. 

Primam partcm dilcmmatis quo minus fatcaris impcdittua propofitio,quippc hoc daroj 
corruerct , fatcaris igitur ncccflc cft , aut potcntiam in A variarc pro divcrfiratc angu- 
lorum , aut camdcm fempcr cflc in omni angulorum acutorum politionc , fed tamcn 
inarqualem potentix qua: dctinct potcntias ad vcftcm pcrpcndicularcs. 

Utrumlibct conccflcris, manifcftiflima demonftrationc dctcgitur paralogifiT»us,qucm 
tui demonftrationi irrcpfiflc ncc vcritas quam quacrimus patitur difl"imularc , ncc tu 
ipil* potcris fortaflc diftiteri. 

In prima figura qua? cft quarta tuac propofitionis , his vcrbis ita conftruis. Soit lc cen- 
trc dc la balancc A , lc bras A B plus grand que le bras A C , & foint prcmiercmcnt lcs 
ligncs dc dircftton B D, C E, pcrpcndiculaircs aux bras A B, A C , par lcfquellcs lignc» 
tircnt lcs puiflanccs,D,E, (lefquclles lcront dcs poids fi on vcut)& qu'il y ait mcmc railon 
dc la puiftance D a la puiflancc E,quc du bras AC,au bras AB,lcs puiflanccs tirans I'unc 
conrrc 1'autrc, jc dis qucllcs fcronr cquilibrc litr la balancc C A B. Car Ibit prolonge lc 
bras C A jufqucs cn F cn fortc quc A F foit cgalc a A B, & foit confidcrce C A F com- 
mc unc balancc droirc , dc laqucllc lc ccntrc ibit A, foint aufli imaginccs deux puifllm- 
ccs G, H, dcfquelles & dc toutcs leurs partics lcs ligncs dc dircftion foint paralcllcs k 
la lignc CE,& quc la puiflancc G foit egalc i U ptnifancc D,& la puiif.ince H eg.flc a la 
puiflancc E, l'unc ft;avoir G tirant fur lc bras A F,& 1'autrc lij.ivoir H tirant fur le bras A 
C, lors par la premicrc propofirion , lcs puiflances G H fcronr cquilibrc ftn la balancc 
CAF. Maisparlcprcmicr principc la puiflancc D fur lc bras AB,fiitIe mcmc cffct 
quc la puiflancc G fur lc bras A F, partant la puiflancc D lur lc bras A B firol cquilibrc 
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avcc la puiflancc H fur lc bras A C, & la puiflancc H tirant dc mcmc quc la puiuancc E 
fur lc bras A C, par lc memc prcnucr pnncipc.la puiflancc D lur lc bras A I5,rcracqui- 
librc avcc ia puiflancc £ fur lc bras A C. Hic vcrtitur cardo tux dcinonftrationis. 

Et t ii dixcris in omni angulorum acutorum pofitionc camdcm fcniper potcn- 
tiam rcquiri adxquilibrium.ftatim dcmonftrabo mcam dc vcctc propoiitioncnufatearis 
igitur ncccfle cft variarc potcntiam prout anguli variant. His politis , cfto fi pla- 
cct in cxpolita figura ccntrumtcrrx N in quod re&x CE, BD dirigantur, & lint 
in punctis E & D pondera fcu gravia in proportionc data , quod quidcm hbcrum 
cfle tua innuit conflructio ( imo huc tantum abstc tcnditur ut pcr potcntias imagina- 
rias ab omnibus omnino partibus ^^»/ movcntcs invcniatur proportio pondcrum 
in \ cctc quicicente , aiiter quippc, cum hujuihiodi potentix nullibi in rcrum natura 
rcpcnantur, inutiics prorfus cflcnt ) in punctis H & G conftruis potcntias pondcri- 
bus E & D,xquales , quar ab ommbus ipiarum partibus *^aai»*«/ movcant, potcntiam 
dcindc H, potentix E xqualitcr movcre concludis pcr i. tuorum axiomatum , quia 
ncmpc trahct H potcntia pcr punctum C,& rc&am H A, pcrpcndicularcm vccti , tra- 
het ctiam pondus E, pcr eamdem rcdam vccti pcrpendicularcm, cum igitur xquales 
potcntia- pcr eamdcm rect.im & cumdcm angulum movcant, &circa camdem a vcftis 
ccntro Jiftantiam , pondus E & imaginaria H,potcntia arqualitcr trahunt. Id vcrilimilc 
cum fit , vcritatcm intimam quxrentibus non potcftnon vidcri falfiflimum.Pondus m 
E lit Sphxricum, verbi gratia , omnes omnino ipiius partcs ad ccntrum N tendunt pcr 
rcClas in cadcm N.centro concurrcntcs & vcdcm I C ,fi continucntur ad angulos acu. 
tos itantcs , ergo potcntia: abs C,utrinque arqualitcr remotat intclligcntur , vcclcm ad 
angulos acutos iins motibus fccantes ; contra cum partcs omncs potcntix H 
moveant,intclligentur potcntix abs C utrinquc xqualitcr remotx ad angulos redos 
vcdlcm iuis motibus fecantes.Cum igitur partcs omncs potcnrix H fimul fumptx 
xqucntur partibus omnibus potcntix icu pondcris E fimul fumptis , tota cnim potcn- 
tia H toti pondcri E xquatur, patct cx jam tradiris potentiarum H, E, in pundis H & E 
inxqualctn cfle motum ; quod igitur dc potentia H condudit dcmonftratio , pcrpcram 
ad pondus E porrigit. 

S'il mc rcftoit du tcmps ou du papicr jadjoutcrois fuivant votrc dcfir la dcmonftra- 
tion des concs Ifopcrimctres , cc iera unc autrc fois , mc refcrvant cncorc de vous 
ccrirc quclque choie de plus rcchcrchc fur lcs Mechaniques, a la chargc quc vous m'o- 
bligcrcz dc croirc que jc naurois gardcdc m'opiniatrcr apres unc propofition, fi jc nc la 
croyois vcritablc,& que jc la quittcray un momcnt aprcs quc dc nouvcllcs raifons l'cm- 
porteront fur les micnncs. Jc fuis , &c. 

A Monfieur de %pber^aL 

jyjONSIEUR, 

Jc trouvc afles dc loifir pour vous cnvoyer cncorc Ia conftru&ion du licu plan , fi a 
quotcumquc , &c. quc jc ticns une dcs plus bclles propofitions dc la Gcomctrie , & jc 
crois quc vous leres dc mon advis. 

Sint data quotlibct punda , 5. vcrbi gratia , A, G, F, H, E, ( nam propolitio cft gene- 
ralis) quxritur circulus ad cujus circumfercnriam in quolibcr pundo inflcctendo rc- 
ctas a datis punctis , quadrata omnium iint xqualia fpatio dato. J ungantur puncta qux- 
Vis A&E, pcr rcctam AE,in quam ab aliis punctis datis.cadant pctpcndicularcs G, B, 
H, D, F, C , orruuum rcctarum , pundtis datis vel occurfu pcrpcndicularium & puncto 
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A tcrminatarum fumatur pars conditionaria , quintans , vcrbi gratia, in hac fpccie; 
quintans crgo rcftarum AB,AC, AD, A E, fmiul fumptarum tflo A O , & a punclo 
O cxcitctur pcrpcndicularis infiiuta ON,aqua rciecetur OI pars conditionaria 
( quintans ncmpc pro numcro punclorum darorum ) pcrpcndicularium GB.FC.HD, 
& intclligantur jungi refta: A 1, G 1, F 1 , H 1, E I.quadrata iftarum 5. crunt minora Ipa- 
tiodaroidemantur igitura fpatiodato & fupcriit, vcrbi gratia, Z planum cujus quin- 
tans,pars nempc conditionaria fumatur,5cin quadratum rcdtgarur.circulusccntrol.in- 
tcrvallo M delcriptus fatisfaciet propoiito, hocclt quodcumquc punclum fumpferis in 
iplius circumtcrcntia rc&arum a datis punclis ad illud pundum duftarum quadrata 
erunt arqualia fpatio dato. 

Addcrem demonitrationcm, icd longa ianc eft , & malim vcftrum amborum ibllici- 
tarc gcnium ad cam invcniendam : non folum autcm has propoiitioncs , icd omnes 
omnino dc locis planis abiblvi, imb locos quamplurimos adinvcni dc quibus nihil 
fcripfcrat Apollonius , qui tamcnfunt pulchcrrimi.verbi gratia. 

Datis tribus punftis in rc&a A B C, invcnire circuli circumfcrcntiam in qua fumen- 
do quodlibct punclum ut N , quadrata A N , N B , lupercnt quadratum N C lpatio 
dato. ..... 

' Dc locis folidis & ad fupcrficicm multa quoquc jam iunt dcte£ta. Cafus loci 
plam llipcrioris non addo, nam patebunt ftatim. Si puncla data iint tantuni tria,& con- 
llituant triangulum , ccntrum circuli locahs ent ccntrum gravitatis illius trianguh , & 
h arc proportio iingularis , latis cft mira. 

Sed hic non moror. Propoiitioncm univcrfaliflimam ita conftituo,& jam conftruxi. 
Si a datis quotlibct punclis inflcCtanCtur rcdar , & cxponantur omniura ipeci.cs uidata 
proporrione crclccnrcs , aut dcficicntes crunt ipecies ita auttce aut dcminutx dato 
ipatio xqualcs. Excmplum. Sint data tria punda in fupcriori figura A , N, C, & qux- 
rcndus circulus in cujus circumfcrcntia lumcndo quodhbet punftum ut N quadrati 
N A dimidium,verbi gratia, quadrati B N duplum & quadrati C N triplum iimul jun- 
cla conficiunt Ipatium datum & dcmonrtratio ad quamlibct proportioncm & quotli- 
bct punfta porrigcnda. Hancpropoiitioncm, pulchcrrimam fane>vidctur Iton v-kIiUo 
Apollonius. 

Lettre de Monfieur de %j)ber\>al k Monfteur de Fermai. 

Du 4. Avril 16 17. 

jyjONSIEUR, 

Quoy quc jcuflc rcccu des Lundy dcrnicr votre dcmonftration du licu plan , ncant- 
moins mes occupations tant publiqucs quc particuliercs ne mc pcrmircnt poiut de la 
confidercr jufques a Jeudy que jcla prcfcntay dc votrc part a rAlfcmblcc dc nos Mathc- 
maticicns qui etoit cc jour la chez Monlieur dc Montholon Confcillcr, ou cllcfcut 
rcccuc,confidcrec, admircc avcc ctonncmcnt dcs clprirs, & votrc nom clcvcjufqucs 
au Ciel , avec chargc particuhcrc amoy dc vous rcmcrcier au nom dc la Cbmpagnic , 
& vous pricr de mcnvoycr tout d'unc main la compolition du licu folidc avec unc bricf- 
ve dcmonftration , afin de fairc imprimcr lesdcux oulous v6tre nom,oulans nom 
commevous lc voudrez : cn quoy nous aurons le foin dercndrc plus au longcc 
qui icmblera trop concis pour lcpubhc;cependanr il y eut dcbat a qui auroit vbrrc 
ccrit pour cn tircr copic , chacun menviant le bon-heur dc la communication qCIO j'ay 
avcc vous : mais Monficur lc Prelidenc Pafchal a qui le prenucr jc 1'avois mis cntrc les 
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mains,&qui 1'avoit leu a la Compagnic , donna arreft cn fafavcur, fc fondant fur 
la maximc ( qtti tcnct , tcncat ) & pour fairc droit aux partics inrcrcflecs , fc chargca 
luy mcmc dc lcur cnfournir copic.ordonnant qucpuis apres 1'otiginal mc fcroit rcmis 
cntre lcs mains. Jc lcur avois dcs auparavant communiquc la conftruttion , & un 
nomme MonlicurlePaillcuravoir trouvc la dcmonflration particulicrc pour trois & 
pour quatrc points , li dirfcrcntc dc la votre , quc ceft unc cholc etrange 5 »1 y avoit 
apparcncc quavcc lc tcmps il cut trouve unc dcmonftration gcncralc. Mais il confcfle 
que ccrtc rcchcrchc lc tuoit , & qu'il vous a unc pnrticulicrc obligation , dc 1'avoir dc- 
livrcdunc pcinc prcJquc infupporrabkspour moy je no mc puis promcttrc aucun loifir 
quc trois mois nc Ibicnt pallcz , pour ctre dclivre dc mcs lccons publiqucs , & quand 
/'aurois cc loifir jc ne lcrois pas afliirc dc rrouvcr lc licu Iblidc , lequcl je prcvoy trcs- 
dithcilc , c'cfi pourquoy dts mainrcnant jc vous feray fi vous voule's unc amplc dcclara- 
rion dc mon impuilfanccafin quc fans mc tcntcr plus long-tcmps,«5c qu ayant cgard aux 
pncrcs d'une tellc Compagnic que ccllc dont jc vous parlc.vous nous faflicz part dc vo- 
tre invcntion, qui cft tclle quc lc grand Gcometre dcs licclcs paflez fc glonfioit parricu- 
lictcmcnt d'v avoir adjoiire' la pcrrc&ion , en ayant rcccu J'inventiondc ccux qui 
vomt prcccde; juges combicn \-ous avesoccafion dc vous glorifier dc 1'avoir trouvec 
cn un tcmps auqucl cllcctoitcn mcmc ctat quc fi cllc n'avoit jamais ctc connuc. II 
tn'dd cnfin paru quclque lumicrcpour lc ccntrc dcgravitcdcs parabolcs cn conlidc- 
ranr lcs ccntrcsdes parallclogrammcs circonfcrits , commc s ils ctoint tous poles fur 
unc memebazcdifrlTcns leulcmcnt cn haurcur , mais commc ccs lumicres mc vicn* 
ncnt au matin cn mc lcvant , & qu'il faur du loifir pour Ics cclaircir jc nc mc puis pas 
promcttrc d"cn vcnix a bout fi rot, fi vous mc dcUvres dc cctrc pcinc, jc vous cn auray 
1'obhgation cnticrc. Jc fuis , &c. 

>C'i tik »m 'Wi*' 1 *li**im"&*>mt> 

Lettre de M. de Fermat a Monficur de T^pberttal a Taris. 

Du 10. Avril i^jy. 

j^ONSIEUR, 

Jc ne pcus pas vous ecrirc par le dcrnier Courricr, a caule des occupations aufqucl- 
les jcmc trouvay cngagc , jc prens maintcnantla plumc pour vous tcmoigncr quc jc 
fuis bcaucoup obligc a ccs Meflicurs , a qui vous ave's fait voir ma propofition , auf- 
qucls vous aflcurcres , s'il vous plair,quc jeftimc bcaucoup plus lcur approbarion quc 
mon Ouvrage. Lcur fcavoir eft ficonnu, quc je nc pUls mcmpcchcr dcrrc gloricux 
dtavoic ecrit & invcnte quclquc chofc qui lcur plaile. Jc nc prctends pas par li vous 
cxclurredu nombre , au conrrairc les marqucs dc votrc fi^avoir m etant plus particu- 
licremcnt connuiis , jc jugc par Ia qucls doivenr etrc ccux qui confcrcnt avcc vous. 

Au rcftc jc vous cuiTc cnvoyc lcs licux folidcs ,ad 5. Sc 4. lincas, ncroir quc j'ay crcu 
que Monficur dcBcaugrand nc fcra pas dirficulrc dc baillcr a Monfieurdc Carcavi lc 
Iicu ad 3. lincas , quc jc luy cnvoyay il y a long-rcmps avccla dcmonftration , des quc 
vous aurez ccluy-la jc vous cnvoycray 1'autrc. Si j'avois rcrcnu copic de ccluy ad j. li- 
neas jc n'cufle pas fait difhculte de vous l'cnvoycr. Mais nc 1'ayanr plus, j'ay voulu me- 
nager b peinc qu'il meut falu prcndrc a lc rcfairc , a laquclle jc mc portcray pourtant, 
fi Monficur dc Beaugrand nc le baillc pas. Vous vcrrcz cntre les mains de MonlieurCar- 
cavi lcs dcux livrcs, dclocis planis, quc javois promis dcpuis long-tcmps a Monlicur 
Bcaugrand,& quc j'ay a dctTcin cnvoye un Courricr plutot quc jcnc luV avoisraitcfpe- 
rer , afin que vous puiflicz ccpcndant lcs voir. Vous mobiigcrez dc m'en ecrirc avec 

V 
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franchife votre fcntiment. Jc nc doutc pas quc la chofc n'cut pcu fc polif davan- 
ta*c , mais jc fuis lc plus parcficux dc tous les hommes; jc fcray bicn aife quc vous m'c- 
crfvicz aufli quclles de ccs propofitions vous etoicnt conniics , & quellcs non , & cn 
cas quc vous en ayez vcu quelqu'unc , principalcmcnt du 2. Livre , fi cllcs ctoicnt 
parcillcs a cclles que vous vcrrez.Car il y a huit ans que lc deuxiemc Livrc cft ccrit & cn 
cc temps j'cn baillay dcux copics, 1'unc a Moniicur Dcfpagnet ConfeiUer au Parlcmcnt 
dc Bourdeaux , & 1'autrc a Monlieur dc .. . . , fi bicn quc peut-etrc quclqu unc de ces 
propofitions aura cftc divulgucc , pcut-ctrcvous mcme, ou quclquautrc de ccux dc 
votrc Compagnic cn ont fait unc partie. Eclairciflcz moy dc tout au vray, & vous m"o- 
bligcrczbeaucoup,& furrout que votrc jugemcnt fuivc toutesccs propofitions , sil 
vous plait , jcfattcnds pour reponfe a cclle-cy> au rcfte quoy qu'on jugc digne d inv 
prcflion dc moy , jc nc veux pas quc mon nom y paroiflc.jc mcrcfcrvc a vous cntrctc- 
nirplusamplcmcnt unc autrefbis; ccpcndant vous fcaurcz qu outrc lcs hcux plans & 
folidcsquifontdansPappus,j'cnay trouve grande quantitc dc trcs-bcaux&digncs dc 
rcmarquc , quC jc n'ay pourtant ozc melcr avcc ccux dApollonius. ] cn ay plus dc 
ccnt propofitions trcs-bcllcs , & parriculicrcmcnt dcs licux folidcs , & ad fupcrficicm , 
mais lc loifir mc manque J jc n'ay pas voulu faire lc Grammairicncn expliquant au mc- 
nu lc tcxtcdc Pappus, il fuffit quc j'aye pris Ibn fcns,commc jc croy quc vous madvouc- 
rcz. J 'attcnds votrc reponfc , & fuis , &c. 

Lettrede Monfteur de %oberval a Monfieur de Fermat* 

Du 1. Iuin lf if. 

jyjONSIEUR, 

Puis qu'il cft vray qu'il n'y a auCun contcntcment quc jc prcfcre a ccluy que jc rc^oy 
dc vos Lcttres , vous dcvcs pcnlcr quc lcs occupations qui m'ont cmpeche dc vous 
ecrirc dcpuis fi long-tcmps , doivcnt avoir cftc bicn prcflantcs , ayans cu la forcc d'in- 
tcrromprc n6rrc entrctien qui mcft fi cher & fi agrcable. Or pour rccommcnccr , jc 
vous diray quc li jay cntrcpris la dcfcnfc dc votrc traittc (dc Minimis & Maximis^con- 
trc lcs objcaions de M. Dcfcartcs , jc m'y fuis fcnty oblige ,ou plikot ncccihtc par mon 
gcnie , qui ne pcut foufTrir quc la vcrite foit tant foit pcu obfcurcic , tant s'cn faut qu il 
cndure qu'on la faflc pafler pour ce qucllc a dc plus contrairc , jcntens pour unc fauflctc 
accompagnec dc paralogifmcs.Ccft pourquoy j'ay grand bcfoin qu'au licu dc mc remer- 
cicr commc vous faitcs , vous nVcxcufiez , tant pour cc qu ctant foiblc j'ay ofc cntrcr 
cn licc contrc un fort advcrfaitc pour vous , quc pourcc quc jc l ay fait ians vous cn ad- 
vertir , vcu quc vous fcmblicz y avoir lc principal intcrcft. Mais cn eflfet c'cft rintcrcit 
dc la vcrite, &dc tous ccux qui la cheriflcnt ; c cft pourquoy j'cn ay fait lc micn pro- 
prc , & cllc ma paru fi clairc qu'eUc m'a fait pafler pardcflus lcs confiderations dc ma 
foiblcfle , a laquellc j'ay pcnf^ quc ibn cvidcncc pourroit fupplee'r aflcz fuffifammcnt. 
J'cfpcrc quc vous rcccvrcz cettc excufc & que vous me fere's 1'honncur dc croirc quc 
la connoiflance quc j'ay dc votrc mcritc, m'a tcllcmcnt acquis a vous , qu cllc m'a lait 
tcmoigncr cc zelc , quoy quc mon infuffilancc fculc l'ait pcu rcndre cn quclquc ibrtc 
indiicrct. Monficur Dcfcartcs n'ayant pas cncor rcccu mon eait lc 3. May , cc qui efl 
pourtant bicn tard , a fait quclques objedions nouvcllcs dc pcu dc conlequcnce , vous 
lcs vcrrczdans fa Lcttrc quc lc Pcrc Mcrfennc vous pourra cnvoycr, il vcut trouver la 
tangcntc d'un ccrclc.perliftant toujours que c'cft la plus graifdc, finon qu il y adjoutc 
qu'eUe ncft la plus grandc quc fous ccrtaines conditions i cn quoy il s cnferre luy me- 
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mc, voulanr rcfutcr votrc ccrit qui parlcdela plus grandc ablolumcnt, pat l'cxemplc 
d'unc qui n'ett la plus grandc quc conditionnairement. 11 ctt vray quc voulant la trouvcr 
abfolumcnt ou la moindrc , & pour cc rairc nommant lc diamctrc N D, C ,D F, B, & 
D C ,ou E C,A, on tombc dans unc abfurditc quc C -+ B ' clt egal a ncn , & ii lc poinc 
E etoit dans lc ccrclc C ~ B * leroit cgal a run. Mais cctte abfurditc monltrcquil nc 
laur pas chcrchcr lc point B dans la circonfcrcncc autrc part qucdans laligncDN, 
fcavoir au point N pour la plus grandc, & au point D pour la nioindrc.Eii quoy :1 cfl rc- 
marquablc quc C -+B l clt la lommc dc Ia plus grandc & dc la moindrc & C - B* clt lcur 
difteicncc. Mandcz moy qud cft votre lcmimcnt,car nayant pas cncor lc loitir dc conli • 
dcrcr bicn particulicrcmcnr lc fonds dc votrc mcthodc & la demonftration , ll nc pcut 
ctrcqu cllc nc conticnnc dcs myltcrcsqui mcfont cncorc cachcz.Jaytrouve admirablc 
lemoycn par lcqucl vous lappliqucz aux parabolcs & lolidcs paraboliques pour cn 
trouvcr lcs ccntrcs, mais lc voulant cprouvcr cn la vrayc parabolc, j'ay trouve quil falloit 
changcr vorrc railbnncmcnt qui ncrt quc particulicr au Conoidc paraboliquc, car ayant 
1'cfpcce de la lignc E O, vous pouvcz bicn dirc commc la diftcrcnce dcs quarrcz 1 A, & 
AN clt au quarre dc AN.ainli la lignc EO eft a OM, cc quc vous nc prouvcz pas cn la pa- 
rabolc memc , cn laqucllc luivant cc raifonnement il faudroit dirc,commc la diftercnce 
des cubcs dc 1 A & A N cft au cubc dc A N , ainfi la ditfcrcncc dcs quarrcz dc E M , & 
M O cft au quarrc dc MO,&cependant vous n'avezpas rcfpccc ny dc l'un ny dc l autrc 
dc ccs quarrcz ; au licu dcfqucls jaydit ainfi, il y a plus grandc raifon du cubc I A au 
cubc A N quc du quarre E 1 au quarrc O I , ce qui rcuflit , & cn la parabolc cubiquc 
f ay dit, il y a plus grandc raifon du quarrc-quarrc I A au qq. A N, quc du cubc E 1 
au cubc O I, &c Mais lc railbnncmcnr cft aurant ou plus bcau & plus facilc par lcs fi- 
gurcs quircftcnt ayant oftc le plan paraboliquc du parallclogrammc qui Ie comprend. 
J'ay promis a Mr. Mydorgc dc l cntrctcnir fur ccttc invcntion quc jc nc f<;aurois alfcz 
admircr ; & jc m aflcurc quc Mr.Pafchal cn fera fcs cxclamations ordinaircs,fi jc puis la 
luy fairc voir.comme j'cfperc & a Mr. dcs-Argucs; il faut aufli quc Mr Dcfcartcs la voyc, 
afin qu il nous cn faflc voir les paralogifmcs , & puis quc vous avcz trouvc par h mc- 
mc voyc lcs tangcntcs dc fa figurc qui cft unc cfpecc d ovale, il lcra bon quc vous luy 
cnvoycz, ou nous,|li vouslc trouvez mcilleur. Mais prcnczgardc quc par lc mcmc 
point donnc il pcut y paflcr dcux dc ccs ovales , & partant y avoir dcux tangcntcs, cc 
quc j'cfpcre quc 1'equation fcra decouvrir. J'y travaillerois , mais jc fuisaflure quc 
vous y rciiflircz micux quc moy : joint qu il mc raudroit ctrc dclivrc dc Iaroiic .i la- 
qucllc je fuis attachc , ayant appclle du nom dc roiic lc ccrclc qui roulc, avcc Ics con- 
ditions quc vous l^avcz , & ayant doiine un nom a la lignc courbc quc dccrit un point 
de la circonfcrcnce pcndant unc rcvolurion cnticrc , jc dcmonftre quc 1'cfpacc compris 
dc ccttc Iignc courbe , & de la droitcqui luy lert dc balc fur laqudlc la roiic Cc mcut , 
clt ( majus dati quam in rationc ) c'cft a li,'avoir quc dc cct efpacc cn ayant oftc l clpa- 
cc de la roiie , il y aura mcmc railbn du refte a la mcme roiic , quc dc la bafc dc 1'clpa- 
cc a la moitie dc la circontcrcncc dc la roiic. D'oii il scnfuir qucn la roiic ordinairc dc 
laqucllc la bafe cft cftimec egalc a la circonfcrcnce , 1'cfpacc dont il sagit cft tnplc dc 
b roiie , & li la bale cft doublc dc la circonfcrcnce 1'cfpacc fcra quintuplc dc la rouc \ 
Si triplc, fcptuplc : & ainli cn contmuant par les nombres impairs. De tout cecy,/c vous 
cnvoycray par lc prcnucr Courricr unc bricvc dcmonftration,cn attcndant lc traittc' cn- 
ticr. Jc fuis , &c. 
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Lettre de Monfieur de Fermat a Monfieur de**** 

jyjONSIEUR, 

Puis quc Monfieur dc parle , & quc vous 1'ordonncs, vous, Monficur, dequi la 

rcputation cft fi grande & li bien etablic, je laiflc evcillcr ma Gcomctric ,qui dormoit 
depuis long-tcrrips dans un protbnd rcpos, & pour entrcr dabord cn maticrc , jc 
vcux bien vous conter 1'intriguc dc notrc Dioptriquc * & de nos rcfradions cn formc 
dHiftoirc , afin de vous laifler lc jugcmcnt hbrc, & quc vous puillicz prononccr fans 
prcoccupation. Des quc j'eus vcu lc Livrc dc fcu Moniicur Dclcartcs , & quc j cus cxa- 
mine avcc quclque attcntion la propolition qui fcrt dc fbndement a fa Dioptriquc , & 
qui ctablit la proportion dcs rcfracrions,jc Ibupconnay fa prcuvc, la demonftration mc 
lcmbla un vcritaWe paralogifmc. i. Parce qu il la fondc fur unc comparaifon ,& que 
vous fi;avcz quc la Gcomctric ne fc picquc gucrc dc ccs n*gures,lcs comparaifons y ctant 
eneore plus odiculcs qucdans lc commcrcc du mondc.Sccondcment parcc qu'il fuppofc 
quc Ic mouvcmcnt dc la lumicrc qui lc fait dans 1'air & lians lcs corps rarcs cft plus mal- 
aiic , ou ii vous l aimez micux ainli plus lcnt quc ccluy qui lc rait dans l cau , & lcs au- 
trcs corps dcnlcs , cc qui fcmblc choqucr le lcns commun , & cnfin parcc qu'il pre- 
tcnd que 1'une dcs dire&ions ou dcs determinations du mouvcmcnt d'unc ballc fubliftc 
toutc cnticrc aprcs la rcncontredu lecondmilicu , jadjoutois meme quclqucs autres rai- 
fons,qu'ft leroit ou fupcrflu.ouennuycux dc vous deduircjil vit mcs ecrits.il y rcpondir, 
& aprcs plulicurs reponfcs & rcpliqucs dc part & dautrc nous nous fcparames, commc 
lc prcvcnu & lc temoin,l'un dans 1'aftirmativc, 1'autrc dans la negativc,quoy quc jcuscn- 
fin dcs Lcttres dc fa part plcincs dc civilitc. Dcpuis & mort Mr. de la Chambrc ayanc 
publie fon rraite dc la lumiere , & nVayant fait 1'honneur de me lenvoycr , ;e pris oc- 
calion dc luy ccrirc la Lcttrc quc vous avc's vciie , dans laquclle je luy tcmoignay quc 
pour nous guarcnrir dcs paralogifmcs cn unc maticrc fi oblcure , je ne voyois point dc 
moycn plus aflurc' quc dc chcrchcr lcs rcfraclions dans cct uniquc principc quc la na- 
turc agit toujours par lcs voyes lcs plus councs»fur lcfondcmcnc duqucl jcluy indi- 
quay qu'on pouvoir chcrchcr par Gcomctric le point dc rcfra&ion en lc reduifant au 
problcmc ou theorcmc quc vous fcavcz; mais parcc que j'en jugcay 1'invcntion trcs- 
dirficilc & rrcs-cmbarraflcc, puisquc ccs qucftions dc maximis & minimis, conduifcnt 
d'ordinairc adcs opcrations dc longuc haleinc, & qui fc broiiillcnt aifemcnt par unc infl- 
nitc d'af)'mmctrics qu'on trouvc fur fon chcmin,jc laiflay la ma pcnfec pendant pluficurs 
annccs cn attcndant quc quelquc Geomctrc moins parcflcux quc moy cn fir ou la dc- 
couvcrtc ou la dcmonftration. Pct Ibnnc nc voulut cntrcprcndrc cc travail ; ccpcndant 
jc rcccvois dc Lcrrrcs dc Monficur dc la Chambrc dc temps cn tcmps, par lefqucllcs il 
mc prcflbit dadjouter la Gcometric a mon principe,& dc fairc la demonftration en 
formc du vcritablc fondemcntdcs rcfractions. Cc qui mc rcbutoit a 1'advancc ctoit 
1'afleurance que Mr.Pctit & autres mavoint donncc, quc lcurs cxpcricnccs qu'ils avoint 
(buvcnt tcitcrces pour mcfurcr lcs rcfraftions, & dans l'cau , & dans Ic criftal , & dans lc 
vcrrc,& dans bcaucoup d'autrcs liqucurs diftvrcntcs , s'accordoint tres-precifcmcnt 
avcc Ia proportion de Monficur Dcfcartcs , dc fortc qu'il mc fcmbloit inutilc d'cn alkr 

' Ccux qui ont lc troidemc Tomc <les Lcttres dc M. Defcartes y pourront voir pluj au Jong les objccttoru de 
M. dc Fcrnut contrc la Diopcxique de M. Defcaite» , &dirers ccritt fur cc fujct dcauis Upagc 167. juiquci j 
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chcrchcr quclqu autrc par mon principc , puilque la nature cllc mcmc scxpliquoit (i 
cl.urcment cn ia favcur. L'objection quc vous mc faitcs dans votrc ccrit nc mc failbit 
nullc pcinc , & j'y avois dcja repondu dans ma Lcttrc a Mr. dc la Chambrc par ccttc 
raifbn quc tout cc qui appuyc ou tait rcrmc fur quclquc point d'une ligne courbc cft 
cenfe faire fcrmc ou appuycr fur la lignc droitc qui touchc la courbc audit point , & 
ainli quoy que la fommc dcs dcux ligncs dc reflcftion Ibit quclqucrbis la plus grandc 
dans lcs miroirs concavcs , fplueriques ou autrcs, eJJe ert toujours la plus pctitc de tou- 
tescellesqui pcuvcnt tombcr fur la lignc ouliir lc plan qui touchent lcs miroirs au 
point dcla rcfledtion, & ccla n'a pas bdbin dcplus grandc prcuvc, Mr. Dcfcartcs lc 
fuppotant ainli aufli bicn que moy ; toutc la diftiaikc lc rcduilbir donc a cc quil mc pa- 
roillbit quc javois a combattre , non Iculcmcnt les hommcs , mail cncorc la naturc. 
NeanrmoinslcsdcrnicrcsinltanccsdcM.de la Chambrc furcnr li prclfantcs quc jc reiolus 
il y pcut avoir cnviron dcux ou trois ans dc tentcr lc lccours dc mon analyfc , nVimagi- 
nantqu'ily a unc infinite de proporrions dirTcrcntes cntrc-cllcs, dont les lcns nc fijau- 
roicnt vcnflicr la diverlitc',& quainli jen trouvcrois pcut-ctre quclquune qui approchc- 
roit dc cellc dc Monlicur Dcfcartcs, & qui pourtant nc feroit pas la mctnc. Jc fis mon 
analyfc cn tbrmc par unc mcthodc qui mclt particulicrc, & qu'Hcrigonc a fait autre- 
trefois imprimcrdans lbn cours Mathcmatiquc, jc furmonray toutcs lcs afymmctncs 
avcc pcine , & voila quc tout a coup a la fin dc mon opcration tout fc de'broiiillc , & il 
mc vicnt unc cquation trcs-Iimplc qui mc donnc juftcmcnr la meme proportion de 
Monlicur Dcfcartcs > jc creus fur 1'heurc avoir cquivoquc , car jc nc pouvois me figu- 
rcr quon aboutit a unc memc conclufion par des routcs tout a lait oppofccs , Mr. Dcf- 
carrcs tuppofant pour un dcs moycns de fa dcmonltration quc Ic mouvcmcnt de la lu- 
micrc trouvc plus dc reliftcncc dans l'air quedans l'eau,& moy fuppofant tout lc con- 
tr.urc,comme vous vcrrez dans la copic dc ma dcmonftration quc j'ay tiche dc rcfai- 
rc dc mcmoirc pour vous faristairc plcincment , mon original ayant cltc envoye a Mon- 
ficur dc laChambre fuivant ma parcflc ordinairc. Jc rcfis donc pour lors la qucflion a 
divcrfcs rcprifes cn changcant lcs politions , & jc trouvay toujours la meme conclulion, 
cc qui mc confirma dcux chofcs , l'unc quc 1'opinion dc Mr. Dcfcartcs fur la proporrion 
dcs refradtions eft trcs-vcritablc, &l'autrcquc la dcmonftration eft trcs-fautivc, & plci- 
nc dc paralogifmcs. McfficUrs lcs Cartcficns vircnt cnluitc ma dcmonftration qui lcur 
fur communiquec par Monfieur dc la Chambrc, ils sopiniatrcrcnt d abord a la rcjcttcr, 
& quoy que jc lcur rcprcfcntaflc tout douccmcnt qu'il lcur devoit fuflirc quc lc champ 
de bataille dcmcurat a Mr. Dcfcartcs , puilquc tbn opinion Ic trouvoit vcritablc & con- 
firmec, quoy quc par dc raifons diffcrcntcs des ficnncs, quc lcs plus famcux Conquer.ins 
ne scftimoicnt gucrc moins hcurcux lors que la viftoirc lcur etoit procurce par lcs 
rroupcs auxiliaircs , quc fi c'etoit par lcs lcurs , ils nc voulurent point dans Kei prc- 
micrs mouvcmcns cntendrc raillcric, ils vouloint qucma dcmonftration fut fautivc , 
puis quclle nc pouvoit pas fubfiftcr tans dcltruirc cellcdc Mr. Dcfcartcs qu'ils cntcn- 
doicnt mcttre toujours hors du pairimais comme lcs plus habilcs Gcometrcs qui vircnt 
lamiennc fcmbloint y donner lcur approbation , ils mc fircnt cnfin complimcnt par 
unc Lcttrc dc Mr.Clairlcllicr, quieftceluy quia procure 1'imprclfion des Lcttrcs dc 
Monlicur Dcfcarres , ils cricrcnt au miraclc dcquoy unc memc vcritc s'ctoit rcncon- 
trec au bout dc dcux chcmins cnticrcmcnr oppofcz,& prononccrcnt qu'ils vouloicnt 
bicn laiflcr la chofe indccilc , & advoiicr qu'ils nc fcavoint a qui donncr la prcferan- 
ccdc Mr. Dclcartcsou dc moyfurcc fujct, & quc la poftcritc cn jugcroit. Cefta 
vous ,MonIieur, qui cftes fansdoutc dcftinc par vbtrc mcritc extraordinairc a avoir 
grand commerce avec ellc a 1'informcr , li vous lc jugcz i propos,dc cc celcbrc dcmcle' , 
ou li vous aymes micux placcr cc petit ccrit parmi vos papiers inutiles, j'y conlcns , & 
tout m'clt indiftcrcnt , mais il n'cn cft pas dc memc dc la trcs-humble pricrc quc jc 
vous fais dc mc croire , &c. 
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Dcmonjlration dont il cft parle dans U Lettre precedente. 

SOitladroitc AFM, qui reprcfcntc la icparation dc dcux difterens milieus, quc 
1'air foit du coftc dc B,& l'eau du coftc dc H , lc rayon dc lumicrc qui doirallcr du 
point B qui eft cn lair , vcrs lc point F, ou commcnce ic milicu dc l'eau, fc romp & va 
vers H, sapprochant dc la perpendiculairc fuivant lcs cxpcricnces connucs & vulgai- 
rcs. Monficur Dcfcartes dctcrminccc point H , cn tcilc ibrtc qucn tirant une pcrpcn- 
diculaire du point B fur la lignc A F M,qui foit B A, il fait quc la lignc AFcft a la ligne 
F M, commc la rcfiftance d'un dcs milicus a ccllcdc 1'autrc , bicn qu il entcndc contre 
mon lcns.quc la reliftcncc cft plusgrandc dans 1'air qucllc nc l'crt dans leau. Soit donc 
l\ plus grandc reiiftancc reprcicntce par la lignc AF & la moindre par ccllc dcFM & 
pai confcqucnt la lignc A F plus grandc quc F M , foit clcvee du point M la.pcrpcndi- 
culaire M H qui Ibit coupce cn H par lcofrclc dont lc ccntrc cft F,&lc rayon F B, (i 
bicn que les droitcs BF, & F H fcront egales, je dis quc lc rayon B I vcnant a fc romprc 
par h rcnconrrc dc lcau ira vcrs H > car puilquc par mon principc la naturc auit tou- 
jours par lcs voyes lcs plus courtcs , li je prouvc qucn paflant par lcs dcux droites B F, 
& F H cllc y cmployc moins de tcmps qu'en paflant par aucun autrc point dcla droitc 
A M, jauray prouve la vcrite de la propolirion ; or puis quc je prefuppolc que lc mou- 
vcmcnt dans lair eft plus aife, & par confcqucnt plus vitc , lc mouvemcnt dc B en F Cc 
faira cn moins dc tcmps quc ccluy dc F a H, & pour regler la vcritable proportion , il 
f.uit fure commc A F a F M , qui font lcs mefures des rcliftanccs, ainli B F a F D, & les 
deux droitcs D F & F H fcront les mclurcs du tcmps qui fcra cmployc de B a F & dc F a 
H, fcavoir la droitc DF,fcra la mcfurc 4,u mouvcmcnt par BFqui cft plus vite,& la 
droitc F H fcra la mcfurc du mouvcmcnt par F H qui cft plus lcnt , & cc fijivant la pro- 
portiondc B F a F D, ou dc HF qui eft cgalc a BF a la memc FD; li jc prouvc 
donc quc quclquc point quc vous prcnicz dcs dcux coftcz DF, la Ibmmc dcs 
dcux droitcs D F , F H cft toujours plus pctitc quc dcux droites prilcs au mcme 
fcns , jauray ce quc jc cherchois; foit donc premicrcmcnt du coftcvcrs M le point 
O en joignant lcs droitcs B O , & O H , & faifant commc B F a D F ainfi B O 
a C O, jc dois prouvcr quc la ibmmc des dcux droitcs C O & O H eft plus grandc que 
cclle dc D F & F H, & en prcnant dc mcmc quelqu autrc point commc V dc 1'autrc co- 
te vcrs A, jc dois aufti prouvcr qu'cn joignant les dcux droitcs B V, & V H , & faiiant 
comme B F a D F , ainii B V a Y V la fommc dcs deux droitcs Y V, & V H cft pius gran- 
dc quc ccllc des deux droites D F & F H ; pour y parvcnir jc fais commc B F a A F , amii 
F O aFR., & commc la memc B F a F M ainii F O a F I , puifquc B F cft plus grande 
quc A F , donc F O cft plus grandc quc F R,& puifquc A F cft plus grande quc F M, F R. 
cft aufti plus grande que F 1, & il paroit mcmc que F R cft 4 FI comme A F a F M , 
COl puitquc par la conftruftion comme A F cft a F B ainfi FR a FO,& comme FB a F M 
aind F O a F I, donc, cx arquo, commc A F a F M, ainii F R cft a F I, ;c dis donc quc les 
dcux droitcs C O & O H ibnt plus grandcs quc lcs deux droites D F & F H , car par Eu- 
clidc au rrianglc amblygonc F H O la fomme dcs dcux quarrcz H F & F O eft cgalc a la 
ibmmc du quarrc H O & du re&anglc M FO pris deux fois, or puiiquc nous avons fiit 
commc BFouFHaFM ainii F O a F I, donc lc rettanglc ibus lcs cxtrcmcs H F 1 efl 
cgal au rcftangle ibus les moycnncs M F O , & le rcdanglc H F I pris dcux fbis cft egal 
au rcftangle M F O pris dcux fois ; nous avons donc b fommc des dcux quarrcz H F & 
F O cgalc a la fommc du quarrc H O & du rcclangle H FI pris deux fois, mais lc rcclan- 
glc H F I pris dcux fois cft cgal au rcdanglc H I F pris dcux fois , & au doublc quarre 
dc I F & lc quarre H F par lc memc Euclide eft egal au rcttanglc H I F pris dcux tbis , & 
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aux deux quarrcz H 1 & 1 F, nous avons donc d'un cotc lc quarrc H I,lc qiurrc I F,lc rc- 
ctanglc HIF dcux foispris,& lc quarrc FO cgaux au quarrc H O au rectanglc H I F 
dcux fois pris & au quairc FI pns dcux fois , otcz dc part & d'autrc Ie reetangle 
H 1 F dcux fbis & lc quarre F I , rcftc d un cotc lc quarre H 1 avcc lc quarre FO 
egaux audit quarrc HO & I F, mais lc quarrc FO cltplusgrand que lcquarrc FI , 
puis quc por la conitruction FO clt plus grandc quc Fl, donc lc quarrc HO clt 
plus grand quc lc quarrc H 1 , & partant la droitc H O cft plus grandc quc la droitc H I; 
li jc prouvc en luitc quc la droitc C O cft plus grandc quc lcs dcux droitcs D F & F I, il 
rcftera prouve quc lcs dcux C O & O H font plus grandcs quc lcs trois D F, F I, & I H , 
ou quc lcs dcux DF & FH ; jc prouvc donc lc rcquis dans lc trianglc amblygonc BFO par 
Euclide lc quarrc B O cft egal a la Ibmmcdcs quarrcz B F & F O & au doublc rcctanglc 
A F O , mais puiiquc nous avons f lit par la conltruction conimc B F i F A ainfi F O a 
FR, donc lc rcctanglc lbus B F & F R cft egal au rectanglc A F O , & par confcquent lc 
quarrc B O cft cgal .uix quarrcz B F & F O & au rcctanglc fbus B F, F R dcux fois pris, 
mais lc quarrc FO clt plus grand quc ccluy dc FR,puiiquc la lignc FO a cite prouvec plus 
grandc quc laligne FR,donc li vous fubftituczle quarre dc FR au licudc ccluydcF O, 
lc quarrc B O fcra plus grand quc Ics dcux quarrcz B F, F R, & lc rcclanglc B F R dcux 
fois phs , mais ccsdcrnicrcs (bmmcs Ibnt cgalcs par Euciidc au quarre dcs dcux droitcs 
B F & F R ptifcs commc unc fculc , donc la droitc B O cft plus grandc quc la lbmmc dcs 
dcux droitcs B F & F R : mais nous avons prouvc que R F cft a I F commc A F a F M , 
ccft a dirc commc B F a F D qui eft la mcfurc dc la divcrfitc dcs mouvcmens, donc com- 
mc la ibmme dcs dcux antccedcns B F & F R cft a la fommc dcs dcux confcquens D F & 
F I , ainii BFaFD.orBOcftiO C.commc BFa F D, donc commc B O eft a O C , 
ainli la fommcdcs dcux droitcs B F & F R cft ilafommc dcsdcuxdroites D F & FI,mais 
«ous avons prouvc quc la droitc B O cft plusgrandc quc la lbmmc des dcux droites B F 
& F R, il cft donc vray que la droitc C O eft plus grandc quc la fommc des dcux droites 
D F & F I, cc qu'il faloit prouvcr cn fccond licu > il n'y a donc aucun point du c6tc* dc 
M par oii lc tayon puiflc paflcr ians y cmploycr plus de tcmps quc par lc point F. II rcftc 
a prouvcr la mcmc chofc au point V> foit fait cbmmc cy-dcflus.commc B F i F A , ainli 
F V a F N , Sc commc la mcmc B F i FM , ainfi F N i F X,N F fcra i X F commc A F 
i F M , c'cll i dirc commc B F i F D par la prcuvc preccdentc, & chacunc dc ccs dcux 
droitcs N F & X F fcra plus pctitc quc V F , par cc qui a prcccde ; il faut prouver quc la 
fomme dcs dcux droitcs Y V & V H cft plus grandc que la fommc dcs deux droitcs D F 
& F H. Jc confidcrc prcmicrcmcnt quc par Euclidc dans lc trianglc amblygonc V F H 
IalbmmedesquarrczHF&F V,& durcctanglcM F V pris dcux fois cftegalc au quar- 
rc V H, mais puis quc par la conftruction ila cfte fait commc B F i F M ainfi F V a F X, 
donc lc rcctangic B F X ou lc rcctanglc H FX (puifquc B F & F H font cgalcs ) cft cgal 
au rcctanglc M F V : nous avons doncd'un coftc la fommc dcs quarrcz H F & FV & du 
rcctanglc H F X pris dcux fois egalc au quarrc H V , mais lc quarre E X cft moindrc quc 
Ic quarreFV, doncla fommcdcs quarrcz HF, FX &du rcdranglc HFX pris dcux 
fois cft moindre quc lc quarrc H V. Or ccttc fommc cft cgalc au quarrc fait dcs dcux 
droitcs H F & F X, commc d'unc fculc par Euclidc , donc la fommc des dcux droitcs HF 
& F X cfl moindrc quc H V & H V cft plus grandc que ccs dcux droites H F & F X ; fi je 
prouvc donc quc la droitc Y V cft plus grandc que la droite D X il rcftcra prouve quc (a 
Ibmmc dcs deux Y V & H V cft plus grandc quc la /bmmc dcs trois D X ,X F , F H , 
c'cft i dirc quc dcs dcux D F, F H,pour fairc cctte dcrnicrc prcuvc,jc confidcrc lc trian - 
glc amblygonc BVF auqucl par Euclidclcs dcux quarrcz B F & F V font cgaux au quar- 
rc B V , & au rcctanglc A F V pris dcux fois » or puifquc par la conftruction nous av ons 
fut commc B F i F A, ainfi V F i F N , donc lc rcctanglc B F N cft egal au rcctanglc 
A F V, & partant la fommc dcs dcux quarrczB F & F V clt egale i la fomme du quarre 
B V , & du rcclangle B F N pris dcux fois i ot lc rcctanglc B F N pris dcux fois cft cgal 
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au rc&angle B N F pris dcux fois , & a deux fois lc quarrc F N , donc la fommc dcs deux 
quarrcz BF & F V cft cgalc a la ibmme du quarrc B V,du rcdt inglc B N X pris dcux fois, 
& du qu arre dc F N pns dcux fois ; or lc quarre B F cft par Euclidc tfgal au quarre' BN, 
au quarrc N F , & au rcctangle B N F pris dcux fois , nous avons donc la ibmmc dcs 
quarrcz B N, N F, F V, & du re&angle B N F pris dcux fois egalc a la fbmmc du quarrc 
BV du rc&anglc B NF pris dcux fois, & du quarre dc FN pris dcux fois : otez dc chaquc 
cbte Ic rc&angle BNF pris dcux tbis , & le quarre N F , il reftcra donc quc Ic quarre de 
BN, & lc quarre FN fcront egaux aux quarrcz BV & FN, or le quarre FV eft plus grand 
quc le quarrc dc F V par la conftrudtion , donc lc quarre B V cft plus grand quc ccluy dc 
B N, & partant la droite B V cft plus grande quc la droite B N, mais nous avons prouv<£ 
quc comme la droitc B F cft aFD, ainfi N F eft a F X , donc commc la droitc B F cft 
4 F N, ainfi fcra D F a F X, & par la converfion dcs raifons , commc B F a B N , ainfi fcra 
D F a DX , & commc B F a D F , ainfi B N a D X , mais nous avons fiit commc BF a 
D F , ainfi B V a Y V , donc commc B V a YV , ainli icra B N a D X , mais nous 
avons prouve quc B V eft plus grandc quc BN , donc YV lc fcra plus quc D X. 
Or il a cftc deja prouvc que V H cft plus grandequc lcs dcux droitcs H F& FX, donc 
il eft plcincmcnt prouve que lcs dcux droitcs Y V & V H ibnt plus grandcs quc lcs trois 
D X , X Fj, & F H , ou quc lcs deux D F & F H, & ainfi la dcmonftration cft complctte. 
II fuit dc la qu 'en pofant mon principe , que la nature agit toujours par Ics voyes lcs plus 
courtcs,la Aappofition dc Monficur Dcfcartcs cft fauife lors quil dit quc lc mouvcmcnt 
dc la lumicre ic fait plus aifcmcnt dans 1'cau , & lcs autrcs corps dcnics quc dans 1'air, 6c 
lcs autrcs corps rares.car fi ccrtc fuppofition dc M.Dcfcartes ctoit vrayc,& quc vous ima- 
ginicz qu'cn ma figure fair eft du cotc dc H,& lcau du cote' dc B,il scnfuivroit cn tranf- 
pofant la dcmonftration quc lc rayon qui partiroit du point H, &rcncontrcroit 1'cau au 
point F/c romproit vcrs B, parcc quc lc mouvemcnt par 1'air etant plus lcnt felon la fup- 
pofition dc Monficur Dcfcartcs , il (eroit mcfurc par la droitc H F, & ccluy qui fc fidt 
dans 1'cau (croit mefure par la droitc F D, commc etant plus vitc , dc lbrtc quc lcs deux 
droitcs H F, F D, etant lcs plus petites,la rcfraftion fc fcroit vcrs B , c'cft a dirc quc lc 
rayon s'ecartcroit dc la pcrpcndiculairc ,cc qui cft abfurdc &contrci'expcricncc ; (i la fi- 
riiation dcs dcux points B & H changc dans lcs dcux ligncs BF & FH prolongccs de part & 
daurrc autant quc vous voudrcz, la dcmonftration aura licu , & vous lc vcrrcz dc vous 
mc'mc. Je n'adjoutc point ranalyfc,car outrc qucllc cft longuc & cmbarraflcc.il vous doit 
fuffirc quc lc rerour quc vous venez de lirc cft court & purcmcnt Gcomctriquc; il fuit dc 
tout ccla, quc lotsquclcs dcux points B & F (bntdonnez , oubicnH & F, on peut trou- 
veraifcmcnt lc problcmc par lcs plans, mais lors quondonnc dcux points C, O, B, & H , 
& qu'on vcut chcrchcr par cuxlc point dc rcfraction dans la lignc ou plan qui fcparc 
lcs dcux milicus , cn cc cas lc problcmc cft folide , &nc Cc pcut conftruirc qu'cn y cm- 
ployant dcs parabolcs , dcs hypcrbolcs , ou dcs cllipfcs, mais commc ccttc invcntion 
ncft gucrc mal-aiiec a un Gcomctrc mcdiocrc cn dcmcurant daccord du fondc- 
ment , & de la proportion fur laqucllc il doit travaillcr , & quc jc vous ay dcja cxpli- 
quec , jc n'ay gardc dc doutcr quc vous nc la trouviez dabord , vous,Monficur,qui cftcs 
fi fort au defliis du commun ; outrc que nc s'agiflant proprcmcnt dans la qucftion quc 
vous mc faitcs , quc d'apprcndrc quclles font lcs voycs dc la naturc , j'y ay dcja fatisfait, 
& que ccttc grandc ouvricrc n'a pas bcfoin dc nos inftrumcns & dc nos machincs pour 
faircfcs opcrations. 
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Lettrc de Monfieur de Fcrmat d Monfeur dc %jbcnai 

d c Paris. 

MO N SIE UR, 

Apres vousavoir rcmercie dc vos civilitcz,& protcfte que jc fcray ravy d avoir des cc- 
cadons a vous plairc,jc vous fupplicray dc mc faire part dc votrc invcntion fur lc fuict des 
tangcntcs dcs hgncs courbcs , & cncorc dc vos fpcculations mcchaniqucs fur la percuf 
lion , puiiquc vous mc faitcs efpcrcr la communication dc vos pcnfees cn ccttc thaticrc 
Aprcs ccla,c vous diray quc Mr. Frcnklc m'a donnc dcpuis quclquc temps lcnv.c 
dc decouvrir lcs myftcrcs des nombrcs , en quoy il me fcmblc qu .l cft extrcmcmcnt 
verfe;,c luy ay cnvoyc lcs bellcs propofitions fur lcs progrcflions Gcomctriques.qui com- 
mcncent a 1 umte, lcfqucllcs jay non fculcmcnt trouvces, mais cncorc dcmonftrees,bicn 
quc la demonftranon cn foit aflcz cachec , ce que jc vous prie d'cflayer , puifquc vous lcs 
avez vcucs; mais voicy cc quc jay decouvcrt depuis fur lc fujct dc la propofition n.du 5. 
Livrc dc Diophantc , cn quoy jay fupplcc, cc quc Bachct advouc navoir pas fccu & rrr 1- 
bly cn memc temps la corruption du tcxtc dc Diophantc, cc qui fcroit trop long a vous 
dcduirc : ilfuffitquc vous voycz ma propofition , & quc jc vous faffc plutot fouvc- 
nir que,ayaurrefoisdcmonftre quun nombrc moindrc de lunite' quun multiplc du 
quatcrnairc n cft ny quarrc ny compofc dc dciuc quarrez, ny cn enticrs, ny cn fractions. 
■J cn demeuray li pour lors , bicn quil y ait bcaucoup dc nombrcs plus grands dc l unitc 
qu un multiplc du quaternaire, qui pourtant ne font ny quarrcz ny compofez dc dcux • 
quarrcz, commc 21, 3J , 77, &c. ce qui a fait dirc a Bachet fur U divifion propofcc dc -1 
cn dcux quarrcz , quod quidem impofllbile cft , ut rcor , cum is ncquc quadratus fit nc " 
que iuaptc natura compofitus ex duobus quadratis, ou lemot dc, rcor, marquc evi- 
dcmment qu il n'a point fceu la demonftration de ccttc impoOibilitc , Laqueilc fry cnfin 
trouvec & compnfc gencralcmcnt dans Ia propofition fuivantc. 

Si un nombre donne' cft divife par lc plus grand quarrc qui lc mcfurc , & quc lc quo • 
ticnt ictrouvc mcfurc par un nombrc prcmier moindrc de lunitc quun multiplc du 
quatcrnaire ; le nombrc donnc ncft ny quarr^ , ny compofe dc dcux quarrcz, ny cn cn- 
ticrs,nycnfraaions. Excmplc, foitdonnc 84. lc plus grand quarrc qui lc mcfurc cft 
^lcquoticntai.lequclcftmcfur^par rrois, ou bicn par 7 . moindrcs dcTunite qu'un 
multiplc de 4. jc dis quc 84. n'cft ny quarrc ny compofc dc dcux quarrcz, ny cn catici , 
nycn fractions. 

Soit donnc 77. lc plus grand quarre' qui lc mcfurc cft Tunit^ , lc quoticnt 77. qui cft 
icy Ic meme quc lc nombrc donnc ie trouvc mcfurc par n. ou par 7. moindrcs dc l uni- 
te qu un multiplc du quatcrnairc ; jc dis quc 77. ncft ny quarrc ny compofc dc dcux 
quarrcz ny cn cnticrs ny cn fradtions , &c. 

Jcvous advouc franchemcntquc je n'ay ricn trouvc cn nombrcs qui mayc tant 
plu quc la dcmonftration dc ccrte propofition , & jc fcray bien aifc quc vous fafllcz ef- 
fortdclatrouvcr,quandccncfcroitqucpour apprcndrc fi jcftimc plus mon invcn- 
tion qu dle nc vaut. J ay dcmonftrd cn fuitc ccttc propofition qui fcrt a lmvcntion dcs 
nombres prcmicrs. 

Si un nombrc cft compofe de deux quarrcz prcmicrs cntr cux , jc dis qu^l nc pciu 
cftrc divifc par aucun nombrc prcmicr moindre dc 1'unite quun multiple du qua- 
tcrnairc. 1 1 

Commc par cxcmplc adjoutcz runitc, fi vous voulcz, a un quarre pair , foit lc quarrc 
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ioooooooooo. lcqucl avcc un,fait loooooooooi. Jc dis quc ioooooooooi, nc pcut etrc di- 
vifc par aucun nombrc prcmicr moindrc dc 1'unitc qu'un multiplc dc 4. Et ainfi lorf- 
quc vous voudrcz eprouvcr s'il clt nombrc prcmicr,ilne faudra point lcdiviicr ny 
par trois, ny par 7. ny par 11. &c. 

Si nc faut-il pas oublicr tout a fait la Gcomctric , voicy cc qu on ma propolc , & quc 
j'ay trouve tout aufli-tot. 

Pcr datum extra vcl intra parabolam pundum rcdlam duccrc quae ablcindat fcgmcn- 
tum a parabola zqualc dato fpatio. Et fi punttum fit intra parabolam , dctcrminarc mi- 
nimum quod a parabola pcr dittum punctum abfcindi polVic fpatium. 

Si vous ne rcncontrez pas dabord la conitruction jc vous feray part dc Ia micnnc. 
Jattcnsdc vos nouvelies,&fuis, &c. 

*E3**E3* : *£3**23* *E3»*E3»=«E3*3»«E3»=«E3»*E3n€3» : *E3» 

A Monfteur de **** 

Du it Odobre 1*40. 

jyjONSIEUR, 

Lcs vacations qui nVont eloignc dc Tolofc m'ont cn mcmc tcmps cloignc dc mon 
dcvoir , & cmpechc dc vous echrc pliiror dcpuis la dcrnicre dc vos Icttrcs cn dattc du 
xi. Scptcmbre. Jc tachcray de reparcr par cellc-cy la longucur dc lattentc , & commcn- 
ccrayparla libcrtc quc je prcns dc vous dirc que jc nay point vcu cncorc aucuncpro- 
pofirion dc votrc parr,quc jc n'cufic plutot trouvcc & conlidcrec , & atin dc vous rcn- 
drc vous mcmc jugc dc cctte vcritc , & vous otcr cn mcmc tcmps lc fcrupulc quc vous 
pourricz avoir quc je n'en uzccommc quclqu'un de ceux du licu ou vous cflcs qui sartri- 
biic impuncmcnt lcs inventions dautruy , aprcs qucllcs luy ontcftc communiquces; 
;c commcnccray par la propofition dc la dirferencc dc dcux quarrcz quc vous trouvcrcz 
dans Bachet fur lc Diophantc au Commentaire de la propofition 11. du j. Livrc cn 
memcfacpn quc vous mc l'avczcnvoyee,vous advoiiant pourtant quc 1'application quc 
jcftimc bcaucoup cft toutc vdtre , & que je l'ayapprifi;de vous. Pour lc fujct dcs pro- 
grcfiions , )c vous avois cnvoye par advance lcs propolitions qui fcrvcnt 4 determiner 
lcs partics dcs puilfanccs — 1 , & par ma fccondc Lcttrc jc vous avois fait comprcndrc 
quc javois confidere toutcs lcs propolitions qui lcrvcnt aux puifiances plus un , dcquoy 
;c m'etois contcnte dc vous donncr dcux cxcmplcs , dont l'un ctoitdemonftrc par moy, 
& par confirqucnt connu ncccflaircmcnr , & 1'autrc nc m'ctoit point cntiercment con- 
nu par raifon dcmonftrativc , bicn quc jc vous afluraflc quc jc n'en doutois pas : or 
pour vcnir a la connoiflancc dc cc dcrnicr quoy qu'imparfaitc cncore & non achcvec ,jc 
ne lc pouvois fans avoir plutot cxamine & prouve par dcmonftrations toutcs lcurs pro- 
pofitions contcniics cn votrc dcrnicrc, cc quc vous naurcz nullc pcinc de croirc,puilquc 
lc feul excmplc quc jc vous cnvoyay lc marquoit aflcz , auqucl jadjoutois qu'cn toutcs 
progrcflions on pouvoit dctcrmincr lcs divifcurs communs & gcncraux avec parcille ai- 
£ancci Mais jc vous advoiic tout nct ( car par advancc jc vous advertis quc commc ic nc 
fuis pas capablc dc mattribiicr plus quc jc nc fi;ay, jc dis avcc mcmc fianchilc cc quc jc 
nc ft;ay pas)que jc n'ay pcu encorc dcmonftrcr 1'cxcluiion dc tous divilcurs cn ccttc bcllc 
propofition quc jc vous avois cnvoyee , & quc vous mavcz confirmec touchant lcs 
nombrcs 3, 5, 17, 257. £555. &c. Car bien quc je rcduife 1'cxclufion a la plus part dcs nom- 
brcs , & quc j'ayc memc dcs raifons probablcs pour lc rcftc , jc n'ay pcu cncorc dcmon- 
ftrer ncccflaircmcnt la vcrite dc cettc propofition , dc laquclle pourtant jc nc doutc non 
plus a ccttc hcurc quc jc faifois auparavam. Si vous cn avcz la prcuvc afleurec vou< 
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mobligcrcz dc me la communiqucr ; car aprcs ccla ricn nc m arrcftcra cn ccs mariercs. 

Reftc a vous parlct de la propolirion tbndamenralc dcs parties ahquorcs , laqucllc 
mcroit rcllcmcnt connuc quc jc vous 1'avois envoyce par la prcmicrc Lcttrc quc jc 
votis ecrivis, laqucilc on m'a dir dcpuis sctrc egarcc. Pourtant li lc Pcrc Mcrlcnnc vcut 
prcndrc lc ibin de la fairc chcrchcr dans lc Burcau dc la Poftc cllc fc trouvcra dans un 

paquct quc jadrcflbis a Monlieur Outrc quc ccrtc propolition cft li naturcl- 

Jc quil eft impolliblc dc dcrcrmincr & dc rrouvcr la moindrc chofc fur cc fujct qa'cOe 
nc lc prcfcnrc dabord. Dc ibrre quayant dcpuis tbrt long-tcmps trouvc & cnvoyc Ic> 
propolirions dcs deux nombres 17296.& 18416. & autrcs parcillcs, il faloir par ncccflitc 
que jcuflc paflc par laditc propofition.Pour votrc appIication.il mc lemblc qucllc nofle 
pas la longucur quc jc rrouvois cn ccttc fbrtc de qucflions , qui cft la leulc difticul- 
re quc ;'y ay roujours rcconnue : linon quc jc nc i ayc pas bicn comprilc , dcquoy jc 
vous pric mavertir & mc rcndrc ccrrain. 11 mc femble aprcs ccia quil nfimporte dc 
vous dirc le fondemcnt fur lcquei j'appuyc lcs dcmonflrarions dc tout cc qut conccrnc 
lcs propofitions Gcomctriques qui cftrcl. 

Tour nombrc prcmicr mcfiirc infailliblcmcnr unc dcs puitTanccs - 1. dc quclquc prb- 
grcflion que cc foit , & lexpolant dc iadirc puiflancc cft Ibus-multiplc du nombrc 
prcmicr donnc — 1. Er apres quon a rrouvc la prcmicrc puiflance qui tatisfair .i U quc- 
ftion, toutcs cclies dont les cxpofans font multiplcs dc 1'expofant dc la prcmicrc fatisfont 
dc mcme a la qucftion. 
Excmple, foit la progtcflion donnec , 

1 z 3 4 5 6 

3 927 81 243 729, &c ' 

Avcc fcs cxpofans au dcflus. 

Prcncz ,par cxcmplc, Icnombre premicr 13. ilmcfurcla troificmepuiflancc — 1, de 
laqucllc 3. cxpofanr cft foulmulripic dc 12. qui cft moindrc de 1'unite quc (e nombrc dc 
13. Erparccqucrcxpofantdcyzp.qui cft 6.cft multiplcdu premicr cxpofant 3. il scnliiit 
quc 13. mcfurc aufli ladirc puiflancc dc 729 — i.Er ccttc prQpolition cfl gcncralcmcnt 
vrayc cn toutcs progTcflions 5c en rous pombrcs prcmicrs. Dcquoy jc vous cnvoycrois la 
dcmonftration,fi /c n'apprchendois d ctrc trop long.Mais il n'eft pas vray quc tour nom- 
brcprcmicr mcfurc unc puiflance -+ 1 cn toutc ibrtc dc progrclfions. Car li la prcmic- 
rc puiflancc — 1 qui cft mclurcc p.ir ledit nombrc prcmicr a pour expofmt un nombre 
impair , cn cc cas il ny a aucunc puiflancc -+ 1 dans route ia progrefiion qui foir mc- 
furcc par lcctir nombrc prcmicrJ ' 

Excmplc , parcc qu'cn la progrcflion doublc ^.mcfure la puiflancc — 1 qui a pour cx- 
polant ii,iedit nombrc 23.nc mcfurera aucuric puiflancc 1 dc laditc progclfion .i 1'infint. 

Quc li la prcmicrc puiflance - 1 qui cft mciiirec par lc nombrc prcmicr donne a pour 
cxpolant un nombrc pair : cn cc cas la puiflancc -+. 1 qui a pour expofant la moitic dudit 
prcmicr cxpofant fcra mcfutcc par ic nombrc prcmicr donnc. 

Toutcla dirficultc confiftc a trouvcr les nombrcs prcrtiicrs , qui ne mcliircnr aucunc 
puiflancc -+ i cn unc progrcflion donnec. Car ccla lcrr, par cxcmplc, i tronvcr quc lcs 
dcux nombrcs prcmicrs mcfurent Ics radicaux dcs nombrcs part.uts , & .1 millc autrcs 
cholcs,comme par cxcmple,d'ou vicnt qucla 37.puiflance — t enla progrclfion doublc cft 
mcfurec par 223. En un mor il faur dcrcrmincr qucls nombrcs prcmicrs Ibnt cctix qui 
mcfurcnt icur prcmicrc puiftancc — 1 & cn rcllc Ibrrc que l'cxpotant de laditc puuTancc 
foir un nombrc impair , ccquc j cftimc forr mal-aile , cn attciulanr un pku grand cclair- 
cilUtncmenr dc vorrcpart , & quil vous plaifc dcftcndre cer cndroir dc vorrc Lcttrc, 
ouvousditcs quapres avoir trouvc quc lcdivileurdoir crre multiplc -+ 1 dcl cxpolant, 
il y a auflj »Ics rcglcs pourrrouvcr lcquantiemc dcidits multiplcs 1 dc l cxpoCant doit 
etrc lc divifcur. Voicy unc dc mcs propolitions quc pcut-etre vous aurcz aufli tiouvcc 
quc feftime bcaucoup , bicn qu'elle nc decouvrc pas tout cc qucjc chcrchc , quc 
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fans doutc j'achcvcray dapprendre dc vous. 

En la progrcflion doublc,li d'un nombrc quarre.gencralcmcnt parlant.vous, oftcz 2. 
ou 8.ou 32.6cc.lcs nombrcs premicrs moindrcs dc l unite qu'un multiple du quatcrnaire, 
qui mcfurcronr le rcftc rcront 1'cfFet requis commc dc z^.qui cft un quarre, otcz i.lc rc- 
ftc 23. mcfiircia la 11. puiflance — i,ofti 2 2.dc 49. lc rcfte47. mcfurcra la 23. puiuancc — j. 

Oftcz 2. dc 225. lc rcftc 223. mefurcra la 37. puiflancc — 1 &c. 

En la progrcflion triplc , fi d un nombrc quarre, ut fupra,vous oftcz 3.0U 27. ou 
243. &c. 

Lcs nombrcs prcmicrs & moindrcs dc 1'unitc qu'un multiplc du quatcrnairc , qui 
mefureront le reftc fcront 1'cftct rcquis, commc , 

Oftcz 3. dc 25. lc rcfte 22. cft mcfure par 11. qui cft premicr & moindrc dc 1'unitc qu'un 
multiplc dc 4. aufli CL mcfurc la 5. puiflancc - 1. 

Oftcz 3.dc 121. lc rcftc n8. cft mcfurc par 59. moindrc dc 1'unite, &c. aufli $9. mefurc 
la 29. puiflance — 1. 

En la progrcflion quadruplc il faut oftcr 4.0U 64-&c.a l infini cn toutes progrcfllons 

cn proccdant de mcmc facon. 

j'adjofltcray cncorc ccttc pctitc propofition. 

Si d'un quarrc vous oftcz 2. lc rcfte nc pcut ctre divife par aucun nombrc prcmicr, 
qui furpaflc un quarrc dc 2.commc prcnncs pour quarrc iooooo.duquel oftc 2.rcftc 99998. 
jc dis quc lcdit rcfte nc pcut ctrc divife ny par 11. ny par 83. ny par 167. &c. vous pouvcz 
cprouvcr la mcmc rcglc aux quarrcz impairs , & fi jc voulois jc vous la rcndrois bcllc 
& gcneralc , mais jc mc contcnte dc vous 1'avoir indiquec fculemcnr. 

Avant que finir, voicy unc autrc propofition , laqucllc vous fournira pcut-etrc 
quelquc application,comme vous y ctcz trcs-hcurcux. 

Si un nombrccft mciiire par un autrc, & quc lc nombrc divifc foit cncorc divifc 
par un autrc nombrc moindrc quc lc prcmicr divifcur : en cc cas , li vous oftcz du 
quoticnt dc la (ccondc divifion multiplic par la diftcrcncc dcs dcux divifcurs , lc rcftc dc 
la iccondc divifion , cc qui rcftcra fcra mcfurc par le premicr divilcur. 

Excmplc, 121. cft mcfurc parn. 

Diviicz cncorc 121. par 7. lc quotient fcra 17. & lc rcftc dc laditc divifion 2. 
Multiplicz lc quotient i7.par 4. diftcrcncc du prcmicr &(ccond divifcur & du produic 

68. 

Oftcz cn 2. lc rcftc 66. fcra aufll mcfure par 11. prcmicr diviftur. 

Que fi lc fccond divifcur cft plus grand quc lc premicr ; cn cc cas fi vous adjoutcz 
au quoticntdcla fccondc divifion multiplie' par la diffcrcncc dcsdcuxdivifcurs lc rcftc 
dc la iccondc divifion , cc qui rcftcra fcra mefurc par lc prcmicr diviicur. 

Excmplc , 117. cft mefurc par 3. 

Divilez encore 117. par 4. Ic quoticnt fcra 29. & lc rcftc dc laditc divifion 1. 

Adjoiitcz auquoticnt 29.multiphe parla diftercnccc dcs divilions qui ncchangc icy 
tjcn , parcc quc c eft l unitc , lc rcftc dc laditcdivilion qui cft l la ibmme 30. fcra aulli 
mcfurcc par3.premicr divifcur. 

J'ay dcja trop ecrit, & il mc lemble qu il cft temps quc vous parlicz apres avoir cm- 
ployc fi mal votrc tcmps 4 lirc cctre longuc lettrc , qui vous confirmera quc je 
fuis , &c. 
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Lettrede Monfieur de %oberval a Monfteur de Fermat. 

Du 4. Aouft 1*40. 

M 

Encorcqucdcpuisprcsdctrois ans jc n'aye cu lTionncuT davoir commcrcc avcc 
vous , jc n ay pourtant pas cftc prive cnticrcmcnt du plaiiir quc je rccois dc 
vos fpcculations Mathcmatiqucs. Car lc Pcrc Mericnnc ma foit la favcur dc me 
communiqucr la plus grandc partie des Lcttres qu'U a rcccties dc vous dcpuis ce tcmps 
la.dans lclquellcs, j'ay rcconnu une augmentation continuellc , & tres-teniible cn la 
beaute 5c lblidite de vos pcntccs, aufqucUes il n'y a rlcn qucdadmirable.toit fur lc iujct 
dc la Geomctnc ou dc l'Arithmetiquc:fur tout jc fuis ravi dc votrc invcntion(dc mmi- 
mis & maximis ) Scdu moyen par lcqucl vous 1'appUqucTcz a la rcchcrchc dcs touchan- 
tcs dcs Ugncs courbcs , & nc croy pas quc julqucs icy U fc foit vcu ricn fur cc lu>ct , 
quinc cedatdc bcaucoup acc quc vousnouscn avczdonne : car 1'mvcntion dc Mr. 
Dctcartes, a laqucllc j'alfigne k prcmicr licu aprcs la votrc , ncn aprochc quc dc bicn 
loin , parcc que quoy queUc puiflc ctre rcnduc univcrfcllc , cc qu'U n'a pas fatt & lc 
pourra nwintcnant a l imitation dc votredcrnierc addition,toutcsfois cllc clt lans com- 
paraiibii plus longuc , plus embaxraflec & plus ditficilc. Jc vous diray que j av d aO 
tant plus admire v6tre invcntion,qu'a peinc croyois-je quc pour trouvcr lcs touchantcs 
dcs lmncs courbcs , qui nont rapport qua dautrcs courbcs, ou pamc a dcs drottcs, & 
parti«?a dcs courbcs , on peut s cn fcrvir , cc quc Monf.cur Dcfcartcs advoue dc la icn- 
DC fur lc fujct dc la roulcttc & autres lignes parcUlcs , lefquclles pour cettc con^A- 
tion il rcjettc dc la Gcometric , fans raifon , puis qu'a 1'imitation dc voirc dcr.ucre ad- 
dition,iamcthodc pcut ctrc rcndiie univcrfclk commela votrc , mais aycc unc uuu- 
cultc, laqucllc bicn fouvent nc fc pourroit prcfquc furmontcr par un ctprit numain. 
Ccttc opinion rut caufc que quand je vis quc vous avies trouvc les touchantcs dc la tou- 
lcttc , & quc vous afluricz avoir la rcgle univcrfcllc pour toutcs lcs hgncs courbcs , ,c 
crcus qucUc ne pouvoit etrc autrc que ccllc que javois inventcc au tcmps mcmc quc 
i inventav ccttc roulcttc , Uquelle rcglc ou mcthode jc n avois cncore communique 1 
pcribnnc m etant contcntc dcn avoir dcmonftrc les ctfcts a Monficur Pafchal cn la tan- 
Pcntcdclaquadratncc qui fe trouvoit dcs plus dimcilcs, y joignantla dcmonftration 
Gcomctriquc commc afait Archimedc cn cclle de la fpiralc , laqucllc par ma mcthodc 
scxpcdic en dcux mots. ] avois fait U memc chofc cn la Ciflbidc . 6c avois dcmonfttc 
dc plus quc ccs dcux ligncs courbes font intinies dc leur naturc , & ont dcs atymprotcs 
paraJcllcs cntt cllcs , cc qu'on m a atturc avoir cfte deja dcmonftre par un Auteur dont 
on nc m'a pcudirc le nom. Jav aulfi demonilre lcs tangentcs dcs hgncscourbes quitc 
dccrivcnt avcc un compas fur L fupcrticic d'un Cylindrc , puis lc rcduiicnt en plan , & 
cn K«-*ncral cclles dctoutcsles lignes courbcs qui ont pcu vcnir a ma connoiflancc & 
ccttV mcthodc cft tcllcmcnt dirfcrentc dc la votrc (comrc nu pnmi .-rc opinionj qu clles 
ne lc rcifcmblcnt cn t icn qu cn la condulion. Dcpuis Monlicut ^vdorgcs faiiant qucl- 
oucs dUhcultcz fur la votrc , jc luy cn donnay b iblution , & en mcmc tcmps jc luy ou- 
Vris lcs principes de la micnnc , & luy cn fis voir un clfay cn la Cifloidc : fi ,c lc iy quc 
vous laycs agreablc je vous cn ecriray. EUc n'cft pas invc.ucc avcc unc i. iubt.lc 5c ii 
profondc Geometric que la votrc , ou ccllc dc MpoOs» Dckartcs , 6c partant cllc pa- 
roft avcc moins d artiticc ; en rccompentb cllc mc f -.mblc plus iimplc , plus naturelle & 
pluscourtc,dc ibrte que pout toutcs lo touchan.Vc^ dont jayparlcil ncma pas mc 
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mcs cftj bcfoin de mcttrc la main a b pltimc. Depuis ccttc invcntion jc mc fuis a PP li- 
quc aux licux iolidcs ( ad trcs & ad quatuor lincas | ielquds |' a y cnticrement reit,rucz 
quoy quc pour n'y ricn oublicr, il nc faillc guercs moins dc dUcours q U \, ux tix pre- 
miers livrcs dcsclcmcns. Ccil dcquoy ;c vous cntrcticndray unc autre fbis , parcc 
qu',1 y a quelquc cholc qui mc fcmblc lc mcritcr. En fu.tc jav' conlidcre la pcrcuilion 
le mouvcmcnt , & les aurrcs cffcts.quc caufe quclquc imprcifion ibir violcntc ou na- 
turclle , cn quoy jc nc croy pas avoir mal cmploj e Ic temps , puis qucn unc maticre ii 
cpincufc, cncorc ay-jc dccouvcrt quclquc chofc dc grandc uuhre.a cc quc jepcnfc 
& laqueilc jcpourray pcut-crrc augmcnter avcc lc rcmps. J oubhois prdqoc a vous 
dirc quc ics nombrcs dont vous avesdcja dc'couvcrt dcs proprictczadmirablcs.conticn- 
ncntdcgrandsmyftcrcs, mais pour lcs micux decouvrir, il raudroit etrc pluiicursen- 
lcmblcdaccord & fans jaloulic, & dciqucls ic gcnic fut naturcllcmcnr porte accrrc 
ipcculat.on, cc qui cft trcs-dirricilc a rcnconrrcr. Si cc fujct vous pl.fic, ou quelquun dc 
ccuxdontfjy parlccy-dcflus, jc prcndray auili pl.ulir a lc confidcrcr plus particuliere- 
mcrit cipcrant quc vous mc faires part dc vos invcntions, deqiu.v jc vous iimplic cn 
qualite dc , &c. tr 

Lettre de Morficur de Frenicle a Monpeur de Fermat. 

Du i. AouA il 41. 

jy^ONSIEUR, 

*Xrt\ 1 ' ,mpatIcnC * dc fcaVoir ™m a Tolofe, ponr mc donner l'hon- 
ncu & lc conrcntemcnt dc contmucr nos confercnccs , loriquclc R. P. Mcrfcnnc 
m cn a donne advis | , cfperc qucllcs durcront plus lon-tcmps quc jc nc pcnibis par 
cequil cftiurvenuquelquc chofe qui nVarrctc icy. j\ v nmfcrcmcrc.cmc,^ Vo^u 
fairc dc ia hm.tanon des cotcz que vous m avcz envoyec, iaquclle vcritablcmcnt je priic 
fort , , avois bicn rcconnu quc la proportiqn ctoit irrarionelle , & pour ccla jc m " jtois 
contentc dcs ta.ions de ,d. a z 4 . & a 25. ma.s vous 1'cntcndez ,cv a l.nrinv. J avois cru 
pat la lccTure dc votrc prcccdentc , P ar laquclle vous mandicz qu'.l croir a.fe dc la trou- 
vcr , quc vous prctcndiffiw dc donncr une raifon rationelle pour ccttc l.mitation ; cclt 
cc qu.mavoitta.td.re.qucpcut-ctrcnelatrouvenc/. vouspas li f. K ,lc , parccquc jc 
la fcavois crrc nnpofllblc. Jefcay quc rAlgcbredccc pais-cVce n Vft pas p^nrc not r 
toudrc ces queft.ons , ou pour lc moins on na pas encorc icv trouve la manicrc de IV 
appl,qucr;c cft cc qui mc rait croirc que vous vous eftcs fabr.que de P u,s pcu quclquc 11 
pccc d Analylc part.cul.ere pour tou.llcr dans lcs frcrets | cs P h,s cachez d« nombrca 00 
quc vous aycz trouvc quclquc adrcflc pour vous fcmr fl cct cffct dc ccllc quc vous 
..vkv. accoutume dcmploycr a dautrcs uiagcs. S, la dcmonftration dc cettc hmiration 
cto.t courtc , vous mobligencz bcaucou P dc mc 1 envoycr , car ii ellc eft trop lon.-uc 
;cnevoudro,s , pasque vousvous dctournafilez dc vos ctudcs ccttc occifion Cettc 
mcmcra,londei.ai- + 2 .ie pcut auifi apphqucr alaproporriondcscbtezdcsquarrez 
qu,com P olent 1 hy P otcnuic,mais cn un lcns contra.rc a ccluv dcs P an ics plus prochfi-' 
nesdu cote impair, commc aufll elle fcpcut apphqucr aux nombrcs qu . compoknt la 
moitie dcs cotcz parrs , au mcmc lcns quaux part.cs dcs impairs. I c vicnsm untc 
nant a ccqui rcgardc lcs trianglcs. % m - 11nrc - 

Lcs mcthodes quc vous donncz,tant pour trouvcr lcs quarrcz, quc lcs cotczdcs tfift 
glcs qu, a PP an,enncnr aux hy P otcnufescom P ofccs lont Vcritabictnent torr bcllcs cV vous 
avcz la mcthodcdc U bicn d,f P oicrvos rcglcs , quc cda lcurdonnc un.ccm.nc o r ,,, 
qu, lcs fait cncorc agtccr davantagc ; ma,s cllcs nc linvcnt P .,s mon mtcntion, car jc n 1V 
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point cntcndu qu on ic fervit dcs quarrcz, ny dcs trianglcs dcs partics dcs hypotcnu(cb 
compofees , mais iculcmcnt dcfditcs paxtics , par cxcmplc , jc demandc unc manicrc de 
trouvcr quc 65. cft compofe dcs quarrcz 04. 1. & 49. 16. fupofant rculcmcnt qu'il a j. & 
ri. pour lcs partics prcmicrcs , fans cmploycr a cet cffct lc quanc 4. & 1. ny lcs corcz 3. 
& 4. non plus quc ccux qui aparticnncnt a 13. 

Dcs 4. proprictcz dcs rrianglcs quc jc vous avois propofees , vous avcz fort bicn 
trouve la 2. pour lcs 5. autres vous navcz pas fuivi mon mrcntion , partant il faut quo 
je mcclaitciQc plus que je n avois fait. La prcmicrc cft facilc. 

Quc lc trianglc re&anglc lbir A B C , il lc faut divifer cn dcux triangles A B D , A 
D C ,avcc la pcrpcndiculairc A D. 

Et dcrcchcf lc triangle A D C , cn dcux rrianglcs £ D C , par la pcrpcndiculairc D E 
& 1'autrc parcillcmcnt A B D,en dcux, fcavoir.A DF, BDF, par la pcrpcndiculairc DF. 

Et dcrcchcf lcs rrianglcs B D F, A D F, A D E, D E C,par lcs autrcs pcrpcndiculaircs 
FO, FI, EL, EN, &continiicr ainfi tant qu on voudra,& faircquc toutcs lcshgncs, 
& lethons d'icclles, comme A L, L 1, 1 0, B O, O D, D N, N C, foint nombrcs cn- 
tiers. 

Vousdonncz par aprcs lcs trianglcs dont lc moindrc cote' eft differcnt dun quarri* 
dc chacun dcs dcux autrcs. Je fcay bicn quc la moirie dc ccux quiont 1. pour diffe- 
rcnccdc lcurs pctits cotcz, ont auili ccttc proprictc, f^avoir, ccux qui commcnccnt par 
un nombrc pair , mais je nattcndois pas quc vous dcuflicz vous fcrvir dc ccux la , cf- 
pcrant quc vous donneriez le moycn dclcstrouvcr tous, & afin dexclurrc lcs luldirs, 
on pourroit ainfi propofcr lc problcmc. 

Donncr rous lcs trianglcs qui ont un quarrc pour diffcrcncc dc lcur pcrit cotc a chacun 
dcs dcux autrcs cotcz , en ibrre quc l'unc des diffcrenccs nc pmiTc pas mcfurcr 1'aurrc. 

Pour 1'autrc propricte dcs trianglcs , qui eft d'avoir un autrc trianglc rclatif cn diffc- 
rcnces , cn fortc quc ladifferencc des dcux grands corcz du prcmicr foit cclle dcs dcux 
pctits cotcz du fccond , & la diffcrcnce dcs dcux pctits c6tcz du prcmicr foit cdlc dcs 
deux grands cotez du fccond commc on voit aux trianglcs , 

11. 60. '.6i. | 119. '. iao. 4f . 169. 

Vous navcz pas coniidcrc attcntivcmcnt cctte propofition , car lcs triangles quc vous 
donnezj 

449," 351." 280- I 949-" t5i. 4,, 420. 
N*ont pas cctte proprictc , mais cn ont unc autrc , qui cft quc les grands cotcz dc cha- 
cun ont parcille differcncc, i^avoir 9S. & cn outrc quc les 2. hypotenufes ont parcil- 
lc differcnccquc lcs dcux grands cotez , mais cc n'eft pas ce quc je demandc , car aux 
trianglcs , 

II. ** 60. ' 61. & 119. 1 120. 49 1(9. 
Vous voycz quc 120. & 169. n'onr pas mcmc diffcrcncc quc 60. & 61. ny 61. & 169. 
mcmc diffcrcncc quc 60. & 120. 11 faudroit donc pour fatisfaire a la qucftion qu'cn vos 
trianglcs , il y cut mcmc diffcrcncc dc 449- a351.qucdc8j1.a42c. &dc 3ji.a280.quc 
dc 949- a*ji. 

Vous mc propofez parapres detrouvcr un nombrc qui foit polygonc autant dc fois 
qu'on voudra & nonplus. Jc vous diray qu'il y a quclqucs annecs quc jc m'ctois mis 
a la rcchcrchc dc ccla , mais a pcinc cus-jc commcncc , que jc m'advifay , quc lcs figu- 
rcs qui font maintcnant cn ufagc font fi cxtravagantcs , lors quon lcs vcut mcttrc cn 
pratiquc , jcntcns quand on les vcut rcprefcntcr avcc dcs jcrtons , ou dcs points, qu'on 
lcs nommeroit plus a propos chimercs, ou croteiqucs, quc figurcs , lcfqucllcs fi cllcs nc 
font cnticrcmcnt rcgulicres, au molns doivent cllcs cn aprocher lc plus que fairc ic pcut. 

Ccla fut caufe quc jc quittay cc quc javois commcnce pour mc mettrc a rcformer 
ces figurcs , & Dicu m'a fair la gracc d'y rciiffir cn quelquc facon , car j ay trouvc unc 
manicrc dc fairc dcs figurcs reguliercs cn nombres d'une infinite dc fortcs , & dautrcs 
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aufli qui nont point d'anglcs ingrcdicns dc tant dc cotcz qu on voudra. J'ay 
cn fuire conliderc quclqucs-unes dc lcurs propnctez, &ccqui dcpcnd d'icclles, dc 
fbrrc quc jc nc mc fuis pas bcaucoup arrefte aux tigurcs communcs, quc jc nommerois 
pliitot progrcflion dc triangles quc figures,a caufc dc laflemblagc dcs tnanglcs , par 
lcqucl cllcs font formecs. Jccroybicn quccc ncftpasdc ces nouvcllcs figurcs dont 
vous voulez parler , car pofliblc nc vous cn cftcz vous pas encorc advife > mais 
pour lcs communcs , on pcut confiderer votrc qucftiou cn dcux manicres. 

La premicre, fi le nombre dcmande eft pluficurs fois polygonc, de tellc ibrtc, qu'il cn- 
velopc tous lcs polygones infcrieurs , c'cft adirc quc li cc nombrc cftpar excmple Epra- 
gonc il doivc aufli ctrc Exagone,Pcnt.Quarre,& trianglc;& ainli pour avoir un nombrc 
qui fut 7. fois poly gone, il cn faudroit donner un qui fut figurc dc 9. 8. 7. 6 5 . 4. 6c 3.c6- 
tcz; cc qui (eroit a la vcrite fort diffkilc, & il faudroit un nombre fort grand pour y 
fatisfaire , car lcs nombrcs qui font fculcmcnt trianglcs, quarrcz, & pentagoncs dcvicn- 
ncnt incontincnt fort grands , & c cft a ccla quc javois commcncc a travaillcr. 

L'autrc confidcration cft , qu'un nombre foit polygonc en pluiicurs facons , fans Cc 
foucicr fi lcs polygones font dc fuitc ou non > jc n'ay pas cncorc rcchcrchc cela > fi vous 
l avcz trouvc , vous mobligcrcz dc mc lc communiquer. 

Lautrc qucftion que vous mc faitcs conticnt dcux problcmcs , l'un dc choifir un nom- 
brc qui Ibit la ibmmc dcs dcux pctits cotcs dc tant dc trianglcs qu'on voudra,& non plus. 

L aytrc cft dc dctermincr a combicn dc triangles un nombrc donne cft la lbmmc dcs 
dcux petits cotcz. 

Pour foudrc ccs problcmes , il faut confidcrcr quc tout nombrc prcmicr diftcrcnt dc 
l unitc d'un nombrc divifiblc par g. cft la fommc dcs dcux pctits cotczd un trianglc, 
& tout nombrc qui cft la fomme des dcux pctits cotcz d un trianglc , auquel les cotcz 
font premicrs cntrcux differcdc lunitc d'un nombrc diviliblc parS. 

Sur ccs fondcmens il faut fairc la memc chofc avcc ccs nombrcs , qu'on fcroit fur lcs 
nombres prcmicrs paircmcnt pairs -f 1. pour trouvcr ce qui cft rcquis par lcs pro- 
blcmcs fi on dcmandoit dcs hypotcnufes , au lieu dc la fbmme dcs deux pctits 
cotcz ; il feroit fupcrflu dc dcduirc ccla plus au long , intclligcnri loquor. Si votrc 
mcthodc cft autrc quccellc-la , vous mobligerez dc mc la communiquec , & aufll dc 
qucllc fa^on fe pourroit trouver lc trianglc, ayant feulcmcnt (a fommc dc fes pctits co- 
tcz > lans avoir lcs quarrez & doubles quarrcz.dont cllc cft la differencc; car ccs fom- 
mes ont cettc propicre d'e'trc toujours deux fois la difterencc d'un quarrc , & d'un dou- 
ble quarrc, & fi ccttc fommc cft un nombrc compole d'autrcs dc meme naturc, commc 
J19. compofe' de 17. & 7. il fera 4. fois la diffcrcncc d'un quarre, & d'un double quarrc. 

U faudroit aufli trouvcr la mcme chofc pour l cnccintc cntierc dcs trianglcs , quc 
pour la fommc dcs dcux pctits cotcz. 
Sur lc fujct dcs trianglcs , voicy cc quc jc vous propofcray cncorc. 
Unc hypotcnufc compofec etant donnee avec lcs quarrcz prcmicrs cntr'cux qui la 
compofcnt par lcur addition , trouvcr fcs partics. 

Quc 221. foit 1'hypotcnulc donnee, avcc les quarrez qui la compofcnt, fcavoir 100. izi. 
& 19^. 25. il faut trouvcr par lc moyen d'iceux quc 221. a 13. & 17. pour parties. 

J'attcnsdc vous la manicrc dc trouvcr lcs nombrcs premicrsqui nc mefurent quc 
lcs puiflanccs -|. cn toutc analogic, & ptincipalcmcnt cn ccllc dc 2. Jc fuis, &c. 
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Dutf.Septembre ic 41. 

jyjONSIEUR, 

Votrc rcglc pour trouvcr lcstrianglcs parcils a n. 60. 61. & 119. 120. 169. cft tort bon- 
nc,jc mctois fculemcnt arrctcaVexemplc , fans laconiidcrcr autrcmcnt , mais ccllcquc 
vousmcttczcn fuitc pour fcs trianglcs dont Ic moindrc cotc difterc d'un quarrc dcs 
2. autrcs , icrr a la vcrite pour trouvcr quclqucs-uns dc ccs trianglcs , mais non pas pour 
lcs trouvcr tous ainfi quc vous prctendcz, car prcnant tous lcs nombrcs qui iont en 
proportion commc lc quarre -+ l dc quclquc nombre au doublc - 2.du mcme nombrc, 
on nc trouvcra pas lcs triangles, qui ic font par 29. 6c 12. ou par6o. & 29}. & unc infini- 
tc dautres , mais on les trouvcra tous par la regle que vous mettcz cn lccrit particuhcr 
quc vous avcz cnvoyc , qui fc fait metant pour un dcs nombrcs conftitutifs du trianglc 
un nombre compofe dc 2. quarrcz prcmicrs cntr'cux , & dc divcrs ordrcs. 

Et ccttc dcrnierc mcthodc fcrt a trouver tous lcs primitifs dont Ics cotcz du 
quarrc font comme d'un nombrc impair a un autrc nombrc; par cxcmplc on rrouvcra 
par iccllc qu'il y a 2. rrianglcs , ou lcs cotcz quarrcz font commc dc 65. a un autrc nom- 
brc , & dont Ic moindre cotc eft diffcrcnr d'un quarrc dcs 2. autrcs , fcavoir lcs dcux qui 
lont faits dc 6$. & 14. & dc 65. & 24. & lcs autrcsqui ibnt cn mcmc proportion. Mais li 
on vouloit tous lcs trianglcs primitifs dont lcs racincs dcs quarrez ibnt comme d'un 
nombrc pair a un impair, commc parexempledc 60. a quelquautrc nombre , on n'y 
pourroit pas (atisfairc par ccttc 2. rcglc finon aprcs un long tatoncmcnt , & la 1. rcglc 
nc donnc quc la raiibn dc 60. a 1861. Mais il y a cncorc 3. autrcs proportions outrc cdlo- 
la ,qui ont toutes 60. pour un de lcurs tcrmes. J'ay 2. reglcs diftcrcnrcs , dont chacunc 
donnc tous Ics trianglcs fuldirs,avcc cettc diffcrcncc,quc l'unc rcgarde laproportion qui 
commencc par un pair, & 1'autrc ccllc qui commcnce par un impair, & ccllc-cy n'cft pas 
bcaucoup diftcrcntc dc votrc dcrnicrc , car ayant pris un rrianglc primitif, jc mc fcrs dc 
fon hypotenufe pour lcprcmicr tcrmc , & pour l aurrc j'6rcd'un dcs cotcz du trianglc 
la diffcrcncc dc 1'aurrc cote a rhypotcnuic. Excmplc. 

Quc 20. 21. 29. Ibit lc trunelc , 29. k premicr tcrme , pour 1'autre j orc de 20. la diftv- 
rencc dc 21. a 29. ou de 21. la differcncc dc 20. .i 29. & rcftera 12. on aura donc 29. & 12. 
dont lcs quarrcz compoicront lc trianglc chcrche. 

Votrc prcmiere rcglc pour rrouvcr 3. quarrcz cn proportion Arithmctiquc 4 lc mc- 
mc dcfaut quc la preccdcntc, car on nc les pcur pas trouver tous par icellc , par cxcm* 
ple, on nc rrouvcra pas lc quarre dc 1. 29. 41. ou de 17. 53. 73. mais par la propolition quc 
vous mcttczcn 1'ccrit particulicr on lcs pcut tous comprendre. Vous pouvicz aulli 
donncr aiicmcnt par la 1. rcglc le 5. quarre Qutt obliger a prendrc la diffcrcncc dcs z.quar- 
rez trouvcz ; commc cn 1'cxcmplc quc vous apportcz Ic quarrc - 2. dc 5.cft 23. lc qu.irrc 
fuivant -* i.cft 37. fi on vcut avoir lc 3. nombrc , il fjutadjotitcr a 37. lc doublc dc $. fic 
on aura 47. 

Si on prcnoit 4. fon quarrc —2. cft 14. lc quarre liuvanr -+ i» eft 26. auqucl adjou- 
tant 8. doublc dc 4. on aura 34. les 3. nombrcs erant rcduits (bnt 7. 13. 17. 

La methodcdont je me lcrs pour trouvcr ccs 3.quarrcz proportionaux cft routc au- 
trc quccclle-la, & voicy commc 011 proccdc pour lcs avoir tous. L hypotcnulc 
dc tout trianglc primitif ii.r.1 lc cote du moycn quarrc , l.i dihvrence dcs 2. c6rczdu 
trianglc lcra lc moindrc cotc, & lcur iommc fcra lc plus grand. 

Y 
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Excmple. Quc lc trianglc foir 28. 45. 53.IC moycn cotc fera l'hypotcnuic 53. la diftcrcncc 
dc 28. a 45. qui cft i^.fcra lc moindrc & lcur Ibmmc yj.lcra lc plus grand.on aura donc 17. 
53.73. pour lcs racincsdcs quarrcz chcrchez. Etfi on prcnd tous lcs trianglcs commcn- 
canr par lc prcmicr 3. 4. 5. on aura tous lcfdits quarrcz. 

Aprcs ccttc reglc gcncrale jen ay conlidcre dcux particulicrcs, dontl unc cft ccllc 
quc vous propoicz cn l ecrit parriculicr , l^avoirque lemoindrc dcs -..quarrcz dcmcu- 
rant toujours lc mcmc, on ait Ics 2. autrcs cn unc infinitc dc facons , & a laqucllc vous 
croyezqucjc n ay pas pris gardc, quoy qu'ilyait dcja long-tcmps quc jc lay trouvc'c, 
iorlquc jc travaillois aux trianglcs reclanglcs, 

Quc tout nombrc & chacun dlccux cft la diftcrcncc dcs 2. moindrcs cotcz d'une in- 
finitc dc trianglcs ; 

Et toutnombrcprcmierdiffcrcntdel'united'un multiplcdc S.ou compolc dclilhs 
ndmbrcs prcmicrs fculcmcnt , eft la diffcrcncc dcs moindrcs cotcz d unc infnntc dc 
trianglcs rcclanglcs primitifs. 

Et y ayant dcs voycs ccrtaincs pour trouvcr rous lcs triangles qui ont une memc 
differencc cn lcurs moindrcs cotcz , on aura aifement tous lcs quarrcz liifdits. 
Sur quoy il faut rcmarqucr quc (i lc nombre propofe , qui doit ctrc la racinc moindre 
du quarre dc 3. & qui doit ctrc la diffcrcncc dcs dcux pcrits cotcz du trianglc ncft di- 
vifiblc que par un feul nombrc prcmicr diffcrent de 1. d un octonairc commc font 7. 49. 
34J. 17. 289. &c. lc nombrc lera la diffcrcnccdcs pctitscotczdc2. trianglcs qu'on pcut 
nommer Surprimitirs , pourcc qu'ils (bnt primitifs dcs primitirs , car d iccux dcpcnd 
1'infinitc dcs autrcs trianglcs , & ccs dcux trianglcs lbnt toujours lcs moindrcs , dont 
l'un commcncc par un pair , & 1'autrc p.xr un impair,& d'iccux lc formc l infinjtc dcs 
autrcs. Voicy la manicrc dont ;c me lcrs. 

3. 2. | 4. i. Si jc vcux par excmplc avoir tous lcs trianglcs qui onr 7. dc 
' 8. 3. I 9, 4. diffcrcncc cntrc lcurs moindrcs cotcz jc chcrchc les dcux 
19.8. • 2. 9. premicrs trianglcs qui ont cctrc diffcrcncc, & trouvc^. 12. ij. & 
46.19. I 53. 22. 8.15.17. jcprcns lcs racincsdcsquarrczdcchaquctrianglc,lcavoir 
3. 2. & 4. r. Sc mcts chaquc couplc cn teftc d'unc colomnc. J ay donc pour lc 1. 3. 2. 
Pour avoir lc trianglc fuivanr jc prcns la plus grandc racinc du 1. pour la moindrc du :. 
fi^avoir 3. & pour la plus grande jc prcns lc doublc dc la plus grandc du 1. h- la moin- 
drc , ainfi j auray 8- qui cft doublc dc 3 -+ 2. cc 8. icra la moindre racinc du 3. trianglc, 
& la plus grandc dudit 3. lcra 19. qui cft doublc dc 8 -+ 3. on fcra la mcmc cholc 4 l au- 
trc couplc 4. 1. & on pourfuivra aufti loin qu'on voudra. 

Ayant donc tous lcs triangles qui ont 7. pour differcnce dc leurs moindrcs cotcz , il 
fcra racilc , parcc qui acftcdit cy-dcvant dc trouvcr rous lcs quarrcz anthmeriqucmcnc 
proportionaux ,donrlc moindrc cil 4»;. Silc fuldit moindrc quarrc croir diviliblc par 
2. nombrcs prcmicrs de memc naturc quc lcs fufdits il y auroit 4. fouchcs, dontrous 
lcs trianglcs dcpcndroicnt ; s'il ctoit divifiblc par 3. nombrcs prcmicrs , il y cn auroit 8. 
qui nc dcpcndroicnt pointlun dc l'autrc,&c. Ainfi 161. compofe dc 7. &23.cft ladiftv- 
rcncc des pctits cotczdcs trianglcs furprimirifs 19. 180. 181. I 60. 221.229. I 279.440. 
521. | & 400. 561. 689. & dcchacun d iccux on pcut fairc unc infinitc' dc trianglcs pri- 
mitifs,qui auront lc mcme 161. pour diffcrcncc , & partant lc quarre dc 161. firra lc moin- 
drc quarre dcs 3. proponionaux en unc infinite de fortcs. 11 faut cxccprcr l unitc dc cc 
quia cfte dit,car cllc iert bicn dc diffcrcnce a unc infinite dc trianglcs, mais dlc n'a 
quunc fculc fouchc , qui cftlc trianglc 3. 4.5.^011 dcpcndcnt tous lcs autrcs; on aura 
7.13. 17. 7.17. 23. donc lcs quarrez proporrionaux , dont les racincs 

7.75. 103. 1 7-97- »57« font icy 5 &onles pcutcontiniicr tant qu'on voudra 
7.425« 601. 7- 5^5- 799. cn continiiant lcs triangles. Voila donc pour la 1. 
7.2477-3503. 1 7.3293.4657. chofc qui apparticnt auldits quarrcz. 
La 2. cft dc trouver lcidits 3.quarrez cn tcllc fortc qiuls foicnt commc cuchaincz l'un a 
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l'autrc,& quc lc dcrnicr &plusgrand dcsj.ibitlc i. dcs 5. fuivans,comme on pcut 

voir cn ccs colomncs , la fabnquc dclquellcs jjc v ous cnvoiray au prcmicr voy.1^' j 

toutcfoisjcftimcquc par l inlpcction vous la jugercz ailcmcnt. 

1. 5. 7. 

7- il- 17. 
17. 2 T . 31. 

31. 41. 49. 

49. 61. 71. 

7t. 85. 97. 

97. 113. 127. 



7. 17. ajb I. 2?. 41. 

!* +7-. 4 1 - 8 5- W« 

47. 11 45. Sfen ij H* WJ? - »«^ .. . . 

79 . 101. 119. 217. 29$. 

119. 145- »67- I 355- 445- 5* 1 - 

167. 197. 223. 52». 629. 721. 
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11 y a auffi dcs voycs pour avoir lcs differcnces cgalcs dcfdits quarrcz , caren la f. 
colomnc lion multiplica^. par lcslbrames dc tous|csquarrcz, klqucllo. Ibmmcsfonc 
1. 5. 14. 30. &c. on aura Ics diflcrcnces dcs quarrcz. Et cn la fcconde colomnc tl faudroit 
multiplicr 24-par lcs iommcs dcs fculs quarrcz impjirs ; ily a d'.uirrcs cholcs k ctrrftlcU^' 
rcr la dcflus , quc jc nay pas iruinteiiant lc loifir.de dcduuc plus au long. ^ 

Mc voicy maintcnant a.l cndroit dc votrc Lcttrc , auqucl vouls patlczdcs nombrcs 
qui Ibnt la fommc dcs dcux pctits cotcz d'un ttianglc , & fur cc fujct , jc vous doi^btcr 
dc l opinion quc vous avcz quc jc ne fccuflc pas quc cjvacun deccs nombrcs pout fcr- 
vir dc diffcrcnce a une infinite dc quarrcz & dc dqublcs quarrcs ; vous vousiftez 
fondc fur un advcrtiflcment quc je donnois, quc lcfdits nombrcs lbnt roujours ». fois 
la diffcrcncc d'un quarrc & d un doublc quarrc , mais jc n'ay pas dit qu ils fuflcnt fculer 
mcnt 2. rois la differencc d un quarre, & d un doublc quarre , commc vous croycz avoir 
lcu > il faudroit avoir bien pcu dc pratiquc aux nombics , pour nc s ctre pas appcrceu 
cTabord quc 7.cft 4. fois la diffcrcncc cntrc dc fort pctits nombrcs , loavoir cntrc t. & 
8. I 2. &9- I 18. & 2$. I a>.&32. &jenc vous ay pas cotte ccla pouc unc propncte 
dcfdits nombrcs; mais vous ayantdcmandc le moyen de trouvcr lc trianglcdont un 
nombrc donne cft la ibmmc dcs cotez, fans avoir lcs quartcz, & doublcs quatrcz , dont 
il cft la diftcrcncc , il faloit vous advertir quc lcfdits nombrcs etoicnt toujours 2. rbis la 
diftcrence d'un quarrc , & d un doublc quarrc , car il y a 2. couplcs dont jc mc iers pour 
avoirlcdit rrianglcpar cxcmple pour avoir lc triangledont 7.cft la lommc dcs 2. cbtez jc 
mc icrs dc i.& 8.& dc 2.& 9-& pour cc quc jctois prcffe' jc neus pas lc loifir dc mcclau 
cir davantagc , je ncntcns pas quc lcfdits couplcs ioicnt 2. s>.& 18. 25, commc vous avcz 
crcu , mais 1. 8. & 2.9. & cc quc jobfcrvc en cccy cft quc lcfditcs Ibmmcs lbnt 2. ibis la 
diffcrcnce d'un quarre & d'un doublc quarrc, cn chaque couplc dcfqucls il y a un 
nombrc moindrc quc la diffcrcncc donncc ; fcavoir a un dcs couplcs Jc quarrc cft 
moindrc,& a 1'autrc couplc ccft lc doublc quarre; cela soblcrvc toujours ainli; 
& aux nombrcs qui font compoicz dc 2. nombrcs prcmicrs commc 119. il ya^. 
couplcs , dont un dcs nombrcs cft moindrc quc 119. Et voila la methode dont jc mc 
fcrs pour voir qucls font lcs couplcs utilcs pour fairc Ics trianglcs , car ce font ccux 
aufqucls un dcs nombrcs cft moindrc quc la dirtcrcncc. Ainli a 17. Ics2. couplcs .uti- 
lcs font 1.18. &8.J5. a chicuti dcfqucls couplcs il ya un nombrc moujdrc quc 17. & fc- 
lon votrc mcthodc mc'mc on ic fcrvira aufli bicn dc 1. 18. que dc 25, 8. car li a 25. 8. on 
prcnd j. & la diffcrcncc dc 5. a 2, dc mcme a 1. 18. on aura 3.& la diftcrcncc dc i.a 3. & on 
aura cn l unc & l autrc ibrtc lcs mcmcs nombrcs 2.3. Dc memcs li on donnoit 161.011 .m- 
Toit4. couples,I^avoir 1.162. | 8.169- l 81.242. I 128.289.2 chacun defqucls il ya unnom- 
brc moindrc quci6i. & pour trouvcr lcs trianglcs jc mc icrs de$ racincs dcs doublcs 
quarrcz.car cllcs font lcs racincs dcs quarrcz qui compolcnt l hypothcnulc , ainli a 17. on 
aura i.& 3.racincs dcs doublcs quarrcz8. i8.rn.ns quand il y en a ^.comme a 161. jcprcnds 
lcs cxtrcmcs , ii,avoir 9. 8. & ccllcsdu milieu 2. 11. qui donncronr lcs trianglcs 17. 144. 
145. & 44. 117. 125. Pour avoir lc cote pair du trianglc il iaut prcndrc Ic doublc du pro : 
duit dcs racincs fufditcs dcs doublcs quarrcz , ainli lc doublcdcy. p.TS. cft 144. &lc 
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doublc dc i.par 11. cft 44. mais potlr lc c6tc impair on prcnd lc 1. 162. 
produitdcs racincs dcs quarrcz iimplcsjainfi i.par i^.donnc 17. 169-8. 
& 9.par 13. donnc 117. lc 1. pour k tnanglc 17.144.145. lc 2. pour 81. 242. 
44.117. 125. Vous voyes li j ay cu raiibn dc dirc qttc lcs nombrcs 289. 128. 
fufdits font la dirrcrcnce dc 2.'coujplcs quand ils font prcmiers , & dc 4. couplcs lors 
quils font divifibhf$'par 2. nombrvs prcmiers.Maisce qui lc montrcra cncorc micux cft 
Ja facon dc ttouvcr tous lcscouplcs dont un dcfiiits nonibrcs eft la diftcrencc ; car lclon 
ma mcthodc ll cft ncceifairc davdir ccs dcux couplcs qui font commc 2. lbuchcs. 

Excmplc. ' t£? - I m I 

On mc dcmandc tous lcs quarrcz & doublcs quarrcz dont 7. eft la differcncc. Jc chcr- 
chc ics" 4. coupl«3s Utflcs a chacun dcfquels il y a un nombrc moindreque?. jauray 1.8. & 
9. 2.;c prcns lcurs racincs & cn fais 2. colomnc^fcpatces commcon voit icy, & mcts 
| Doublcs | Quarrc 1 DouWcs cn cl, - 1 M llc colomnc lcs racines dcs 

Z { quWrcz. quavrez d'un cotc', &'ccllcs dcs cfoublcs 
j. % quarrez dcTaurrc. Jay doncd'unc6rc; 

5. 4. 1.2. poiir avoirles racines dcs couplcs 

ij. <). (uivar.s. Jcprcnsla fommc de 1. 2. qui 

31. 22. cft 3. pour la racihc du doublc quarrc; & 
75. 5;. i.i fonimc dcs racincs dcsdcux doubles 
181. 128. quarrez prochains pour la racinc du 
quflrrcV Ainfi k fommc dc 1. 2. cft 3. & ccllc de 3. 2. eft 5. j'ay donc 5. & 3. pour Jc 3 . 
coupkHi :lbmmcdc5. 3.cft S.cellc dc8.& ^.cft 1 h-Onpourfuir airtfi- atitant qu'on veur, 
& rautrccolomne qui commcncc par 3. 1 .fc faitdtf memc. Achaquc colomncla range'c 
de main droitc dbnt lcs nombrcs fbnt pairs & impairs altcrnativcmcnt conricnt Ics ra- 
Cincs dcs dbobles quarrez , Icfqucls Ibnt plus crands quc Ics quarrcz, lots quc la racinc 
du doublc qtiaffc cft pairc commc 1. 2. & 1 1. 8. mais lc doublc quarrc cft moindrc 
qttand fa racinc eft imparce ; cc qui a licu lorfquc lc moindrequarrc dcs 2. qui compo- 
Jcnt rhypotCnufe du trianglc dont ladite diffcrcncc cft la (bmmc dcscotcz , cft lmpair, 
commc a 3.4.5. mais^cft lcfcbotirs, quand lc moindrc quarre cftpair commc au 
trianglc 5. 12. 15: Jc laillc lc rcftc pour lc prcmier voyagc, auqucl jc vous cnvoyeray aufll 
la mcthodc dont jc mc fcrs pour formcr lcs triangles rclatits cn diftercncc, commc 1 1. 
60.61.& 119. 120. 169» car jc nc mc fcrs pas dcs 3.quarrcz proportionaux. Voicy lculcmcnc 
cc quc jc vous propofcray. 

1. Trouvcrlc moindrc nombrc qui foit autant dc fois qu'on voudra , & non plus 
Ja fbmme de 2. quarrcz. 

2. Trouver untriangle auqucl lc doublcdu quarre du pctitcotcctant oteduqu.ir- 
re dcla diftcrcncc dcs dcux moindrcs cbtcz , ilrcfle un quarrc. Par cxcmplc fi Ic rrian- 
glc chcrche Ctoit 7. 24. 25- » l foudroit qu'6tant 98. dc 289. lc rcftc 191. fut un 
quarrc. 

3. Trouverun nombrc qui fcrvc d'hypotenufc a tant dc trianglcs qu'on voudra & 
non plus,a chacun dcfquels lc produit du moindrc cotc par 1'hypotcnufc foit plus grand 
quc lc quarrc du moycn cotc. 

4. Trouvcr les borncs des proportions quc lcs racincs dcs quarrcz conftitutifs du 
triangle doivcnt avoir 1'unc a 1'autrc , arin quc lcs trianglcs aycnt la proprictc du 3. pro- 
blcmc. 

Pour cecy il y a autant dc dangcr quc lcs racincs pcchcnt cn cxccz , qu'cn dcfaur , 
mais clles ont un cfpacc aflez grand pour segaycr, & cllcs nc ibnt pas gcnccs com- 
mcaiautrc limitation quc vous nfavcz cnvoycc. Si lcs racincs font cn proportion 
doublc , ou moindrc, ou fi cllcs font cn proportion triplc , ou plus grandc , lcs trianglcs 
n'auront pas laditc propricte. Enrrc ccs dcux proportions il y a un gtand cfpacc qui 
conticnt unc infinitc dc proponions proprcs a ccs trianglcs , lequcl pourtant n cft pas 
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fi grand quc la diftcrencc & intcrvallc dcs proportions doublc , & triplc , mais cft un pcu 
plus rctrccy. 

Vous navcz pas pris garde , quc jc vous avois propofc par ma prcccdcnrc de fairc h 
memccholc dc l'cnccintccnticrcdutrianglcqucvousdcmandicz dc la lbmmc dcs 2. 
moindres cotcz. Jc fuis , &c. 

^3**Bh£ 

Lcttre de M. de Fermat au %j)>crcnd Tere Merfemie 
de l Ordre des Minimes. A Taris. 

MON REVEREND PERE, 
• 

] c vous dois dcux rcponfes pour lcs dcux dcrnicrcs Lcttrcs quc j'ay rcccucs dc votrc 
part, & quc j'ay trouvccs toutcs dcux cn mcmc tcmps a mon rctour de la campagnc, lc 
fujet dclaprcmicrc conccrnc Monficur Dcs-Argucs , & ccluy dc Ia fccondc Monficur 
dc Frcniclc. Jc fufpcns larcponfc aux qucftions dc Monficur Dcs-Argucs jufqucs a cc 
quc j'auray vcu par v6trc favcur lc troifiemc Livredcs Coniqucs dc Mr. Mydorgc , & 
lcs aurrcs s'il y cn a d'imprimcz d<fpuis lcs dcux prcmicrs qui font lcs fculs que j'ay cn 
mon pouvoir. Jc vous promcts alors dc ni'cftcndre fur rout ce qu'il femblc quc vous 
dclircs dc moy, & ccpcndant jc fuis obligc de vous dirc quc j*eftime bcaucoup Mdnlicur 
Dcs- Argucs , & d'autant plusqu'il cft luy fcul invcntcur d't- firs Coniqucs. Son livrct 
qui paflc,ditcs vous, pour jargon , m'a parti tres-intelligible'& trcs-ingenicux. Pour 
Monlicur dcFrcnidc fcs invcntions cn Arithmetiquc mc raviflcnt,&jc vous dcclarc 
ingcniicmcnt quc jadmirc cc gcnie, qui fans aydc d'Algcbrc pouflfe li avant dans la con- 
noiflancc dcs nombrcs cnticrs, & cc quc j'y trouve dc plus cxccllent conliftc cn la vitcflc 
dc lcs operations , dcquoy font foy lcs nombrcs aliquotaitcs qu*il manic avcc tant d'ai- 
fancc. S'il vouloit m'obligcr dc mc mcttrc dans quclquunc dc fcs routcs, jc luy cn 
aurois trcs-grandcobligation, & ncfairois jamais difficultcdc l advoiicr , carlcsvoycs 
ordinaircs mc laflcnt, & lors quc jcntrcprcns quclquunc dc ccs qucftions , il mc fcm- 
blc quc jc vois dcvant moy 

Magnum maris zquor arandum , 
a caulc dc ces frcqucntcs divifions qu'il faut faitc pour trouvcr Ics nombrcs prc- 
micrs. Cc n'cft pas quc mon Analyfc foit defe&ueufe , mais cllc cft Icntc & longuc 
pour cc rcgard,& jofc dirc fins vanitc quc fi jc'pouvois 1'accompagner dc ccttc facilirc , 
jc trouvcrois dc fort bclles chofcs,jc voudrois avoir mcrite parmcs fervices b fuveur 
quc jc luy dcmandc,&nc dcfcfpcrc pasm^mc dc la paycr par quclqucs invcntions 
qui pcut ctrc fcront nouvclles a Monficur Frcniclc. 

Jc vicns aux propofitions dcs quarrcz. Sur quoy jc vous puis proteftcr quc jc n'ay j.i- 
mais veu, ny StiphcUus, nyccttc claviculc , & nc fcay cc quc ccs Livres conticnncnt, 
& pour faire voir quc j'ay vcu pcut-etrc plus loinqu'eux , & fatisfairc a la (cmoncc dc 
Monficur Frcniclc, jc vous cnvoyc le quarrc dc 14. aux conditions rcquifcs , duquel fi 
vous otcz dcux cnccintcs , lc rcftant fcra aufll quarrc aux conditions rcquilcs , & fi vous 
otcz cncorc dcux cnccintcs dc cc rcftant , cc qui rcftera Icra cncorc quarre aux mcmcs 
conditions. 

Lc 1. Quarrd fait cn fcs ligncs 1379. 

Lc 2. fait 985. 

Le 3. fait 591. 

Or nc doutcs pointquc jc nc pofledc la mcthodc gcncralc pour fairc toutc fortc de 

Yj 

fCJ 3I4C..J Jl* **"'' M ***** (BWlli J JU MipiTJniL ' . i i 1 '1.0 jrv '.||? ltt) , (lOlJIIV/fU 
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quarrcz cn ccttc fortc, & aux conditions quotant tcl nombrc d cnccintcs quon voudra 
lc reftant foit cncorc quarre , &c. 

Mais a n oter qu'unc tculc cnccintc, jc crois la qucftion impofliblc , a quoy peur- 
ctre Monficur dc Frcnicle nc prit pas gardc , lors qu'U mc propoia doicrj. cnceintcs 
dc 22. & puis 2. du rcftant & puis unc du rcftant , car aux deux premicrs cas la qucftion 
cft faifablc cn beaucoup dc manicres , mais au 3. jc nc 1'cftimc poiut pofliblc , dcquoy 
Ja raifon depcnd dc ma rcglc , laqucUc jc nay pourtant ny trouvcc, ny chcrchec c)uc dc- 
puisquc j'ay rcccu la Lettrc dc Monficur Frcnicle , & c cft pour ccla que*je nc dcrcrmi- 
ne pas abfolument l'impoflibihtc de cc cas jufqua cc quc jauray cu cncorc quclqucs 
jours pour y fongcr dc nouvcau. 

Mais cc quc je trouvc dc plus bcau cn ma rcgle ,& quc jc nc crois pas avoir cfte 
touche ny par Stiphclius , ny par aucun autrc, cft quc jc puis dctcrmincr en combicn dc 
facons &non plus chaquc quarrepeut-etre difpofe aux conditions requifes ,commc 
par cxcmplc sil m'cft pcrmis dc dcmander a Monficur Frcniclc cn combicn dc fortcs 
differcntcs 22. peut ctrc range. 

Je paflc bicn plus outre cn paflant aux (blidcs qui lc font cfltcdivcmcnr , jfay trouve 
unc rcgtc gcncralc pour rangcr tous lcs cubcs a l infiny , cn tcllc tkon quc toutcs lcs 
ligncs dc lcurs quarrcz tant diagonalcs, dc largcur, dc longueur , quc dc hautcin , faflcnt 
un mcme nombrc , & dctcrminer outrc ccla cn combicn dc fa<jons diftvrcntcs chaquc 
cubc doit etrc rangc , ce qui eft , cc mc fcmblc , unc dcs plus bcllcs cholcs dc 1' Arihmc- 
rique, vousen trouvcrcz un cxcmplc fur lc cubc 64. a cotc du quarrj dc 14.. 

II faut rangcr lcs 4. quarrcz qui font la lbliditc du cube ,cn tcllc facon quc lc 1. foit 
dcflbus , & lc fccond foit mis fur le prcmicr,en tcllc facon quc 53. lbit iur 4. & f ur 1. 
U faut cnfuitc mcttrc lc 3. fur lc 2. cn tclle facon quc6o. foit fur 5?. & 57. fur 56. & cnrin 
il faut mcttrc |c 4. fur lc 3. cn forte quc 13. foit fur 60. & 16. fur 57. Ccla ctant tait vous 
auresun cubequi fcra divifccn 12. quarrcz , kiqucls fc trouvcront tous difpoicz aux 
conditions requifcs , & il y aura cn tout 72. ligncs diftcrcntcs, dcfqucllcs chacunc faira 
unc memc (bmmc,fcavoiri30. 

Vous voycz combicn cccy cft au deflus duTctracdrc& dc 1'Hcxagonc dc Monficur 
Frcniclc , dcfquels lc prcmicr n cft pas fohdc en effct , mais par fidion iculcmcnt,quoy 
quc jc nCdoutc pas qu'il nc puiflc etrc hauflc cn iblidc: mais dans ces dcux propoli- 
tions il y a bcaucoup dc norabrcs fuperflus dans lcs cntrc-dcux dcs ligncs qui aboutit 
fcnt ouau fommct ou au centrc, cc qui fait quellcs nc fbnt pas li partaircs quc la 
micnne cn laqucllc jc puis cncorc otcr lcs cnccintcs rcquifcs & rairc quc lc rcftant de- 
mcurc aufti cubc, &c. Jc foumcts pourtant lc tout a mondit Sicur dc Frcniclc , & crois 
quc fi javois 1'honncur detrc connu dc luy, il auroit obmis quclqucs parolcs qui font 
dans (a Lettre. Jc nc reftcray pas de luy afleurcr 1'cftimc quc jc fais de luy, & dc lc con- 
jurcr dc mc lairc part dc fa mcthodc. Pour lc folidc dc la roulcttc , jc lc rcduirois bicn a 
dcs folides plus fimples, mais a dcs Sphircs, concs , ou cylindrcs qui foint crcc's par dcs 
ligncs droitcs donnecs, il mc fcmblc qu'il cft impofliblc : cxcufcz fi lc papicr me man- 

quc,&c. t t t 

Dcpuis ma Lettrc ccritc un dc mcs vicux papicrs nVcft tombc cn main.lcqucl conticnt 
unc obfcrvation liir lc problcmc 21. du Livrc dc Bachct imprimc a Lyon 1624. & qui 
porrc pour titrc, Problcmcs plaifans & dclcctablcs qui fc rbnt par lcs nombres. 

Voye's 1'endroit ou il propolc dc rangcr cn quarrc les nombres confccutifs cn progrcf^ 
fion Arithmetiquc , cn lbrte quc tous lcs rangs tant dc haut cn bas , qu'a cote & par lcs 
diamctrcs faffcnt unc memc fommc, dcquoy il baillc unc rcglc gcncralc pour lcs quar- 
rcz impairs , & avoiic n'cn avoirpcu trouver aucunc pour lcs pairs , mais avoir lculc- 
mcnt fait pluficurs obfcrvations particulicrcs par lc moycn dcfqucllcs il a range lcs pairs 
jufqucs a 144. 

Or pour la rcglc dcsquarrcz impairs , jc dis prcmicrcmcnt qu'ellc n'cft pas dc Con 
invcntion , car cllc cft dans 1'Arithmctique dc Cardan , mais daillcurs ellc nc rcfout la 
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(jucftion quc d'unc fculc facpn qui lc pcut ctrc cn plulicurs. Jc dis donc quc ma mc- 
thodc r.uigc Ics quarrez pairs , & impairs alinriny. 

2. Qu cllc lcs rangc cn toutcs lcs facons pofliblcs , lefqucllcs augmcntcnt commc 
lcs cornbinaifons a mcfurc quelcs quarrcz ibntplus grands. 

3. Quc la reglc dcs pairement , impairs ncft pas diffcrentc dc ccllc des paircmcnt pairs, 
mais bien la mcmc, quoy quc Bachct ayc crcu quelle dcvoit ctrc dirfcrcntc. 
Voicv unexcmplcdc mamcthode. 

II rangc lc 25. duric fculc facon , n'y fcachant autrc chofc, & voycz commc ll lc 
rangc. 

n 24 7 20 3 
4 12 25 8 16 
17 5 13 21 9 
10 18 1 14 21 
23 6 19 2 15 

En voicy 3. autrcs qucj'ay choifi parmi plulicurs quc ma mcthodc enfcignc. 
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En voicy un autrc parmi pluficurs quc ma mcthodc fournit , fi lc tcmps nc rac man- 
quoit jc vous cn cnvoycrois dcmi douzainc. 
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Mais parcc quon pourroit croirc quc la rcglc n'a quunieul cxcmplc lors quc lcs 
diamctraux dcmcurcnt les mcmcs. Voicy qui fait voir lc contrairc. Ccft uncxcmplc 
dc ma mcthodc du 64. dutcrcnt dcccluy dc Bachct , & qui gaidc pourtantlcs du- 
mctraux. • , - ,..,* ~- 
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iy6 Lettres 

En voila afles pour donncr dc 1'cxcrcicc a Monficur dc Frcniclc , car jc nc fcay guc- 
rcs ricndc plus bcau cn IArithmctiquc quc ces nombrcs quc quclqucs-uns appellent 
Planctarios , & lcsautrcs Magicos ; & dc fait j'ay vcu plulicurs Talifmans , ou qucl- 
qucs-uns dc ccs quarrcz rangczde la fortc fontdecrits,& parmy pluficurs un grand dar- 
gcnt, qui conticm lc 4__rangc felon la mcthodc dc Bachet , cc qui fait croire que pcr- 
Ibnnc n'a cncorc connu la gcncrale ny lc nombrc des fulutions qui peuvcnt arrivcr a 
chaquc quarrc ; fi la chofc cft £euc a Paris , vous men eclaircircz , en tout cas je nc la 
dois qu'i moy fcul. Jc fuis , &c. 

Lettre de Monfieur de Fermat au %jverend Tere Merfen- 
ne de l Ordre des Minimes. Taris. 

jyjON REVEREND PERE, 

J'ay receu avcc grande fatisfa&ion vofrc Lcttrc accompagnec deccllcdc Monficur 
Frcniclc, qui mc confirmc cn lcftimc quc jc faifois dc luy. J 'y rcpons fuccinttement , & 
prcmicrcmcnt fur cc qu'il adoute quc jcufle unc methodc gcneralc pour rangcr tous 
les quarrez pairs a linfiny.jc vous prie dc 1'aflurcr du contrairc,car il cft trcs-ccrrain qu'ii 
y a plus dc i___»ns quc jc la de'couvris , & cn donnay dcs lors dcs cxemplcs fur dcs quar- 
rcz plus hauts quc ccux dc Bachct commc Mr. Dclpagnct vous pourroit temoigncr. 11 
cft vray que jc navois pas fonge dc dctcrmincr cxa&cmcnt cn combicn de facons ccs 
quarrcz pouvoicnt cttcordonncz,& javoiic que je n'avois pasvcu toutcs lcs manic- 
rcs qui y conduifcnt , puifquc jc doutois memc quc lc quarrc pcut dcmcurcr Magiquc 
cn lcvant une feulc cnccintc , mais ayanr trouvc unc rcgle pour lcs ordonncr cn beau- 
coup dc facons , jc crcus quclJe lcs conrcnoit toutcs , ce qui mc fcmble excufable, puif- 
quc jc vous cnvoyay ma Lcttrc aufli-tot apre's la prcmicrc mcditation quc j'cus fait 
fur cc fujct. Dcpuis quc j'ay reccula dernicrc dc Monficur Frcniclc, j'ay aufli-tot de- 
couvert quc la qucftton du quarre 2?.. etoit dc ma portec , & pour cc que l opcration 
feroir trop longuc qui confiftc a ranger le quarre dc i2_rn tcllc lbt tc quc lcvant 3-_cn- 
ccintcs il rcftc Magiquc , & du rcftant cncorc 2__& qu'il demcurc Magiquc, & puis une 
leulc du rcftc a la mcmc condition , jc mc contcnteray pour cc coup dc vous cnvoycr lc 
quarrc qui rcftc apres les trois premicrcs , & lcs 2__fccondes cnceintes otecs , duqucl fi 
vouslevcz unc fculc enccinte le rcftc dcmcurc Magiquccomme vous vcrrcz. 

1 27 !___ I2__ J6l 36» 36? 364 365 366 118 I12_ 116 

347 I4*_ 33 8 339 I4J_ I4i_ H* J__L 344 345 JISL 

32j i_I_ I6__ 16JL 318 319 3-0 321 l6j_ i6__ 324 16O- 

292 293 i__ I_o_ 299 298 297 l8__ i8__ l___ 302 293 

270 280 272 273 2U_ 2_Q_ 2 09 2___ 278 279 2QS 21 j 

248 227 2jO 2JI 2?0 232 231 233 256 257 258 237 

226 249 228 229 252 254 2J? 2Ji_ 234 235 236 2$9 

20__ 2I__ 2Q__ 2 07 277 276 27J 274 2L2_ 213_ 271 2»X 

]8__ 1 92 301 OOj I89 1_8_ l8___ 296 295 294 18? 303 

1 71 315 323 223 I 64 16__ !___ 16__ 317 316 !___ 314 

1_9_ 346 I___ I4__ 340 34» !____ 343 l-l_ I_2_ 337 336 

369 359 360 I -4 1 23 Ii__ »2__ !!__. 1 09 367 368 3j8 

Parce quc lc tcmps mc manquc jc diftcre a vous cnvoycr lcs 5._cnceintes qui man- 
quent pour parfairc lc qu vrc cnticr dc 2___jufqtics au dcpart du procluin Courricr. 

Aprci 
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Aprcs cch vous devcs croire quc desquc jauray loilir , j'iray aufli avant fur cc fujct 
quil clt pofliblc. 

Pourcc qui cit des cubcs , jc n'cn l*,ay pas plus quc Monficur Frcniclc , mais pourrant 
jc puis lcs rangcrtous a la chargc quc Ics Diaeonalcs fculcs dc quarrtz quc nous pou- 
vons fuppofcr parallclcs a l'Horifon , fcronr cg.ilcs aux cotczdcs quarrcz , ccqui ncft 
pas pcu dc cholc. En attcndant qu unc plus longuc mcditation dccouvrc Ic rcftc, jc drcf 
Icray ccluy dc 8. io.ou 12. a ccs conditions (i Monlicur dc Frcniclc mc lordonnc. 

Pour lcs qulrrcz qui ont dcs ccllulcs vuidcs j'y rravaillcray au plutor. 

Cc quc jcftimc lc plus cit cet abbrcgc pour 1'invcntion dcs nombrcs parfairs, a quoy 
jc fuis rclblu dc martacher , fi Monlicur Frcniclc nc mc fait part dc fa mcthode.Voicy 
trois propolitions quc j'ay trouvecs.fur lclqucllcs jefpcredc faircun grand baltimcnt. 

Lcs nombres moindrcs dc 1'unite quc ccux qui proccdcnt dc la progrcfllon doublc , 
commc 

123 45 6 789 10 

1 3 7 is 31 6j 127 255 jn iozj 
n 12 1$ 20+7 4095 8191 Scc. 
Soicnt appcllcz lcs nombrcs parfaits , parccquc routcs les fbis qu'ils font prcmicrs 
ils lcs produilcnr. Mcttcz au dcflus dc ccs nombrcs , autant cn progrcflion naturcllc 
I. 2. 3. &c. qui ibicnt appcllcz lcurs cxpofans. 
Ccla luppole , jc dis , 

1. Que lors que 1'cxpofant d un nombrc radical cit compofc.lbn radical clt aufli com • 
pofe,commc parccquc 6.cxpolant dc6j. cfl: compofc , je disquc 63. cltaulfi com- 
poic. 

2. Lors quc 1'cxpofant eft nombrc prcmicr , jedis quc ibn radical moins l uniie cft 
mcfure par lc double dc l cxpolant , commc parccquc 7. cxpoiant dc 127. cft nombrc 
premier , jc dis que 126. cft multiplc dc 14. 

3. Lorsquc lcxpofmt clt nombrc prcmicr , jc dis quc lbn radical nc pcut ctic mc- 
fure par aucun nombrc prcmier quc par ccux qui ibnt plus grandsdc 1'unitc qu un 
multiplc du doublcde 1'cxpofant, ou quc lc doublc dc lcxpolant. Commc parcc quc ir. 
cxpolant dc 2047. cft nombrc prcmicr , jc dis qu il nc pcur ctrc mcfure quc par un 
nombrc plus grand dc 1'unitc quc 72. commc 2 ?. ou bicn par un nombrc plus grand dc 
1'unite qu'un multiplc dc 22. cn eftct 2047. n'ctt mcfurc quc par 23. & par 89. duqucl li 
vous otcz 1'unitc , rcftc 88. multiplc dc 22. 

Voila trois tbrt bellcs propofitions quc j'ay trouvecs & prouvecs non fans pcinc Jc 
lcs puisappcllcrlcs fondcmcnts dc 1'invcntion dcs nombrcs parfaits. Jc nc doutc pas 
quc Monlicur Frcnidc nc foir allc plus avanr ,mais jc nc fais quc commcnccr , & lans 
doute ccs propofitions pafleront pour trcs-bcllcs dans 1'cfprit dc ccux qui n'ont pas 
bcaucoup cpluchc ccs maticxcs , 3c jc fcray bicn aifc dapprcndrc lc fcntimcnt dc Mon- 
iicur dc Robcrval. 

Au rcflc vous ou moy avons cquivoquc dc quclques characlcrcs au nombrc que javois 
creu parrait, cc quc vous connoiftrcz ailc-mcnt , puifquc jc vous baillois 157438955471. 
pour lbn radical , lequcl j'ay pourtanr dcpuis trouvc par 1'Abbrcge tire dc ma 3. propo- 
lition cftrc divifiblc par 223. cc quc j'ay connu a la fccondc divifion quc j'ay faitc ,cac 
1'cxpolant dudit radical eltant 37. duqucl lc doublc cit 74. j ay commcncc mcs divtlions 
par 149. plus grand dc 1'unitc quc lc doublc dc 74. puis continiiuant par 123. plus grand 
dc 1'unitcquc lc triplc dc74.j'ay trouvcquc Icdit radical cftmulriplc dc 223. 

Dc ces Abbrcgez j'cn vois deja naittc un grand nombrc dautrcs , Et mi far di veJcr 
un gnn lumc. 

J e vous entrctiendray un jour dc mon progrcz fi Monficur dc Frcniclc nc vicnt au 
fccours , & n'abbrcgc par cc moycn ma recherchc des Abbrcgcz , cn rout cas je vous 
conjurc dc fiirc cn Ibitc quc Mr. de Robcrvaljoignc fon travail au micn, puifquc jc 
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mc trouvc prcflfc dc bcaucoup doccupations qui nc mc laiflcnt quc fort pcu dc tcmps 
a vacqucr a ccs cholcs , jc fuis , &c. 

Lettre de Monfieur de Fermat a Monfieur de Carcayi 
Confciller au (jrand Confeil. iATaris. 

jyjONSIEUR, 

Vous mobligcz toujours , & jc connois dans la continiiation dc vos foins cellc dc 
votrc affcdion , dcquoy je vous rcnds millc graces. Pour la Geometrie jc n'ofc pas 
cncorc m'y attachcr fortcmcnt dcpuis mon incommoditc , jc nauray pourtant pas 
bcaucoup de pcinc a trouvcr lcs deux dc vos propofitions > pour celle dc la parabolc , jc 
ne lay pas cxamincc ny tentcc , jc rcmcts tout cccy a ma premierc commodite. Mais 
de pcur que vous ne maccuficz dc n'envoycrncn dcmon invcntion , jc vous cnvoyc 
trois nombrcs parmy pluficurs autrcs quc j'ay trouvcs dontics partics aliquotcs font 
lc multiple. 

Lc nombrc fuivant cft fous-triplc dc fcs partics aliquotcs, 14942123276641910. 
Ccluy-cy cft fous-quadruple , 1802582780J70364661760. 
Et ccluy-cy aufli , 87934476737668055040. 

Puifque jemc trouve ltir ccttc maticre, cn voicy dcuxquc j'ay choifis parmy mcs 
fous-quintuplcs. 

Lc premier ie produit dcs nombrcs fuivans multiplicz entreux, 8388608. 2801. 2401. 
2197. 2187. 1331. 467. 307.289. 241. 125. 61. 41. 31. 

Et 1'autrc fc produit dcs nombrcs fuivans multiplicz cntrcux, 134217728. 24J. \6g. 

127. 125» «J- 61. 43- 31' 29. 19. n . 7. 

En voicy cncorc un fous-doublc dc fcs parties dc mon invcntion, lcqucl multiplic 
par 3. fait un fous-triplc, ledit nombrc cft, 51001180160. 

Ccftparmy quantitedautrcs quc j'ay trouvczquc j'ay choifi par advancc ccux-cy 
pour vous cn fairc part, afln quc vous cn puiflies jugcr par ce't echantillon. J*ay 
trouve' la mcthodc gcncralc pour trouvcr tous lcs pofliblcs , dcquoy jc fuis aflurc 
quc Monficur dc Robcrval fcra etonne , & lc bon Pcrc Mcrfennc aufli , car il n'y a ccr- 
taincment quoy quc cc foit dans toutes lcs Mathcmatiques plus difficile quc cccy , 5c 
hors Monficur dc Frcniclc, & peut-etre Moniieur Defcartcs , jc doutc que pcrfonne en 
connoifle le fccrct, qui pourtant nc lc fera pas pour vous , non plus que miile autrcs in- 
vcntions, dont jc pourray vous cntrctcnir une autrcfois , & pour cxcitcr par mon 
cxcmplc lcs S^avans du Paisou vous cftcz , jc lcur propofedc trouvcr autant dc trian- 
gJes cn nombres qu'on voudra , dc meme airc ,cc quc Diophantc ny Victc n'ont trou- 
vc quc pour trois fculcmcnt. Jcfuis,&c. 

<Bnt »< > C> < <> €><> <€><»€> €M> <> <3 » 

Lettre de Monfteur de Fermat k Monfteur de Carcavs. 
Conjeiller au (jrand Confeil. A Taris. 

jyjONSIEUR; 

Jc fuis marry dc la pertc du paquct dc Monficur dc S. Martio , jc luy ccri^ois fur lc 
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fujct des nombrcs , & luy faiibis part dc quelques propofitions , & fur tout dc la fuivan- 
tc quc Moniicur Freniclc mavoit autrcfois propolec , 5c quil madvoiia tout nct nc 
fcavoir poiut. Trouvcr un trianglc rcctanglc , auqucl lc quarrc dc la ditfcrence dcs dcux 
moindrcs cotcz furpaflc lc doublc du quarre du plus pctit cote d'un nombrc quarre. 
Jc luy advoiiay aufli pour lots quc jc ncn ^avois point la iblurion, & quc jc nc voyois 
pas memc dc voyc pour y vcnir, mais dcpuis jc l ay trouvcc avcc autrcs mfinies.voicy lc 
trianglc 156.1617. is-5- llicrta la fuivantc queftion pour laquellc Monficur Frcniclc lc 
mctoit cn pcinc dc ce prcalablc. Trouvcr un trianglc rcttanglc duquel lc plus grand 
cotc ibit quarrc , & lc plus pctit diftcrc d'un quarre dc chacun dcs dcux autrcs. Si vous 
jugez a propos dc fairc part dc cctte propoiition a mondit ficur dc S. Martin , jc m'cn 
rcmcts a vous , jc nc rcitcray pas dc luy rccrirc par la prcmiere voyc. 

J 'ay donnc a Monficur l'Archcvequc un petit mcmoirc dc corrcftions fur le Thcon 
Smyrnarus.quc jc croy quil cnvoyera a 1'Authcuravcc lc manuicrit dc 1'Attronomie. 
Jc fcray ravy que ccttc occafion mc fcrve a ctrcconnu dc Monficur Bulliaud dc qui lc 
nicntc ctant connu a tout lc mondc m'a cfte plcinement confirme par cc nouvcau tra- 
v.ul fur lc Thcon , 011 j" ay particulicrcmcnt admire la corrcdion du Decrct dc Timo- 
thce , qui nc pouvoit ctrc dciic qu'a uncmain de ccttc lmportancc. Je fuis , &c. 
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Lettre de Alonfieur Tafcal a M. de Fermat. 

Le 19. Iuillct i«54. 

ONSIEUR, 



L'impatiancc meprcnd aufll-bicn qu'i vous, & quoy que je fois cncorc au lit, ;c 
nc puis mempcchcj: dc vous dirc quc jc rcccus hicr au ibir dc la part dc Mr. dc Car- 
cavi \ 6rrc lcttrc fur lcs partis , quc j'admirc fi fort quc jc nc puis vous lc dirc. Jc n'ay 
pas lc loiiir dc motcndrc , mais cn un mot vousavcz trouve lcs dcux partis dcs dcz & 
dcs particsdans U parfaitc juftcflc , j'en fuis tout iatistait ,car jc nc doutc plus main- 
tcnant quc jc nc ibis dans la vcritc ,aprcs la rcncontrc admirablc ou jc mc trouvc avcc 
vousj jadmircbicn davantagc la mcthodc dcs partics quc cellcdcsdcz j avois vcu 
pluficurs pcrfonncs trouvcr ccllcs dcs dcz.comme Mr.le Chcvalicr dc Mcre.qui cft ccluy 
qui m'a propofe ccs qucftions 1 , & aufli Monficur dc Robcrval , mais Mr. dc Mcrc o*a- 
voit jamais pu trouvcr la juftc valcur dcs partics ny dc biais pour y arrivcr, dc lbrtc 
quc jc mc trouvois icul qui cuflc connu ccttc proporrion. Votrc mjthodc cft trcs- 
icurc , & cft ccllc qui m'cft la prcmicrc vcniic a la pcnfec dans ccttc rcchcrchc. Mais p.ir- 
cc quc la pcinc dcs combinaiibns eft cxccflivc, j cn ay trouvc un Abbrcge , & proprc- 
mcnt unc autrc mcthodc bicn plus couttc & plus ncttc que jc voudrois vous pouvoir di- 
rc icy cn pcu dc mots. Car jc voudrois dcibrmais vous ouvrir mon cocur s'il fc pouvoit, 
tant j'ay de joyc dc voir notrc rcncontrc. Jc voy bicn quc la vcruc cft la mcmc d Toloic 
& a Paris. Voicy a pcu prcs commc jc fais pour %avok la vakur dc chacunc dcs par- 
tics , quand dcux joiicurs joiient par cxcmplc cn trois partics , &c chacun a mis 32.pifto- 
lcs au jeu. h *. . iUt3iv^\ . 

Polbns quc lc prcmicr cn air dcux & 1'autrc unc , ils joiient mamtcnant unc partie, 
dont lc ibrt cft tcl , quc fi lc premicr la gagnc , il gagnc tout largcnt qui cft au jcu , fca- 
voir 64 piftoles s fi l .uitrc la gagne , ils lbnt dcux partics a dcux partics > & par conic- 
qucrit s ils vculcnt lc fcparcr , il faut qu'ils rctircnr chacun lcur miic, lif.woir chacun 
32. piftolcs. Confidcrczdonc.Monficur , quc filcprcmicr gagnc il luy apparticnt 64. 
s'il pcrd il luy apparticnt 52. Donc s'ils vculcnt nc point hazardcr cettc partic, & lc lc- 
parcr ians la joiicr , lc prcmicr doit dirc , jc fuis fcur davoir 32. piftolcs , car la pcrtc 
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me'mc mc les donne , mais pourlcs 32. autres, pcut-etrc jc lesauray ,pcut-c*rre vous les 
aurcz , lc hazard cft egal , partagcons donc ces 32 piftoles par la moitie' , & mc donncz 
outrc cela mcs 32. qui mc font icurcs , il aura donc ^S.piftoles & 1'autrc 16. 

Pofons maintcnant quc lc prcmicr ait deux parties,& lautrc point , & its commcnccnc 
a joiicr unc partic , le fort de cctttc partic cft tcl , que fi le premicr la gagne il tire tout 
rargent,64.piftolcs, fi 1'aurrc lagagnc les voila rcvcnus au cas prcccdcnt , auqucl lc 
prcmicr aura dcux partics , & Vautrc unc ; Or nous avons deja monftre qucn cc 
cas il apparticnt a ccluy qui a lcs dcux partics 48. piftolcs , donc s'ils vculcnt nc point 
joiicr ccttc partic , il doit dirc ainli , li jc la gagnc , jc gagncray tout, qui cft 64. fi jc la 
pcrds , il mapparticndra lcgitimcmcnt 48. Donc donncz - moy lcs 48. qui mc font 
ccrtaincs , au cas mcme quc jc pcrdc , & partagcons lcs 16. autrcs par la moiric', 
puis quil y a aurant dc hazard quc vous lcs gagncz commc moy , ainii il aura 48 & 8. 
qui fbm 56. piftolcs. 

Pofons cnfin quc lc prcmier n'ait qu'une partic & lautrc point. 

Vous voycz , Monficur,quc s'ils commcnccnt unc partic nouvclle , le lort en cft tcl , 
quc fi lc prcmicr la gagnc , il aura dcux parrics a point , & partant par kcas prccedcnt 
il luy apparticnt 56. sil la perd ils font partica partic , donc il luy apparticnt 32 piftoles. 
Donc il doit dite li vous voulcz nc la pas joiicr donnez-moy 32. piftolcs qui mc font 
fcurcs , & partagcons lc rcftc dc 56. par la moiric.dc 56. 6tcz ^z.rcftc 24. partagez donc 
24. par la moitic prcncz cn 12. & moy 12. qui avec 32. font 44. 

Or parcc moycn vous voycz par les fimplcs Ibuftta&ions quc pourla prcmicrc par- 
tic il apparticnt fur 1'argcnt dc 1'autrc 12. piftolcs , pour la iccondc autrcs 12. & pour 
ladcrnierc 8. 

Or pour nc plus fairc dc myftcrc , puifquc vous voycz aufll bicn rout a decouvcrt, & 
quc jc n'en faifois quc pour voir 11 jc nc mc trompois pas , la valcur ( jcntens fa valcur 
fur 1'argentdc 1'autrc lculcment ) dela dcrnierc partie dc dcux, cft doublc dc la partic 
dc j. & quadruplc dc la dcrnicrc partic dc 4. & oftuple dc la dernicrc partie dc 5. &c. 

Mais la proportion dc$ prcmicrcs partics n'cft pas fi ailee a trouvcr, cllc cft donc ainfi, 
car jc nc vcux ricn deguiicr. Et voicy lc problcmc dont jc faifois tant dc cas, commc 
cn cftct il mc plait fbtt. 

Eftant donnc tcl nombrc dc partics quon voudra trouvcr la valeur dc la premierc. 
• Soit lc nombrc dcs partics donnc parcxcmplc 8. prcncz lcs huit premicrs nombrcs 
pairs , & lcs huit prcmicrs nombrcs impairs , l^avoir 2. 4.6. 8. 10. 12. 14 16. 

Et 1. j. 5. 7. 9. 11. 13. 15. multiplics lcs nombrcs pairs cn ccttc Ibrtc lc prcmicr par lc 
fccond , lc produit par lc troifie'mc , lc produit par lc 4. lc produit par lc cinquicme, 
&c. Multiplicz lcs nombrcs impairs dc la memc fortc , lc prcmicr par lc iccond , le pro- 
duir par lc rroificmc , &c. lc dcrnicr produit dcs pairs cft lc dcnominatcur, & lc dernicr 
produit dcs impairs cft le numcratcur dc la fradtion qui cxprimc la valcur dc la prcmicrc 
particdc 8. Ccft adircquefion joiic chacun lc nombrc dcs piftollcs cxprimc par lc 
produit dcs pairs , il cn appirtiendroit fur 1'argcnt dc l autrc lc nombrc cxprimc par 
lc produit dcs impairs. 

Cc qui Cc demonftrc , mais avcc beaucoup de pcine par les combinaifons tcllcs quc 
vous lcs avcz imaginccs, & je n'ay pcu lcs dcmonftrcr par ccttc autrc voyc quc jc vicns 
dc vous dirc , mais lculcmcnt par ccllc des combinaifons, & voicy Ics propofitions qui y 
mcncnt ,quifont proprcment dcs propolitions axjthmctiques touchant lcs conibinai* 
lons, dont jay dalfcz bcllcs propricrcz. 

61 d'un nombrc quclconquc dc Lcttrcs, par cxemplc dc 8. A, B, C, D,E, F, G, H, vous 
cnprencz toutcs lcs combinaifons poifiblcs de 4-lcttrcs , & cn itntc toutcs Ics combi- 
naifons polfiblcs de 5. lcttrcs , & puis dc 6. dc 7. & de 8. &c.& qu'amfi vous prcnicz 
toutcs lcs combinaifons pofllblcs dcpuis la multitudc qui cft la moitic dc la toutc jtii- 
qu'au tout , jc dis quc ii vous joignoz cnfcmblc la moitie dc la combinaiion dc 4. avcc 
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chacunc dcs combinaifons fiipcricurcs , la lommclcra lc nombrc tantiemc de U pro- 
grcflion quatcrnairc a commcnccr par lc binairc qui cft la moiticdc la multitudc. 

Par excmplc , & jc vous lc diray cn Latin , car lc Francois n'y vaut ncn. Si quotlibct 
litterarum vcrbi gratia octo ABCDEFGH, fumantur omncs combiiutioncs qua« 
tcrnarij,quinqucnarij,fcnarij , &c. ufquc ad ottonarium. Dico fi jungas dimidium 
combinationis quatcrnari;ncmpc?5. (dimidium7o. ) cum omnibus combinationibus 
quinqucnarij ncmpc 56. plus omnibus combinarionibus lcnarij ncmpe 28. plus omnibus 
combinationibus fcptcnari j nempe 8. plus omnibus combinarionibus ottonanj ncmpe 
1. fa&um cflb quartum numcnim progreflionis quatcrnari; cujus origo cft 2. dico quar- 
tum numcrum, quia 4. o&onarijdimidium eft. 

Sunt cnim numcri progrcflionis quatcrnari j quibus origo cft %. ifti, 2. 8. 32. 128. 512. 
&c.quorum 2.primus eft,8. lccundus,^. tcrtius,& 128. quartus,cui 128. acquantur -+ 35. 
dimidium combinationis4.1ittcrarum,-+ 56.combinarionis ^.littcrarum, -4 28combi- 
narionis 6littcrarum, -t 8combinationis 7.littcrarum, -+• icombinationisS.littcrarum. 

Voili la prcmierc propofition qui cft purcmcnt Arithmctiquc. 

Laurrc rcgardc la do&rinc dcs partis , & cft tcllc : il faut dirc auparavant fi 
on a unc partic dc 5- pat cxcmple , & quainli il cn manquc 4. lc jcu fcra in- 
failliblcmcnt decidc cn 8. qui cft doublc de.4. la valcur dc la prcmicrc partic dc^.fur 
1'argcnt dc 1'aurre cft la frattion qui a pour numcratcur la moitic dc la combinaifon dc 
4. lur 8, ( jc prcns 4. parcc qu il cft cgal au nombrc dcs partics qui manque, & 8. parcc 
qu'il cft doublc dc 4.)& pour dcnominateur ce mcmc numcratcur,plus toutcs lcs com- 
binauons lupcricurcs. 

Ainli li j'ay unepartc dc 5 .il mapartient fur 1'argcnt dc mon joucur,-^ ccfta dirc quc 
s'il a mis 128 piftolcs , j'cn prcns 35. & luy laifle lc rcftc 93. Or ccttc frattion 
JLLl cft la mcme quc ccllc-la laqucllc cft faite par la multiplication dcs pairs pour 

dcnominateur & dc la multiplication dcs impairs pour lc numcratcur. 

Vous vcrrcz bicn ians doutc tout ccla fi vous vous cn donncz tant foit pcu la pcinc. 
Ccft pourquoy jc trouvc inutilc dc vous cn cntrctcnir davantagc,jc vous cnvoyc 
ncantmoins unc dc mcs vicillcs tablcs. 

Je n'ay pM lc loiiir dc la copicr , jc la rcfcray.vous y vcrrcz commc roujoursla valcur 
dc la prcmicrc partic cft cgalc a ccllc dc la lccondc , cc qui fc trouvc aifcmcnt par lcs 
conibinailbns. 

Vous vcrrcz dc mcmc quc les nombics dc la prcmicrc lignc augmcntcnr toujours. 

Ccux dc la fccondc dc meme. 

Ccux de latroilicmc dc mcmc. 

Mais cn fuitc ccux dcla 4. diminucnt. 

Ccuxdc la 5.&C 

Ccqui cft ctrangc. 

Jc n'ay pas lc tcmps dc vous cnvoycr La dcmonftration dunc drtricultc qui ctonoit 

fott M car il a trcs-bon cfprir , mais il n'cft pas Geomctrc. C cft comme vous 

fc,avez un grand dcfaut , & meme il nc comprcnd pas quune lignc Mathcmari- 
quc lbitdivifiblc a 1'mfiny, & croit fort bicn cntcndrc qu cllc cft compofcc dc points 
en nombrc riny , & jamais jc n'ay pcu l'cn tircr,fi vous lc pouvicz fairc on lc rcn- 
droit pjrtait. 

II mc difoit donc qu'd avoit trouve fauflcte dans lcs nombrcs par ccttcraifon. 
Si on cntrcprcnd dc fairc un fuc avcc un dc il y a advantage dc lcntrcprcndre cn 4. 
comme dc 671. a $25. 

Si on cntrcprcnd dc fairc Sanncs avcc deux dcz il y a dcudvantagc dc 1'cntrepren- 
drc cn 24. 

Et ncantmoins 24. cft a 36. ( qui cft lc nombrc dcs faccs de dcux dcz ) commc 4.4 6. 
( qui ctt lc nombrc dcs faccs d un dc. ) 
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Vona quci ctoit lbn grand fcandalc qui luy faifoit dirc hautcmcnt que lcs propofi : 
tions n ctoicnt pas conftantcs , & quc 1 Arithmctique fc dcmcntoit. 

Mais vous cn vcrrcz bicn aifcment la raifon par lcs principcs oii vous cfte's. 

Jc mettray par ordrc tout ce quc j'en ay fait quand jauray achcvc dcs traitcz 
Gcomctriqucs oii jc travaillc il y adcja quclquc tcmps. 

J'cn ay fait aufli d'Arithmctiqucs , fur le fujct dcfqucls jc vous fupplic dc me mandct 
Votrc avis fur ccttc demonftration. 

Jc pofc lc Lcmmc que tout lc mondc l^ait, quc la fommc dc tant dc nombres qu'on 
voudra dc la progrcflion continiiec dcpuis l'unitecomme i. 2. 3.4. ctant prifc dcux fois 
cft cgalcau dernicr 4. mcncc dans lc prochaincmcnt plus grand 5. c cft a dirc quc la 
fbmme dcs nombrcs contcnus dans A, ctantprifc dcuxfoiscft cgalcau produit dc A 
in A f$ 1. 

Maintcnant je vicns a ma propofition. 

Duorum quorumhbct cuborum proximorum differcntia unitatc demptl fextupla 
cft omnium numcrotum in minoris radicc contcntorum. Sint dui radiccs R, S, unita- 
tc dirtercntcs,dico R' — S' - i.xq.fummx numcrorum in S conrcntorum fcxics fumptx» 
ctcnimS vocctur A, crgoRcft A -+ i.Igitur cubus radicis R.feu A -+ 1 eft A' -+ j 
A 1 -+ 3A-+ i'.Cubus vcroSfeuAcft A } .Et horum diftcrcntia cft 3 A 1 ■+ 3A + 1 1 . 
id cft R J — S } . Igitur ii aufcratur unitas,^ A** -+ 3 A xq. R' - S J - i,fcd duplum fammx 
numcrorum jn A lcu S contcntorum iquatur cx Icmmatc A in A -+ 1 hoc cft A* -+ A. 
Igitur fcxtuplum fummx numcrorum in A contcntorum xq.? A l -+ 3 A. Sed 3 A* -f 
3 A xq. R3-S' — 1. Igitur R J -S 1 -1 xq. fcxtuplo fummx numcrorum in A fcu S 
contcntorum : quod erat dcmonftrandum. 

On nc ma pas fait de difficulte li dcfllis , mais on madit quon nc m'cn faifoit pas 
par ccttc raifon quc tout lc mondc cft accoutumc aujourd'huy a ccttc mcthoJc , & 
moy jc prctcnds quc fans mc fairc gracc on doit admcttrc ccttc dcmonftration commc 
d un gcnrc exccllcnt , j'cn attcns ncantmoins votrc avis avcc routcfoumiflion : tout cc 
quc j'ay dcmonftre cn Arithmctiquc cftdcccttc naturc, voicy cncorc dcux diiticultcz. 

Jaydcmonftrc une propofition planc cn mc fcrvant du cube d unc ligne coinparc 
au cubcd'unc autrc. 

Jc prctcns quc ccla eft putcmcnt Gcomctriquc & dans la fcvcrite la plus gtandc. 

Dc mcmc j'ay rcfolu lc problcmc dc quatrc plans,quatrc points & quatrc Sphxrcs, 
quatrc quclconquc ctant donncz trouver unc Sphxrc , qui touchant lcs Sphacrcs don- 
nccs paflc parlcs points donncz, & laiflc fur lcs plans dcs portions dc Sphxrcs capa- 
blcs dangles donncz , & ccluy-cy. 

Dc trois ccrdcs.trois points trois, ligncs quelconqucs etant donnez trouvcr un cer- 
cle qui touchant lcs cctdcs , & lcs points , laiflc fur la lignc un arc capablc dangle dor- 
nc. J'ay rcfblu ces problcmcs plaincmcnt ncmployant dans la conftrudion que dcs 
ccrclcs icdcs ligncs droitcs. 

Mais dans la dcmonftration jc mc ftrs dc Ucux folidcs dc parabolcs ou hyperboles. 

Jc prctens neantmoins qu'attcndu quc la conftru&ion cft planc ma lolution cft pla- 
nc , & doit paflcr pour tdlc. 

C'cft bicn mal rcconnoltrc 1'honncur quc vous me faircs dc foufFrir mcs cnrrcticns, 
quc dcvous importuncr li long-tcmps , jc nc penfc jamais vous dirc quc dcux mots, 
& li jc nc vous dis pas cc quc jay lc plus fur lc cocur , qui cft que plus jc vous connois 
plus jc vous admirc & vous honnorc , & quc fi vous voycz a qucl point ccla eft, vous 
donncricz unc pbcc dans votrc amitie 4 ccluy qui cft , &c. 
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Lettrede Monfieur Tafcal a M, de Fermat* 



Du 14. Aouft ttlji 



1 : .... 



M 



ONSIEUR, 



Jc nc pcus vous ouvrir ma penfcc cnticrc touchant Ics parris dc pluficurs joiicurs 
par 1'Ordinairc paffe , & mcmes j'ay quclquc rcpugnancc a k fairc, dc pcur qu'cn cccy 
ccttc admirablc convcnancc qui ctoit cntrc nous,& qui m'ctoit li chcrc nc commcncc a 
K dcmcntir,car jc crains quc nous nc fbyons dc diffcrcns avis fur cc fujcr. Jc vous vcUs 
ouvrir toutcs mcs raifbns , & vous mc fcrcz Ia gracc dc mc rcdrcflcr fi jerrc , 011 dc 
m'affcrmir fi j'ay bicn rcncontrc. Jc vous lc dcmandc tout dc bon & finccrcmcnt , 
car jc ne mc ticndray pour ccrtnin quc quand vous fcfcs dc mon cotc. 

Quand il n'y a qucdcux joiicurs votre mcthodc qui proccdcpar lcs combinaifons 
cft trcs-fcurc. Mais quand il y cn a trois,jccroy avoir demonftration qu'c!lc cft mal 
juftc, fi ccn'cftquc vous y procedicz dc quclquautrc manicrc quc jc ncntcnspas, 
mais la mcthodc quc jc votis ay ouvcrtc, «Sc dont jc mc lcrs par tout cft communc a tou- 
tcs lcs conditions imaginablcs dc toutcs fortes dc partis, aa licu quc ccllc dcs combi- 
naifons ( dont jc nc mc fcrs quaux rcncontrcs particulicrcs ou cllc cft plus courtc quc la 
gcncralc ) n'cft bonnc qu'cn ccs fculcs occafions, & rton pas aux autrcs. 

Jc fuis fcur quc jc mc donncray a entcndre, mais il mc faudra un pcu dc difcours, & 
a vous un pcu dc paticnce. 

Voicy comment vous proccdcs quand il y a dcux joiicurs. 

Si dcux joiicurs joiians cn pluficurs partics fc trouvcnt cn cct ctat qu'il manquc 
dcux partics au prcmicr , & trois au fccond , pour rrouvcr lc parti il faut ( ditcs vous ) 
voircn combicn dc partics lc jcu fcra decidc abfblumcrtt. 

II cft aifc dc fupputcr quc cc fcra cn quatrc partics , d'ou vous concliicz qu'il faut 
voir combicn quatrc partics fc combincnt cntre dcux joiicurs , & voir combien il y a 
dc combinaifons pour fairc gagncr lc prcmicr, & combicn pour lc fccond , & partagcr 
1'argcnt fuivant ccttc proportion.Jculfc cu pcinc a cntcndrc cc difcours la fi jc nc 1'cuflc 
fccu dc moy mcme auparavant , auffi vous 1'avicz ccrit dans cettc pcnfcc. Donc pour 
voir combien quatrc partics fc combincnt cntrc dcux joiicurs , il faut imagincr qu'ils 
joiicnt avcc un de a dcux faccs ( puis qifils nc font quc dcux joiicurs ) commc a croix 
&pilc,& qu'ils jcttcnt quatrc dc ccs dcz ( parcc quils joiicnt cn quatrc parties ) Sc 
mainrcnant il faut voircombien ces dcz pcuvent avoir daflktcs diffcrcntcs. Cela cfl 
aifc a fupputer , ils cn pcuvcnt avoir fcizc qui cft lc fccond dcgre dc quatrc , c'cft a di- 
rclcquarre ; Car figurons nous qu'unc dcs faccs cft marqucc A,favorablc au prcniicr 
joiicur , & 1'autrc B favorablc au ficond , donc ccs quatrc dcz pcuvcnt saflcoir fur unc 
de ccs feizc affictes, 

a a a a 

bbbb. 

Et parcc qu'il manquc dcux parties au premicr joiicur , toutes les faccs qui ont 
dcux A le font gagncr , donc il en a 11. pour luy , & parcc qu'il y manquc rrois parties au 
lecond, toutcs lc* faces ou il y a 5. B lc pcuvcnt fairc gagner , donc il y cn a 5. 

Donc il faut quils partagent la fommc comme 11, a 5. Voili votrc mcthodc quand 

Hf 



de M. de Fermac. 185 

il y a dcux joiicurs. Sur quoy vous ditcs quc sil y cn a davantagc ll nc fcra pas JirJi- 
cilc dc faire lcs partys par la mcmc mcthodc. 

Sur ccla, Moniicur , fay a vous dirc quccc party pour dcux joiicursfonde fur lcs 
combinaitbns cft tres-julle & trcs-bon. Mais qucsil y a plusdcdcux joucuxsilnc iera 
pas toujours juftc, & jc vous diray la raifon dc ccttc diftcrcnce. 

Jc communiquay votrc mcthodc a nos Mcflicurs , fur quoy Monficur dc Robcr- 
val mc fit ccttc objcCtion. 

Quc c'cft a tort quc l on prcnd l'art dc fairc lc party fur la fuppofition qu'on joiic cn 4, 
partics , vcu quc quand il manquc j. partics a lun & 3. a 1'autrc , tl ncft pas dc ncc<.lli- 
te quc fon jotic 4. partics pouvant arrivcr qu'on n'cn joiicra quc dcux ou 3. ou a la 
vcritc pcutetrc 4. 

Et ainli quil nc voyoit pas pourquoy on prctcndoit dc fairc lc party juftc fur unc 
condition fcintc qu'on joitcra 4. partics,vcu quc la condition naturcllc du jcu , cft 
qu'on nc joiieraplus dcsquclun dcsjoiicurs aura gagnc, & quau moins iicclane- 
toit faux , ccla nctoit pas dcmonftrc. 

Dcibrtc quil avoit quclquc ibupconquc nous avions fait un p.ualogifme , jcluy 
rcpondis quc jc nc mc fondois pas tant fur ccttc mcthodc des combinaiibns , laqucllc 
vctitablcmcnt n cft pas cn fon licu cn ccttc occalion , commc fur mon autrc mcthodc 
univcrflllc a qui ricn ncchape, 6c qui portc ia dcmonftration avcc lby , qui trouvc lc 
mcmc party prccifcmcnt quc ccllcdcs combinaiibns , &dcplus jc luy dcmonftray la 
vcritc du party cntre deux joiicurs par lcs combinaiibns en ccttc ibrtc. 

N'crt-il pas vray quc fi dcux joiicurs fc trouvans cn cct etat de l hypotcfc qu'il man- 
quc dcux partics i l'un & 3. a 1'autrc convicnncnt maintcnant dc gre a grc qu on joitc 
quatre partics complcttcs , c'cft adirc qu on jcttc lcsquatre dcz a dcux faccs tous a Ia 
fois, n cft-il pas vray, dis-jc, quc s ils ont delibcre de joiicr lcs quarrc partics lc 
party doic ctrc tcl quc nous avons dit luivant la multitudc dcs afltctes favorables a 
chacun. 

11 cn dcmcura d'acord, & ccla cn cftct cft dcmonftratif, mals il xiyoit quc la mcmc 
chofc fubfiftat cn nc s'artrcignant pas a joiier lcs 4. partics , jc luy dis donc ainli. 

N cft-il pas clair , quc les meVncs joucurs nctant p.is aftrcints a joiicr quatrc partics, 
mais voulantquittcr lc jcudcs quc l un auroit atteint fon nombrc, pcuvcnt iansdom- 
magc ny advantagc saftrcindrc a joiier lcs quatrc partics cnticrcs,& quc ccttc con- 
vcntion ne changc cn aucunc imnicrc lcur condition. Car ti lc prcmicr gagnc lcs dcux 
prcmicrcs partics dcquatrc, & quainli il aitgagnc, rcfufcra-il dc joucr cncorc dcux 
partics , vcu quc s'j! lcs gagnc il n'a pas micux gagnc , &s'il lcs pcrd il n'a pasmoins 
gagne , car ccs dcux quc 1'autrc a gagne nc luy fuftifcnt pas , puis qutl luy cn faut trois , 
& ainft il n'y a pas artes dc quatrc partiespour fiirc qu'tls puitlcnt tous dcux attciiulrc 
Jc nombrc qui lcur manque. 

Ccrtaincmciit il cft aifc dc confidcrcr qu'il cft abfolumcnt egal & indiftcrcnr a l'un & 
a 1'autrc de joiicr cn la condition naturcllc a lcur jcu qui cft dc finir dcs qu'un aura fon 
comptc , ou dc joiicr lcs quatrc partics cnticres , donc puiiquc ccs dcux conditions ibnt 
cg.ilcs & indiffcrentcs lc party doitetrctout parcil cn 1'unc & cnrautrc,or il cft ju- 
ftcquand ils font obligcz dc joiicr 4. partics commc je l'ay monftre. 

Donc il cft juftc auili cn 1'autrc cas. Voila commcnt jc lc dcmonftray , & fi vous y 
prcncz gardc ccttc dcmonftration cft fondec fur 1'egalitc des dcux conditions vrayc 
& fcintc a Iegarddc dcux joiicurs , & qu'cnl'unc & cn 1'autrc un mcmc gagncra toii- 
jours , & ii l'un gagnc ou pcrd cn l'unc, il gagncra ou pcrdra cn l autrc , & jamais dcux 
nauront lcur comptc. Suivons l\ memc pointc pour trois joiicurs. 

Et pofbns qu'il manquc unc partic au prcmicr, qu'il cn manquc dcux au fccond, 
& dcux au troificmc: pour fairc le party fuivant l.i mcmc mcthodc dcs combinailbns il 
faut chcrcher dabord cn combicn dc partics lc jcu fcra dccide,commc nous avons 
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fait quand il y avoit deux joiieuts, ce fera en 3. Car ils ncfcauroint joiicr 3-parrics fans 
quc la decifion ibit arrivec ncccflaireracnt. 

II faut voir maintcnant combicn 3. partics fc combincnt cntrc trois joiicurs , Sc 
combicn il y cn a dc favorablcs a l'un , combicn a 1'aurrc, & combicn au dernicr, & fui- 
vant cettc proportion diftnbucr 1'argcnt dc memcquona fait cnl'hypotcfc dc deux 
joiicurs. 

Pour voir combicn il y a dc combinaifons cn tout, ccla cft aife, c'cft la troifiemc 
puiflancc dc j.c'eft a dirc fon cubc 27. 

Car fi on jctte trois dcz a la fois ( puis qu'il faut joiicr trois partics ) qui aycnr chacun 
3. faces , puis qu'il y atrois joiieurs , l'unc marquec A favorablc au prcmier , 1'autrc B 
pour lc fccond, lautrc C pour lc troificmc. 

11 crt manifcfte quc ccs trois dcz jcttcz enfcmblc pcuvcnt s'aflcoir fur 27. aflictcs 
diflvrcntcs , ftpvoir , 

Or il ne manque qu'une partic au prcmicr, donc toutcs lcs aflic- 
tcs ou il y a un A font pour luy , donc il y cn a 19. 

11 manquc dcux partics au fccond, donc toutcs lcs aflictcs ou il 
y a 2. B font pour luy,donc il y cn a 7. 

11 manquc dcux parties au 3. donc toutcs lcs aflictcs ou il y a 2. 
C font pour luy , donc il y cn a 7. 

Si delaonconcliioitquil faudroit donncr a chacun fuivant la 
proportion dc 19. 7. 7. on fc trompcroit trop groflicremcnt , & jc 
n'ay gardc dc croirc quc vous lc faflics ainfi. Car il y a quclqucs 
faccs favorablcs au prcmicr & au fccond tout enfcmblc commc 
A B B , car lc prcmicr y trouve un A qu'il luy faut , & lc fccond 
dcux B, qui luy manqucnt, & ainli A C C cft pour lc premicr & Ic 
troilieme. 

Donc il ne f.uit pas comptcr ccs faccs qui fbnt communes a 
dcux commc vallans la lomme cnticrc a chacun , mais fculcmcnt 
la moitic. 

Car s'il arrivoit l'aflictc ACC, lc prcmicr, & Ic troificmc 
auroint memc droit a la (bmmc ayant chacun leur comptc, donc 
ils partagcroient 1'argcntpar b moitie, mais s'il arrivc 1'aflictc 
A AB,lc prcmicr gagnc fcul,il faut donc fairc la fupputation 
ainfi. 

11 y a 13. aflictcs qui donncnt 1'cnticr au prcmicr , & 6. qui 
luy donncnt la moitic, & huit qui nc luy valcnt ricn. 
Donc fi la fommc cnticrc cft unc piftole. 
11 y a 13. faccs qui luy valcnt chacunc 1. piftolc. 

II y a 6. faccs qui luy valcnt chacune-7 piftolc 
Et 8. qui nc valcnt ricn. 
Donc cn cas dc party il faut multiplicr , 

13. Par unc piftolc qui font. u 
6. Pat unc dcmy qui font. j 
8. Par zcro , qui font,. o 

Sommc 27. Sommc 16 

Et divifcr Ia fommc dcs valcurs 16, par Ia Ibmmc des aflictcs 27. qui fait la fra- 

ction -77 qui cft cc qui apparticnt au prcmier cn cas dc partys , fcavoir 16. piftolcs 
dc27- 

Lc party du fccond & du troificmc joucur Cc trouvcra dc mcmc. 
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II y a 4- affictcs qui luy valcnt i. piftolc, multiplics, 4- 
11 y a 3. alfietcs qui luy valcnt - piftolcs,multipIic's, I. 

Et 20. aflictcs quc nc luy valcnt ticn. o 

Sommc 27- Sommc 5 _i- 

1 



Donc il appatticnt au fccond joiicur 5. piftolcs &_!_ fur 17. & autant au troifiemc % 
& rrs tmis fommes 5- — — 5- — 1_ & 16. etant jojntecs font lcs 27. 

Voili, cc me femblc.de quclle manicrc il faudroit fairc lcs partys par lcs combinai- 
fons fuivant votrc methodc, ficc n'eft qui vous ayes quclqu'autrc chofc fur cc fujet 
quc jc ne puis l^avoir. 

Mais fi jc nc mc trompc cc party cft mal jufte. 

La raifon cn cft qu'on fuppolc unc chofc fauflc,qui cft quon joiic cn 3.parr ies infail- 
liblcmcnt,au licu quc la condition naturcllc dc cc jcu la cft qu'on nc joiic que jufqucs i 
a ccquundcs joucurs ait attcint lc nombrc dc parties qui luy manque , auqucl cas 
lejcuccflc. 

Cc n'cft pas qu'il nc puiflc arriver quon joiic 3. partics , mais ll pcut arrivcr aulli 
ciu*on n'cn joiicra quunc ou dcux , & ncn dc ncccflite. 

Mais d'ou vicnt,dira t'on, qu'il n'cft pas pcrmis dc fiirc cn cctte rcncontrc la mcmc 
fuppofition fcintc que quand il y avoit dcux joucurs? 

En voicy la raifon. 

Dans lacondition vcritablc dc ccs trois joiicurs il n'y en a qu'un qui pcutgagncr: 
■cnt la condition cft quc dcs qu'un a gagne, lc jeu ccflc ; mais cn la condition fcunc dcux 
pcuvcnt attcindrc lc nombre dc lcurs partics : f^avoir li lc prcmicr cn gagnc unc qui lny 
manquc,6c un dcs autrcs dcux qui luy manqucnt,car ils nauront joiic quc trois partics,au 
licuquequand il nyavoit quc dcux joiicurs la condition fcintc & la vcritablc convc- 
noint pour lcs avantagcs des joiicurs cn tout,& ccftcc qui mct 1'cxtrcmc diffcrcncc cn- 
rrc la condition fcintc & la vcritable. 

Qnc li Ics joiicurs fc trouvans en 1'ctat dc l'hypothcfc, c'eft a dirc s'il manquc unc par- 
tic au prcmicr, & dcux au fecond,& dcux au trojfiemc, uculcnt mamtcnant dc grc a 
gre & convicncnt dc ccttc condition , qu'on joiicra trois partics complcttcs , & quc 
ccux qui auront attcint lc nombrc qui lcur manquc prcndront la fommc enticrc ( s'fls 
fe trouvcnt feuls qui 1'aycnt attcint ) ou s'il lc trouvc quc dcux 1'aycnt attcint qu ils 
la partagcront cgalcmcnt. 

En cc cas lc party fc doit fairc commc jc vicns dc lc donncr,quc le prcmicr ait 16. Ic 

fccond , 5 -~ ' lc troificmc, 5 dc 27. piftolcs , & ccla portc fa dcmonftration dc 
foy memcs cn fuppofant ccttc condition ainli. 

Mais s'ils joiicnt fimplcmcnt a condition non pas qu'on joiic ncccflaircmcnt 3. par- 
tics,mais fculcmcnt jufqucs a ccquc l un dcntr cux ait attcint fcs partics,& qu alors 
lc jcu ccflc fans donncr moyen a un aurrc d'y arrivcr , lors il apparticnt au prcmicr 17. 
piftolcs , au fccond 5. au troilicmc 5. dc 27. 

Et ccla fc trouvc par ma mcthodc gcncralc qui dcterminc aufli qu'cn la condmon 

prcccdentc il cn faut 16. au prcmier 5 l -*f"" au 2. & $. ~T au 3. fans fc fcrvir dcs combi- 

naifbns , car cllc va par tout fcule & fans obftaclc. 

Voila , Monfieur , mcs pcnfecs fur cc fujct fur lcquel jc n'ay d autre avantage fur vous 

quc ccluy d'y avoir bcaucoup plus mcdite. Mais c'cft pcu de cholc a votrc egard, puit- 

quc vos prcmicrcs vcues font plus pcnctrantcs quc la longucur dc mcs crVorts. 

Jc ne laiflc par dc vous ouvrir mcs raifons pour cn attcndrc lc jugcmcnt dc vour 
Jc croy vous avoir fait connokrc par U quc U mcthodc des combinaifons cft bonnc 

cntrc dcux joiicurs par accidcnt , commc cllc cft l cft aufli quclqucfois cutrc trois 
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joiicurs , commc quand il manquc unc partic a l"un , unc a lautrc, & dcux a l'aatfc,par- 
cc qu'cn cc cas lc nombrc dcs partics dans lcfqucllcs lc jcu fera achcvc nc futfit pas pouc 
cn raire gagncr dcux , mais cllc n'cft pas gcncralc , & n'cft bonnc gcncralcmcnt quau 
cas fculcmcnt qu'on foit aftrcint a joiicr un ccrtain nombrc de partics cxadtcment. 

De fortc quc commc vous n"avie's pas ma mcthodc quand vous mavcs propofe lc 
party dc pluficurs joiicurs , mais fculcmcnt ccllc dcs combinaifbns , je crains quc nous 
%ons dc fentimcns diffcrcns fur cc fujct.jc vous fupplic dc mc mandcr dc quellc forte 
vous proccdcz en la rechcrchc dc cc party. 

Jc reccvray votre reponfc avec rcfpcd & avcc joyc, quand mc'mc votrc fcntimcnt mc 
icroir contrairc, je fuis , &c. 




Lcttrc de A/ onficur Tafcal d M- dc Fermat* 



Du 17. Oftobrc iSj<. 

jyjONSIEUR, 

Votrc dcrnicrc Lcttrcm'a parfaitcmcnt fatisfut, jadmirc votrc mcthodc pour Ics 
partys , d\uitant micux que jc lcntcns fort bicn , cllc cft cnticrcmcnt votrc , & n'a ricn 
de commun avcc la mienne, & arrivc au memc but facilcmcnt. Voila notrc intclligcncc 
retablic , mais, Monlicur, fi j'ay concouru avcc vous cn ccla , chcrchcz ailleurs qui vous 
fuive dans vos invcntions numcriqucs dont vous m'avcz fait la gracc dc m cnvoyci lcs 
cnonciations , pour moy jc vous confcflc quc ccla mc palfc de bicn loin , je nc fuis ca- 
pablc quc dc lcs admircr , & vous fupplie tres-humblcmcnt doccupcr votrc prcmier 
loifir a lcs achevcr , tous nos Mcfticurs lcs vircnt Samedy dcrnier & lcs eftimcrcnt dc 
tout lcur cceur : on nc pcut pas aifcmcnt fupportcr 1'attcnte de chofcs li bellcs & li 
fouhaitablcs, penfes y donc , s'il vous plait , & aflurcz vous quc jc fuis , &c. 

Troblemata propofita d T).de Fermat. 




Roponatur ( fi placct ) V\alliJio , & rcliquis Anglix Mathcmaticis , fcquens quiftio 

numcrica. 



Invcnirc Cubum , qui additus omnibus fuis partibus aliquotis conficiat Quadratum. 
Exempli gratia. Numcrus 343. eft Cubus, a latcrc 7. Omncs iplius partcs aliquotac 
funr 1, 7,49?qux adjunftx ipli 34?.conticiunt numcrum 4CO,qui eft quadratusa latcrc 20. 

Quxrirur alius cubus numerus cjufdem naturx. 

Quxritur ctiam numcrus Quadratus qui additus omnibus fuis partibus aliquotis 
conficiat numcrum Cubum. 

Hasfolutioncscxpedamusiquas fi Anglia aut Gallix Bclgica & Ccltica non dcdc- 
rint,dabit Gallia Narboncnfis , eafque in pignus nafccntis amicitix D. Digbj offo- 
rct & dicabit. 
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Puis quc vous voulcs, quc Ics complimcns ccflcnt, foir fair. 11 mc fuffit dc vous aflcu- 
rcr uncfoispour toutes, quc vous vous cttcs trcs-juftcmentacquis un pouvoir ablblu 
fur moy , & quc ;c nc pcrdray point doccalion a vous lc temoigncr. J 'ay lcu X Arithme- 
tique Infimtoram dc M.Uvallis , & ;'en cftimc bcaucop 1'Authcur. Et bien quc la qua- 
draturc tant dcs parabolcs , quc dcs hypcrbolcs inlinics ait cftc faitc par moy dcpuis 
fort longucs annccs , & quc ;'cn ayc autrcsfbis cntrctcnu lilluftrc Toricclli , jc nc laiflc 
pas d eftimcr linvention dc M. Uvallis , qui fans dourc n'a pas l^cu , quc j'eufle prcoc- 
cupe fon travail. Voicy unc de mcs propolitions aux tcrmcs quc je la conccus cn l'cn- 
voyant a Toricclli. Soicnt lcs dcux droitcs S K R , & K O F. Et foicnt dcfcritcs lcs 
courbcs E G H 0^d'un cotc , & D A B C dc 1'autrc , cn formc d hyperbolcs , dont lcs 
afymptotcs loicnt lcs droires prcmicrcment donnccs. Soicnt cncorc tirccs A G , B H , 
parallclcs a S K R, & Ics droitcs BN,AM,GL,HI, parallclcs a K O F. En lhypcr- 
bole ordinaire Ic rcttanglc N P cft egal au rcctanglc MAO. Mais fuppofons maintc 1 - 
nant , quc Ic produit du quarre B N & dc la droite B P, foit egal au produit du quarrc 
M A & dc la droitc A O. En cc cas la courbc lera unc nouvcllc hypcrbolc , dont la pro- 
prictc fcra.quc lc parallclogramme B 1 lcra egalalcfpacc compris lbiis la balc B H, & lcs 
dcux courbcs BADF.FEGH qui vont a linrini du cote F. Quc fi le produit du cubc 
B N & de la droitc B P, cft cgal au produit du cubc A M & de la droitc A O, en cc c.»s 
cc fera unc autrc hypcrbole , dont la propriete fcra, quc lc parallclogrammc B I lcradou- 
blc dc 1'cfpacc compris fousla bale BH & Ics dcuxcourbcs cn montant , ut fupta. Et 
par reglc gcncralc , Si Ic produit d unc puiflancc dc B N par unc puiuartCC dc C P,clt ^gal 
au produit d'unc pareillc puiflanccdc M A par unc parc;llc dc A O, cn fiippo&nt ccllcs 
de B N 3c M A parcilles cnrre cllcs , commc aufll ccllcs dc B P & dc A O aufli parcil- 
les , jc paraUdogEaauBC B I fcra a la figurc prolongcc a l inflni , ut fupra, comme la dif- 
rcrcncc dc 1'cxpofant dc la puiflanccdc BN avcc l cxpofintdc la puiflanccdc B P eft 
a l cxpofant dc Ia puiflance dc B P. Dc fortc qu'il fuit dc li , qucn l hypcrbolc ordi- 
nairc , 1'clpace dc la figurc prolongec a 1'infini n'cft point cgal a un cfpacc donne , parcc 
quc l cxpolant dcs puiflances ctant lcmeme ncdonne aucunc diftercccc. Er pour tairc 
quc 1'cfpacc dc laditc figurc prolongcc a 1'infini foit cgal a un cfpace donne , il faut quc 
lcxpofantdc BN loit plus grand quc ccluy dc BP,commc il cft aile dc rcmarouer. 
Tour cecy quoy qu cnoncc un pcu divcrfcmcnt le pcut tircrdu livrc dc M. Uvallis. Mais 
il n'a pas fait unc fpcculation fur ccs rigurcs, dc laqucllc il fcra lans doutc bicn aifc dcirc 
advcrti , & qui pcut paflcr pour un dcs miraclcs dc la Gcomctric. Je l ay autrcfois don- 
ne a Toticclli aufli bicn quc la prcccdcntc. C'cft commc il arrivc quc quelqucstois Ycl- 
pacc prblongc a l'infini,commc BADFEGHcft aufll infini^commc cn lhypcrbolc or- 
dinairc,<5c quclqucsfois fini.commccn cclles dont lcs cxpolantsdc BN furmontcnt ccux 
dc B P. On demandc, li lors quc Icdit cfpacc prolonge a l infini eft egal a un efpacc fini, 
il a un ccnrrc dc gravite fixc & ccrtaine. Or il arrivc unc chofc mcrvcillcufc cn CCttC 
rcchcrchc , & laqodk j'ay dccouvertc , & demonftrec, ccft quc quclqucsfois lcdit cfpa- 
cc quoy que fini n'a point dc ccntrc dc gravitc fixe, & quclqucsfois il en a. Car par 
cxcmplc , lors quc lc produit du quarre B N, & dc la droitc B P, cft egal aux prodtiirs 
lcmblablcmcnt tircz , la figurc B A D F E G H prolongcc a l infini qui cn ce cas cil cg.Uc 
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au parallclogramme B I , n'a pourrant aucun ccntrc dc gravite. Mais fi lc produit , par 
cxcmplc,du cubc BN &deladroitc B P cft cgalaux produits lemblablcs & fembla- 
blcmcnt tircz, en cc cas non fculcmcnt lcfpacc dc la figurc prolongee a 1'infini , eft egal 
a un cfpacc donne , qui cft , commc nous avons dit , la moitie du parallclogramme B I, 
mais cncorc ccttc figurc prolongec a 1'infini a un ccntrcdc gravite , qui va cn cccas 
cn la Iignc P F coupcc cn tcllc fortc au poinr O, quc la lignc P O foit egalc a la lignc 
K P. Et cc point O fcra lcdit ccntrc dc gravitc de ccrtc figurc prolongec a I infini. Si 
Monficur CTvallis vcut avoir la dcmonftration dc ccttc propolirion & de la rcglc 
gcncralc pour trouver lclliits centrcs dc gravite , jc vous 1'envoycray pour luy cn fatre 
part. 

Pour cc quircgardc h quadrarurc du ccrcledans fondit trairtejc n'cn fuispas plcinc- 
mcnt pcrfuade , car cc qui le dcdtiit par comparailbn cn Gcomctnc ncft pas toiijours 
yeritable. 

Jc nc vous parlc ny dc votrclivrc, ny dc ccluy dc Thomas Anglus , m futornltrs 
crcfiddm. Vous eftes fouvcrain cn Phyliquc , & je vous reconnois pour tel. Jcfpere 
pourtant au prcmicr voyagc dc vous cntretcnir dc la proportion quc g.udcnt lcs gravcs 
dans lcur dclccntc naturclle, dcquoy vousaves rraitte dans votrc Livrc quc Monficur 
Borcl m'a faif la faveu r dc mc fairc voir. Je iuis , &c. 

Troblcma propofitum aD.de Fcrmat. 

QUxftioncs purc Arithmtfticns vix cft qui proponar, vix qui inrcllig.it. Annon quia 
Arithmcticafuit luctcnus tradtata Gcomctrtcc potius quam Arithmcticc ? Ld fanc 
innuunt plcraquc & Vctcrum & Rccentiorum volumina. Innuit & ipfc Diophantus, 
qui licct a Gcomctria paulo magis quam cactcri difceflerit , dum Analyticen numcris 
tajirum rationalibus adftringit : Eam tamcn partcm Geomctria non omnino vacarc pro- 
bant fatis fupcrquc Zctctica Victxa > in quibus Diophanti mcthodus ad quanritarcm 
continuam , idcoquc ad Gcomctriam porrigirur. Doctrinam itaquc dc numeris intc- 
gris.tanquam pcculiarc fibi vcndicat Arithmctica patrimonium. Eam apud Eucli- 
dem lcvitcr dumtaxat in clemcntis adumbratam , ab ijs autcm qui fccuti funr, non iaris 
cxcultam, (nili fortcinijs Diophanti libris, quos in/uria tcmporis abftulit, dclitcf- 
cat,) aut promovcrc ftudcant AtdpMnZ* nrt»/if,aut rcnovare.Quibus ur prxviam lu- 
ccm prxfcramus, Thcorcma feu Problcma (equens, aut dcmonftrandum aut conftrucn- 
dum proponimus .Hoc autem fi invencrinr, farebunrur hujufmodi quxftiones ncc fub- 
tilitatc, ncc dirncultatc , ncc rationc dcmonftrandi , ccicbrioribus cx Gcomerria cflc 
mferiorcs. 

Dato quovis numcro non-quadrato , dantur infiniti quadrati qui in datum numc- 
rum ducti , adicita unitatc, conficiant quadratum. Exemplum. Datur 5. numerus non- 
quadratus; illc ductus in quadratum 1, adfcita unitatc, conficit 4, qui clt quadratus. 
Itcm idcm 3 duclus in quadratum 16, adfcita unitarc , facit 49, qui eft quadratus. Er lo- 
co 1 & 16, poflimt alij infiniti quadrari idem prxftanrcs invcniri. Scd Canoncm Gcncra- 
lem, Dato quovis numcro non-quadrato , inquirimus. Quxratur, vcrbi gratia, qua- 
dratus , qui duftus in 149, aut 109, aut 435, &c. adfcita unitatc conficiat quadratum. 
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Lettre de M. de Fermat a Monfieur le Qheyalier 

K^enelme Digby. 

Du lo. Iuin i£J7- 

J^ONSIEUR, 

J'ay reccu votrc dcrnicrc lcttrc a la vcillc du dcpart dc M. Borel , qui nc mc don- 
nc quafi pas lc loifir dc vous fairc un motdc reponfc. Vos dcux lcttrcs Angloifcs m'ont 
cftc traduitcs par un jcunc Anglois , qui eft en ccttc villc , & qui n'a point connoiflancc 
dc ccs matieres ; dc fortc quc fa tradu&ion scft trouvee fi pcu intelligi bJc, quc jc n'y ay 
pcu decouvrir aucun lens rcglc > & ainfi jc nc puis vous rclbudrc , fi ce Mylord a fatis- 
fair a mes qucftions,ou non. 11 mc fcmblc pourtant au travcrs dc 1'obfcuritc dcccttc tra- 
duction bourruc , quc 1'Authcur dcs lcttrcs a rrouvc mcs qucftions un pcu trop aifccs« 
cc qui mc fait croire , qu il nc lcs a pas rcfolues. Et par cc qu'il pourroit cquivoqucrfur 
lc lcns dc mcs propofitions, j'ay dcmandc un nombre cubc cn nombrcs cnticrs, lcqucl 
adjoute a toutes fes partics aliquotcs faflc un nombrc quarre Jay donnc par cxcmplc 
343, qui cft cubc , & auffi nombrc cntier , lcqucl adjoute a toutcs fcs partics aliquotcs 
iait 400, qui cft un nombrc quarre. Et par cc qucccttc qucftion rccoit pluficurs autrcs 
folutions ,jc dcmandc un autrc nombrc cubc cn cnticrs, qui joint a toutcs ics partics 
ahquotes raflc un nombrc quarrc ; Et fi lc Mylord BrouncKcr rcpond , qu'cn cnticrs il 
n'y a quc lc fcul nombrc 34$. qui fatistaflc a la qucftion, jc vous promcts, & a luy aufli, 
dc lc defabuicr cn luy cn cxhibant un autrc. Jc dcmandois encorc un quarrccn cntiers, 
qui joint a toutcs ics particsaliquotcs faflc un cubc. Pour la qucftion propofcc dans 
l ecrit Larin , quc jc vous envoyay , cllceft aufli cn nombrcs cnticrs. Et partant lcs 
rclblutions cn fra&ions ( lcfqucllcs pcuvcnt ctrc d'abord tburnies a quohbct dc trivu 
Mttbmctuo ) nc mc fatisfcroicnt pas. Jc fuis , 5cc, 

Lettre de M. de Fermat a MonCtcur le QbeTtalier 

Kenelme Qigtj. 

Du fj. Aoufti«J7. 

jy^ONSIEUR, 

J'ayrcccu avcc joyc& fatisfaftion votrc dcrnicr pacquct, Scquand il nc conticn- 
droit autrc nouvcllc , quc ccllc dc votrc convalcfccncc , 5c du rctour dc votrc iantc , c'cft 
un bicn fi grand, & fi confidcrablc pour tous ccux qui aimcnt Ics bclles lcttrcs , qu'ils 
nc pcuvent cn reccvoir un plaifir mcdiocrc. J'ay rcccu la copie dc la lettre dc Monficur 
Uvallis, quc jcftimc commc jc dois , & jadvoiic , quc fcs figurcs Ibnt lcs memcs quc 
lcs micnnes; Sc quc fcs conclufions pour lcur quadraturc font aufli lcs mcmes; mais fa ta- 
con dc dcmonftrcr, qui cft fondec fur induclion plutot quc fur un raifbnncment a la mo- 
dc d'Archimcdc, faira quclquc pcinc aux noviccs , qui veulcnt dcs fyllogifincs dcmon- 
ftratits dcpuis lc commcnccmcnt jutqu 'a la fin. Cc n'cft pas quc jc nc lapprouvc , mais 
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toutcs fcs propofitions bouvant ctre demonftrccs vtf ordinaria , legitimd & Archimed*X 
cn bcancoup moins dc paroks, quc n'cn conticnt fon livrc, jc nc fi;ay pas , pourquoy il a 
prcfere ccttc manicrc par notcs Algcbriqucs a 1'ancicnnc , qui cft & plus convamquati- 
te , & plus clcgantc , ainfi quc /'cfpcrc luy faitc voir a monprcmicr loifir. Jc voudrois 
qu 'enfuire il eut dctcrminc lcs ccntrcs dc gravire dc ces hypcrbolcs infinics cn diftin- 
guant ccllcs qui cn ont , davcc cclks qui n'cn onr pas : car tandis qu'il dira , quc la 
cholc luy cft conniic,& qu'il n'cn a pas voulu chargcr fon livrc.il nc mc pcrfuadcra pas: 
Et dautant plus , que la propofirion gcncralc fans dcmonftration mc furfira de fa part \ 
Et jc vous rcponds a 1'advancc , qu'cllc nc ft;auroit contcnit plus dc huit , ou dix ligncs. 
Dc's qu'il me 1'aura cnvoyec, jc luy fairay part dc ma fpeculation fur cc fujct , & de ma 
facon dc dcmonftrcr. 

Pour lcs qucftions dcs nombrcs , j'ofc vous dirc avcc rcfpect & fms ricn rabatrc dc 
la hautc opinion quc j'ay dc votrc Nation , quc lcs dcux lettrcs dc Mylord Brounkcr , 
quoy quoblcurcs j mon egard & mal traduircs , n'cn conticnncnt aucunc folu- 
tion. Cc n'cftpas quc jc prcrendc par la rcnouvcllcr lcs jourcs & lcs ancicns coups dc 
lanccs , quc lcs Anglois ont autrefois fait contrc lcs Francois. Mais fans fortir dc la 
Mctaphorc, j'ofc vous fouftcnir,& a vous , Monficur , plus juftcmcnt qu j tout autrc , 
qui cxcellcz aux dcux mcfticrs , quc lc hazard, & lc bon-hcur fc melcnt quelqucfois aux 
combars dc fcicncc aufli bicn quaux autrcs , & quen tout cas nous pouvons dirc , quc 
nonomnis fert omnia tellus. Jc lcray pourrant ravy detre de'trompe par cec ingc- 
nieux & fcavant Seigncur , & pour luy temoigncr , quc norrc combat nc fcra point a 
outrancc , je mc rclachc dans la qucftion fuivantc , quc jemen vay luy propofcr , dc la 
rigucurdcmcs prcmicrcs qucftions,qui nc vouloicnt qtic dcs nombrcs cnricrs : il mc 
tiaSSki , qu'ils foicnr rationaux a lamodc dcDiophantc. Lc nom dc cct Autlicur me 
donnc l'occalion de vous fairc fouvcnir dc la promcflc, qu'il vous a plcu mc faircdc 
rccouvrcr quclquc manufcrit dc cet Authcur , qui conticnnc tous lcs trcizc Iivrcs , & 
de mcn fairc parr , s il vous pcur tombcr cn main. Voicy la nouvellc qucftion ou pour 
Mylord BrounKcr, ou pour Monficur Uvallis , quc jccris cn Latin fuivant votrc ordrc. 

Datum numerum ex duobus numeris cubis compoftum dividere in duos alios numc- 
ros cubos. 

Banc propoftionem in qnadratis tantum exctjuutus eft Diophantus. In cubis ne ten- 
tavit quidcm , in ijs faltem Itbris , qui ad nos de majore ipftus opere pervenerunt. 

Exempligratid ,proponatur numerus 28. ex duobus Cubis 1. ejr 27. compofitus , oportet 
dittum numerum 28. in duos alios Cubos rationales dividcrc, (jr propofitionis folutionem ge- 
neraliter prtflarc. 

Jc confcns , quc Monficur Frcniclc 1'cntrcprcnnc , jc fuis perfuade , qoll nc la trou- 
vcra pas (i aifcc , quc lcs autres , quc jc fcavois etrc dc fa jurifdiction. Jc 1'cftimc cx- 
traordinairemcnt aufli bicn quc vous , mais pourtant cc quc jc m'cn vay adjouter , l'c- 
ftonneta , fi vous prencs la pcinc dc k luy communiqucr. Jc luy avois ecrir, qu'il n'y 3 
qu un fcul nombrc quarrecn cntiers , qui joint au binairc faflc un cubc, & quclcdic 
quarrc cft 25 auqucl fi vous adjoutes 2. il fe fait 27. qui cft cubc. 11 a pcinc a crOirc cct% 
tc propofirion ncgativc , &la trouvc rrop hardic & rrop gcncralc. Mais pour augmcn- 
tcr fon etonncment, jc dis quc fi on chcrchc un quarre , qui adjoute \ \. faflc un cubc , 
il n'en trouvcra jamais quc dcux cn nombrcs cnricrs, fcavoir 4. & 121 . car 4. adjoutc a 4. 
fair 8. qui cft cubc : & 121. adjoutc a 4. fait 125. qui cft aufli cubc : mais aprcs ccla toutc 
1'infinitc dcs nombrcs n'en f^auroit fournir un troificme, qui ait lamemc propricte. 

Jc ne fcay cc quc diront vos Anglois dc ccs propofitions ncgativcs, & s'ils lcs trouvc- 
ronr trop hardics. Jattcns lcur rcfolution , &ccllc dc Monficur Frcniclc, qui n'a point 
rcpondu a une longuc lcttrc , quc M. Borcl luy rendir dc ma part ; dequoy jc fuis fur- 
pris , car jc luy repondois cxadcmcnt a tous fcs dourcs , & luy faifois quclquc quc- 
ition dc mon chcf, dont jattcnds la folution. Jc fuis, &c. 

J*oubliou 
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J'oubliois dc vous dirc ,quc Monficur Borcl a ccrit a fon pcrc quc Monficur l'Am- 
bafladcur dc Hollandc s'ctonnoit dcquoy jc n'avois pas repondu a M. Schootcn qu'jl 
prctcnd avoir rclblu mes qucftions , Sc m'cn avoir propofe dauircs. Mais jc vous af- 
fcurc, quc jc n'ay ricn vcu dc fa part , & quc fi vous m'cn cnvoyc^s copic, j'y rdpondray. 

J'ay mis la propofition un pcu plus gcncralc dans la pagc fuivantc ou cllc mc icmble 
ctrc micux. On la pcut conccvoir pour M. Frcniclc,qui aimc les nombrcs cnticrs,cn ccs 
tcrmcs. 

Trouvcr dcux nombrcs cubcs , dont la fommc foit cubc : <5c trouvcr dcux nombtcs 
cubcs , dont la fommc foit egale a dcux autrcs nombrcs cubcs. 

Profofutt Diophantus datum numerum quadratum in duos quadr.it os dividere. 
Jtem.Datum numerum ex duobus quadratis comfofttum in duos altos quadratos dividere. 
Sluffiionem autem ad cubos evehere , neciffe , nec Vieta tentavtt. 
Slutdm tgttur famofam frofofittonem , ejr recentioribus referVatam Analyftis , exfedtre 
aut dubitemus , aut differamus ? 
Profonatur itaque , datum numerum cubum in duos cubos rationales dividere. 
Jtem. Datum numerum ex duobuscubis comfofitum induos alios cnbos rationales dividere. 

^B^emarques * de M-de Fermat fur t Arithmetique des Infi- 
nisde Monfieur V^allis Trofejjeur de Geometrie en 
sAngleterre dans l'V ntverftte d Oxford. 

»'«%. Z:ji u ztlk'ji- 
L T7 N fon Epltrc il dcclarc commcnt il scft mis a la rccherchc dc la Quadratutc du 

JZ/Ccrclc , & dit quc quclqucs vcritcz qui ont cfte dclcouvcrtcs cn Cicometne , luy 
ont donnc 1'cfperancc , qu'cllc fc pourroit trouvcr. Ccs vcritcz font , 

Quc la raifon dcs ccrclcs infinis du Conc aux infinis du Cvtindrc cft connuc , fi;a- 
voir ccllcdu Conc auCylindrc quia memcbafc& hautcur: & parcillcmcnr laraifon 
dcs diamctrcs dcfdits Ccrclcs, fi;avoir ccllc du Trianglc qui pafle par l'Axc du Conc , 
au parallclogrammc , qui paffc par l'Axc du Cylindrc. 

Commc aufli on a la raifon du Conoidc paraboliquc au CyVmdrc circonfcrit , &c ccl- 
lc dc la parabolc au parallelogrammc, qui pattcnt par lcurs Axes , qui fontcomme l'af- 
fcmblagc dcs Diamctrcs dcs Ccrclcs infinis , qui compofcnt lcfdits folidcs. 

Dc plus ,qu'on a aufli trouve la railbn dcs ordonnccs tant au Triangic , qu'au Co- 
noidc paraboliquc , ou parabolc , qui font lcs Diametrcs dcidits Ccrclcs. 

D'ou il conclud , quc puis qu'on a trouvc aulfi la raifon de la Sphcrc au Cylindrc 
circonfcrit , ou ccllc dc 1'infinitc des Ccrclcs parallclcs , dont on pcut cpnccvoir quc la 
Sphcrc cft compofi5c ,a parcillc multitudc dc ccux qui fc pcuvcnt feindrc au Cyiindrc; 1 
on pourra aufli cfpcrcr dc pouvoir dccouvrir la raifon dcs ordonnccs cn la Sphert , ou 
au Ccrclc , a ccllc du Cylindrc , ou Quarrc , fcavoir la raifon dcs Diamctrcs dcs Ccr- 
dcs infinis , qui compofcnt li Sphcrc , aux Diaraetrcs dcs Ccrclcs du Cyiindrc i cc qui 
lcroit avoir la quadraturc du Ccrdc. 

Mais de mcrnequon nc pourroit pas avoir la raifon dc tous lcs Diamctrcx prifc cn- 
fcniblc dcs Ccrclcs , qui compolcnt lc Conc ,i ccux du Cyhndrc dcconfcrit , ii on na- 
voit la Quadraturc du Trianglc non plus quc la raifon dcs Diametrcs des Ccrdcs qui 
compofcnt lc Conoidc paraboliquc , a. ccux qui font lc Cylindrc drconfcrit , fi on n'a- 
voit la Quadraturc dc la Parabolc. Ainfi on nc pourra pas cqnnokrc la raifon dcs Dia- 
mctres dc tous lcs Cerdcs , qui compofcnt la Sphcrc , a ccux des Ccrdcs , qui compo- 

* Lei Problcmei cy-dcvant imprimei page 18«. & ijo.cn voyex ptr M. de femx i M. 1* Chevalier Birby 
avec cei Remarquei , onc efte lc fujet d*un Livre de M . Uvallii celcbrc Profeacur de Gcometne dani I Un«erut4 
«TOxford : lctitic Jc ce Li/re imprime cn Anglcterre en i*<8. cft. Commercium Kpiftolicum , tntcr D. v,ceco * 
mircn» Brounclccr Ant-lum ; D. Kcnclmum Digby ; D. Fermatium ScnatoremTolofanum ; D. Frenidum Nobilem 
Parifinum , cum D.Joh. Uvalli» Gcomct. ProfcfT. Oxoni) i D. Frtnc.i Schooten» M«th. Prof.Lugdutu Bataya- 
aun t Alijfque. 
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fcnt lc Cylindre circonfcrit > fi on n'a pas la Quadrature du Ccrclc. Car dc dcmandcr I* 
raifon, qu'il y a cntrc lcs Diamctres dc tous lcs Cercles Parallclcs , qu'on pcut conce» 
voir cn ia Sphcrc ( lcfqucls Diametres pris tous enlcmblc , nc font autrc chofe , qu'un 
Ccrcle ) & ccux dcs Cerclcs , qu'on pcut fcindrc au CyUndrc circonfcrit ( lcfquels font 
un quarre circonfcrit audit Ccrdc ) ccla neft autrc chofc , quc dc demandcr la railbn du 
Ccrclc au quarre circonfcrit. 

2. En la me'mc Epltrc aprcs avoir pofe unefuite de nombres, fijavoir i. 6. 30. 140. 
630. il dcmande lc tcrmc moycn, qui doit crrc mis cntrc 1. & 6. J e refponds, quc li on a 
c'gard a la fuitc cnticrc dcfdits nombrcs , on nc peut polcr aucun termc moycn cntrc 
lcfdits 1. 5C 6. pourcc qu cn ccttc fuitc lcs nombrcsne font pas une proportion comi- 
nuc ; mais en autant de facons , quc l'un e(t compare a 1'autrc, autant font ils dc pro^ 
portions differcntcs , dc fortc quc cc ibnt pluficurs proportions , ou progreflions dif- 
jointcs, 5c ainfi quand on prcndroit un tcrmc moycn cntrc 1. &6.U nauroit ricndc 
commun avec lcs autrcs nombrcs. 

Toutc la proportion ou fuitc,qu'on pcut rcmarqucr cn ccs nombres,confifte au raport 
quonr cntr cux lcs nombrcs , dont ils proviennent par multiplication , aufqucls on voit 
unc cfpcce de progrclfion Arithmctiquc ; ncantmoins nc fcauroit paflcr aux nombrcs 
fufd l ts,cn tcllc fortc quc par iccluy onpuifie donncr un tcrmc moycn cntrc deux dcs 
nombres , qui ait corrcfpondancc a toiitc la fuitc : au contrairc la propricte mcmc dc 
ccttc progtcfllon fait , qu'il n'y cn pcut avoir. Voicy commcnt. 

Lcs nombrcs donncz 1. 6. 30. 140. 6*30. fbnt produits par lcs fthvans cn muJtipliant, 1. 
4. i. 4. 1-4-— 4--1 ©u lcs cquivalcns i.tJU±S 

«. !• ?• 1. t. $. 4. 

En ces nombrcs , qui fcrvcnt a fairc lcs donncs , il eft facilc a voir ou cft lc raport: 
11 confiftc aux premiers , cn la lculc augmcntation du dcnominatcur dc la fraclion , qui 
y eft jointe, cc qui fait diminLier lcs nombrcs d'autant pjus , qu'ils s cloignent du premief 
tcrmc , fi^avoir dc 1. & aux a«<« . 1. * '° Scc. ( qui font les mcmes cn autrcs tcrmcs ) lcs 

I • X* 

numcratcurs des fraftions augmentent dc 4. & lesdenominateurs dcfunitc, cc qui fait 
parcillcment diminiicr lcs nombrcs.unrplus la progrcflion avance; cn fortc quc celuy 
qui eft le plus prochc du prcmicr tcrrac 1. fcavoir 4. !_ ou -qui vaut tf.cft lc plus grand 

dc tous. 

II faut au ffi rcmarqucr , quc lc raport des nombrcs dc laditc progrefllon n'arrivc pa» 

jufqucs au prcmicr tcrme 1. ouplutot nc commcnce pas dcs lc prcmicr terme, mais 

au fccond fcujcmcnt , quj eft fabornc; Dcfoneque fi on vouloit augmentcrlcs tcr- 

mcs dcladitc progreflion , cn lachangcant &mcttant un nombrc moycn cntrc Ic prc- 

micr & lc fccond tcrmc , fcavoir cntrc 1. & 4._L. ou l_il nc faudroit pas avoir cgard a u 

■ 1. i 

mais aux autrcs nombrcs 4. 1 4. J_ 4. 1 4.2. ou a ces autres qui font lcs memcs 

car cettc progrefllon n'auroit pas dc fuitc , fi on la commencok par 1. 

Puis donc qu'il ne faut pas avoir egard au premicr tcrmc 1. qui n'a rien de commun 
avcc }cs nombrcs dc laditc progrefllon ; mais aux autres fculcmcnt, & qu'ils augmcn- 
tcnt a mcfiirc , qu'ils approchcnt du premicr tcrmc 1. il s'cnfuit , quc le nombrc, qu'on 
prcndroit cntrc 1. & 4. ^_ou JLfcroit plus grand , quc lcdit J. ou 6.& il faudroit mui- 

■ g f. .\.:r ~ 

plicr lc premier tcrmc u par cc nombre moycn, qui fcroit plus grand quc 6. pour avoir 
ic moycn terme entrc lcs dcux prcmicrs dcs norabres prcmicrcracnt donncz.qui /bnt r. 
&6. ( car lcfilits nombres donnez 1. 6. 30. 140. 630. n'ont point d'autrc raport ou liaifbn, 
quc ceUe, qu'ils empruntcnt dc leurs multiplicateurs , auttcmcnt ils n'en ont aucunc ) Sc 
ainfion auroit un nombrc plus grand quc 6. pour ie moycn tcrme d'cntrc 1. & 6. cc qui 
cft abfurde. 

Dc U scnfuit , qu'on nc pcut donncrlc moycn tccinc cntrc 1. & 6. cn tant qu'ils font 
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compris cn la Jiiite ou progrcflion dcs nombres i. 6. 30 140. 630. 

On pcut infcrcr dc la , quc la lignc courbc V C, n'eft point cgalc cn clic mcmc, 
& qucllc nc peut provenir daucun mouvcmcnt continu , qui lbit cgal ou rcgltf ; mais 
dc plulicurs diftcrcns, fuivant fcs parries; &quc c'cft unc lignc compofcc dc propor- 
tions dc pluficurs courbcs comprifcs cntrc lcs parallclcs a laxc V X dc l.i figurc : car cn 
iccllc il cft bicn nccclfaire , qucla moycnne lignc tirec cntre la premicrc & la lecondc 
parallcles , fcavoir cntrc 1. & 6. Ibit moindrc quc 6. mais ouirc quc cctte moycnne lignc 
Jferoit dc diftcrcntc longucur fiuvant la naturc & la propricte dc cctte porrion de lat 
courbc V C, qui n'a rien de commun avcc lcs autrcs portions , commc a cftc dit > cllc 
rfauroit raport qu'avcc Ies 2. tcrmcs, 1. 6. & non pas avcc lcs autrcs, n'y avcc lcs moycn- 
nes , qu'on auroit tirecs cntrc-dcux , fi on prcnoit le tout conjointcmcnt. 

5. En la premierc propofition lcdit llcur Uvallis propoJe unc fuitc de quantites com- 
mcnceans par 0 , (qui rcprcfcntc Icpoint) &qui Jc fuivcnt cn progrcflion Arithmcti- 
quc; & chcrchc qucllc railbn il ya cntrc la fommc dcfditcs quantitcz,& la lommc 
(fautant dc tcrmcs egaux a la plus grandc dcs donnccs. 

Lc moycn qu'il donnc pour trouvcr ccttc raiJbn, cft dc prcndre lcs ibmmcs dc divcr- 
fcs quantitez de nombrcs commcnccans par lcs moindrcs ; puis comparer lcs raifons 
lcs uncs aux autrcs , & infcrcr dc la unc propolition univcrfcllc. 

Onfepouvoit lirvir dc ccttc mcthodc, fi la dcmonftration dc cc qui cft propofii 
ctoit bicn cichec ; & quauparavant dc sengagcr a la chcrchcr on fe voulut alfeurcr i 
peu prcs dc la verite : mais ll nc s'y faut ficr quc dc bonnc fortc , & on y doit apporter 
les prccaurions ncccflaircs ; car on pourroit propofcr tclle chofi: & prcndrc tclle rcglc 
pour h trouvcr,qu'eIlc fcroit bonnea plulieurs particulicrs , & ncantmoins fcroit fauf- 
K en cftcci , & non univcrlcllc ; dc fbrtc qu'il faut etrc fort circonfpett pour s'cnlcrvir; 
quoy qu cn y apportant la ddigcncc rcquiil- clle puifle ctrc fort utilc, mais non paspour 
prcndrcpour fondcmcnt dc quclquc fcicncc , ccqifon cn aura deduit j commc l.uc lc 
/ieur Uvalhs ; car pour cda on nc ic doit contcntcr de ricn moins , quc d une dcmon- 
ftration, & principaJcmcnt au fujct dcla propofition , dont il sagit ; dont la folution & 
dcmonftration cft fort facile. 

Voicy commc on dcmonftrcra quc lefditcs quantitcz propofccs , ctans jointes cn- 
fcmblc, font la moitic' d'autant dc quantitcz cgalcs alaplus grandc d'icellcs. 

Soicnt cxpofecs dcs quantitds ou nombrcs , qui commcnccnt p.u lc point , 011 par 0, 
& qui le fuivcnt cn progrcflion Ai ithmetiquc , & foicnt ccllcs dc lu prcmicrc ligne. 

1. 0. a. b. c. d. Quantitcs donnecs. ' ' 

2. J. d. d. d. d. Quantites cgalcs a la plus grandc dcs donnecs. 

3. d. c. b. d. 0. Exccs des plus grandes par dcflus lcs donnees, 

Puifquc Ics quantite's donnccs font cn progrcftion Arithmctiquc , lctroificmc tcr- 
mci, furpalfcra lc fecond de parcille quantite, quc lc lecond ( li^avoir a ) fjrpalfc lc 
premicr qui cft e ; mais l'cxcesdc<ipardcflus 0 cft a; & partant toures ccs quantitcs fc 
Jlirpaflcront l'unc 1'autrc dc prochc en prochc , fclon la quantite du Jccond tcrme 4. Ec 
11 on prend Ics quantitcs dc 2. cn 2. laiflant unc dicellcs cntrc-dcux , commc font a, c, 011 
b, d, dc la prcrtuerc lignc ; lcur differcnce fcra le troifiemc tcrmc , commc il cft cvidcnt : 
& de memc Ji on les prcnoit de3.cn 3. ellcs auroicnt lc quatricmc tcrmc c, pour leuc 
diffcrcncc. 

Dc la il s'cnfuit , quc fi 011 prcnd autant dctcrmcs cgaux au plus grand tcrmc d, dci 
quantitc's donnecs , commc en la fcconde lignc ; Icur exces pardcflus les quantitcz don* 
nccs icr.i cgal aufdites quantitcs donnecs ; commc on voit cn la troifiemc lignc. Car 
1'excez dc d, par deflus Ja plus grandc dcs quantitcz donnecs , fcavoir par dcflus d, cft e t 
qui cft lc prcmier tcrmc dcs quantitcz donnces ; 1'cxccz dii memc d, pardcflus lc tcrmc 
prcccdcnt c, cft le fecond tcrmc a, commc il a cfte monftre ; fcavoir pourcc quc lcs 2. 
quantitez c & d, font prochaincs ; & cnfuitc 1'cttCZ du </,par dcllus b, fcra b, & ainfi dcs 
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autrcs; jufqucs a cc, qifcnfin ctant au prcmicr tcrmc o, 1'cxccz dc d, par dcflus iccluy 
fcra lc mcmc d : & ainfila lignc des cxccz,qui cft la troilieme , lcra cgale a la prcmicrc 
qui conticnt lcs quantitcz donnces. Mais la prcmicrc & la troilie'mc hgnc ctant jointcs 
cnlemblc ; fcavoir lcs quantitcz donnccs , ctant jointes aux cxccz dcs quantitcz dc la le- 
condc Iignc par dcfliis ccllcs dc la prcmicre, qui font lcs donnees, font laditc fe- 
condc lignc , qui a chacun dc fcs tcrmcs cgal au plus grand dc ccux dc la prcmicre, par- 
tant la fccondc lignc , ou lc plus grand tcrmc dcs donnccs , pris autant dc fois qu'il y 
a dc tcrmcs , fcra doublc dc la prcmicrc lignc,c'cft a dirc dcs quantitcz donnccs. Cc quil 
falloit dcmonftrcr. 

4. En la fccondc propofition il rcqnicrt , quc lc prcmicr tcrmc foit 0 , & lc lccond tj, 
autrcmcnt il dit quc modcratio efi ,tdb/be»d<t. 

A ccla jc dis,quc fi on commcncc par 0, quclque nombrc quon mcttc pour le 1'c- 
cond tcrmc , la fommc dautant dc fois lc plus grand tcrmc fcra toujours doublc des 
quantitcz donnecs; car fi pour 4, b t c, d\ on prcnd quclqucs nombrcs, qu'on voudra, qui 
ibicnt cn progrcflion Arithmctique dcpuis lc prcmicr tcrmc o,cch fucccdera toujours 
cnla mcmc fortc,ainfi qu'il acftc cydcvant demonftre. 

Lettre de M onficur le CbcTtalier Digbj a Af. de Fermat. 

Du j. Dcccmbre x«j7i ' 
jyjONSlEUR, 

Jc mc donnay 1'honncur dc vous ccrirc lc 19. du mois pafle , dcpuis cc tcmps \\ jay 
cfte cn Normandic , & a mon rctour j'ay trouvc la Lcttre quc vous m*aycs fait l hon- 
ncur dc mccrirc du 17. du mcmc mois, dont jc vous rcnds trcs-humblcs graccs , & ni'c- 
ftimc tres-hcurcux dc vous fcrvir dans lc commcrccqui cft cntrc vous & Monlicur dc 
Frcniclc, a qui jc monftray aufli votrc Lcttrc ,& commc vous y parlczdc notrc Chan- 
ccllicr Bacon,cclamc fit fouvcnirdun autrc bcau mot qifil dit cn ma prcfcncc une 
fois 4 fcu Monlicur lc Duc dc Bouquingam. Cctoit au commcnccmcnt dc ics mal- 
hcurs, quand 1'Aflcmblec dcs Eftats, quc nous appcllons le Parlcmcnt.cntrvpit dc lc rni- 
iicr, ce qucllc fit cn liiitc : cc jour la il cn cut la prcmicrc alarmc. J ctois avcc lc Duc 
ayant dilhe avcc luy, Ic Chancclicr furvint, & 1'cntrctint dc 1'accufation qu'un dc 
ccux dc la Chambrc Baflc avoit prcfcntcc contrc luy, & il fupplia lc Duc dcmploycr 
fon crcdit auprcs du Roy pour lc maintcnir toujours dans fon cl[nit : lc Duc luy rc- 
pondit qu'il etoit fi bicn avcc lc Roy lcur Maitrc qu il n'croit pas bclbin dc luy rcndrc 
dc bons ofticcs auprcs dc Sa Majcftc ; cc qu'il difoir, non pas pour lc rcfulcr, car il I av- 
moit bcaucoup , mais potir luy fairc plus d'honncur ; lc Chancclicr luy rcpondit dc trcs- 
bonnc gracc , qu'cn crTct il croyoit ^lrc parfaitcmcnt bicn dans lcfprit dc lon 
Maitrc , mais aufli qu'il avoit toujours rcmarque qucpour (i grand quc foit unfcu , Sc 
pour fi forrcmcnt qu il brulc dc luy mcmc, jI nc laiffcrj pourtant pas dc brulcr micox cc 
d ctrc plus bcau & plus clair li on lc foufflc commc ll faut ; dc mcmc j'ay dit a Monficur 
Frcniclc quc pour fi grand fcu dcfprit qu'ii ait, & quclquc mcrvcillcux quc foir fon gc- 
nie pour la fcicncc dcs nombrcs,ion fcu fcroit plus bnllant sil lc vouloit cxcitcr ou> 
augmcntcr par 1'cftudc ,par lalcctufe dcs Ancicns & par la convcrfation. II vous hon- 
norc infinimcnt , & dit quc jamais hommc i5*a approchc dc vorrc fbnd dc fcicncc , il rfPfl 
apportc cc matin un ccrit pour vous lcnvoycr , jc l'ay f\lt copicr par ltion Sccrcratrc , 
car vous nclauricspculirc, il ccrit cfordinairc fur dc lambcauxdcpapicr, & li vitc 
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qu"il n'yaquc luy mcmc qui puilVc lirc fon ccriturc. Vous aures vcu par ma dernicre 
Lcttrc quc j ay rcccu ccllc quc vous mc fires I honncur dc mecrirclors quc vous cftics 
alacampagnc. Aulicudcvous lailfcr pafler lc titrcdc parefleux quc vous vous don- 
ncz injuftcmcnt , jadmirc infinimcnt la tacilitc & la prelcncc avcc laquclle au milicu dc 
vos grandcs occupations vous cxprimez fur lc champ vos profondcs & liibtilcs pcnfccs. 
Jc vous fupplicdc croirc quc j'honnorc vos rarcs ralcns , &quc jc voudcois quc mcs 
aJions vous pcuftent tcmoigncr micux quc mcs parolcs a qucl point jc litis,&c. 

Lcttre deAfonficnr lc Cbe^alicr Divfo * M-de Fermat* 

Du 11. Dccembrc 1617. 

MONSIEUR, 

Dcpuis quc jc mc fuis donne fhonncur dc vous <?crirc unc Lcttrc du 5. dc cc mois, 
/c rcccus ccllc quc vous m'aves fait la favcur dc m'<5crirc du 25. du paflc.dont jc 
vous rcnds trcs-humbles graces ; cllc me fut rcnduc commc j etois a tablc avcc Mon- 
ficur Frcmclc a qui jc la montray , & y ayant papicr & ancrc fur lc buffcr, jc Ic priay dc 
vous ccrirc quclquc pctit mot fur cc quc vous y difies fur fon fujcr , je vous cnvoyc 
fon ccrit : il mc tait Ibuvcnir fort (buvent d'un Aumdnicr quavoit Ic fcu Roy d'An- 
glctcrrc , qui ctoit un dcs plus Eloqucns Prcdicarcurs dc Ibn rcmps, & trcs-fubtil Thco- 
logicn : mais dcpuis quc la gucrrc fut commcncec il n'y avoit plus moycn dc Ic feirc pre- 
chcr ou parlcr dc fa fcicncc , il n*avoit d autrcs idccs cn fon imagination quc de ma- 
chincs dc gucrrc 5c dcs ftratagcmcs pour prcndrc dcs Villcs, cn quoy il n 'cntcndoit ricn 
du tout : ainfi Monficur Frcniclc nc mc vcut cntrctcnir daurrc cholc quc de la Theo- 
iogic Mvftiquc & dc fcs pcnlecs fur lc Franc-arbitrc , ou fur Ia prcdcftination , quittant 
Icrangqu'il pourroit poflcdcr d un dcs plus grands Mathcraaticicns du liccle pour un 
dcs moindtcs Thcologicns : car c'cft bicn tard dc commcnccr la Phyfiquc & laThco- 
logic apresl'agcdecinquantcans,jcdis la Phyliquc , parcc qu'il cft mal-aife detrc un 
grand Thcologicn li on n cft un folidc Ph\ (icicn , & fi on n'a une vcritablc connoiflan- 
cc dc la naturc dont lc fommct tcrt dc bafc a la gtacc. Mais jc dois bicn prcndrc gardc 
dc mcngagcr cn cc quc jcntcns aufli peu & cncorc moins qtic luy , jc rcvicns a ce quc 
jc fcay dc fcicnce ccrrainc.dont jc vous fcray dcmonftration cvidcntc toutcs lcs fois quc 
1'occalion s cn prcfcntcra, & c cft quc je fuis ,&c. 

^ -*s* *%*-&i*m*^&^it> 

*i •• ■ 'iiJQ^Sp) !>flo ... : .tivtmtn ;io« 4 Tttrmo? hb ., •!.> umil ■ . •! 
Lcttre de Monfienr lc Cbcyalier T>igbj i M- dc Fcrmat. 

Du ij. FcvircritffJ. Wf' QuiUJ -•- 

_R_MflJM* - ' x ~~ ' - *bc. of wiYwa. wwsivi .\ 

O N S I E U R , jA*4<; . ttam iv. lM 



M 



Jcluis fur lc point dcntrcr cn curoflc pour allcr a Roiicn , dont jc nc croy pas 
revcnir dc 15. jours ou rrois fcmaincs , c cft ppurquoy dcs quc j cus rcccu votrc pacquct 
^17. dn paflc jallay chcz Monficur Clcrirlicr, 3c n'y ayant pas moycn dc luy fai- 
rc fairc dcs copics dc vos ccrits avant mon dcpart , jc crcus quc vous trouvcriez 
bon quc jc lcs liiy confiaflc fur la parolc qu'il mc donna dc vous lcs rcndrc fldclc- 
mcnt dcs qu'il autoit tirc copic dc cc qu'il'liiy faut. cVft un fort honnctchommc , 
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& fort vouc lerviteur, n ma ait qu'il fe donnet^.. ...u.^... . ^w...^,^ r 

cct Ordinairc. Au rcftc, Monlicur, quand bicn jc dcrncurcrois iq' jc nc fcrois pas aflcz 
vain pouracccptcr la chargc quc vous voudricz m'impofcr ,clle eft ttop pcfanrc pour 
ma foibicfle , jc fcay ttop bicn , quid ferre recufent , mtid valeant humeri , pour 
pouvoir e'rrc Arbitrc cntre dcux Grands Pcrfonnages U faut aller du pair avcc cux; 
Crafliis saquitra bicn mal dc ccttc fonction cntrc Cxfar & Pompec , n'ayant pas les 
rcins aufli forrs qucux. 11 eft vray quc ccux qui font dans lcs valees pcuvcnt difccrncr la 
hautcur dcs plus grandes montagncs pour cn avoir dc ladmiration. Mais pour bien ju- 
gcr dccc quil y a au fommct dc quclquunc dcllcs il faut etrc monte aufli haut fur une 
autrc. Vous mc pcrmcttrcz donc dc vous dirc avcc lc groflicr Palxmon , non nojfrum 
inUr vos tavtxs componere litcs , Et pour cc qui cft de la chaJcur avcc laqucllc vous, 
Monficur,& Monficur Dclcartcs aves ibutenu vos fentimcns, je nc fetois pas d*avis d 'cn 
ricn oflcr ou changcr , pourveu qu'il n'y ait ricn qui fpit offcnccant , cc qu'on nc pcut 
prcfumer dc dcux aufli grands hommcs, & a quoy Monficur Clcrfclicr prcndra garde. 
Car dc vouloir etouffcr cc pctit fcu btillant & ctincclant , cc feroit oter bcaucoup dc la 
grace & de la force a unc conteftation deiprir & dc fcicncc, & c'cft une dcs raiibns 
pourquoy lcs difputcs aux Univerfitcz dcs Suiflcs ibnt fi pcu agrcablcs , lcur manierc 
d'jrgumcntcr etant bicn eloignec dc la vivacite dcs Bachclicrs dc la Sorbonnc qui prcf- 
fcnt avcc vchcmcncc &avcc chalcurscarccttcchalcur provient d'un fcu quinc bnile 
pas , mais qui fcmble donncr la lumicrc & la vic commc ccllc du Solcil. Je nc fc,aurois 
m'cmv<cchcr dc vous cnvoycr quclqucs Vcrs quc lo plus grand gcnic dc notrc lfle pour 
lcs Mulcs ccrivit au Chancclier Bacon, qui ctoit fon gtand amy , & quc vous tcmoi- 
gnez e'trc fort lc votre cn lc citant fouvcnt. Jc vous diray commcnt /c Ies ay rappcllcz 
cn mamcmoirc : 1'autre jour m'cntrctcnant avcc unc pcribnnc dc graud mcritc dc vos 
rarcs quaJitcz , jc luy recitay ccs vcrs y mcttant votrc nom au licu dc ccluy dc Baco, 
il cn voulut avoir unc copic , je la luy fis tranfcrirc par mon Sccrctaitc fur lc broiiil- 
lard quc j'cn fis a la hatc , il vous cn auroit fait aufli unc copic s'il cut cftc chcz moy, 
mais jc vicns dclcnvoyer chcz Monficur 1'Ambafladcur d'Anglctcrrc. Jc fuis, &c. 

Lettera cicl Signor Digbj al Signor DijFermat. 

Di if.Maggioifjl. 

|LL.mo Sic. Padron COL.mo, 

Haurci temuto d'infaftidirc froppo V. S. Illuftriifima con nnova icttera , lc ia 
fua ulrima delli 4. dcl corrcnte , non m'havcfl*e rccata cagionc ( quantunquc in fbg- 
gcttodi poco rilicvo) di rcndcrlc qualcha picciola fcrvitu 0 piu prcfto oflcquio c con- 
formita alli fuoi commandi > Havendo imparato dal favio, chc comc c'e tcmpo di paila- 
rc,vi lo e anchc dcl filcntio 5 & dallo ipiritofo Poeta Thofco , chc 

// Jilentio ancorfvcle 

Havcr fricghi t parole. 
Ma lei havendomi fatto 1'honorc d'ordinarmi di mandatle un dc* miei libri dclla 
Phyfica in Inglcfc , nonfhovoluto lafciar andarc fcnza accompagnamcnto diqucfte 
pochc righc , pcr ringratiarla della fua tanta compiaccnza in dirc chc ha inrenro di 
trafcorrcrlo, pcr auvczzarfi cofialla noftrarozza favclla irozza in quant'al fuono, 5c in- 
grara all" orcchia non auvezza a efTa ; ma forfc , quahto alla copia , propriet j , & cner 
^iadcllefptcflioni, & allclcganza c politezza in ogni altro gcncro , chc non ccdc pun- 
toallc piu dcganti c ftimatc, nc dcllc.volgari, rrc dclle dottc, chc habbino mai 
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vuto prattica nd mondo , c chc ndlc poefic chc habbiamo , non folo va dcl pari , ma 
auvanza di gran lunga li migUori 6 Tolcani, b Latini , b Grcci i ecccttuando pcrb 
neU'HcroicaHomcro&VirgUio, i quali doi , fcnza contrafto.fon fuori d'ogni com- 
parationc con tutti dc i fccoU dopo loro , c pcrb , prudcntcmcntc fece qucl Gramma- 
tico ardito Giuglio Scaligcro ( chc maggior cpithcto non gU poflb conccdcr io , quan- 
runquc i pedanti moderni gl* affigghino il titolo invidiolb di divino Cntico ) chc ui vccc 
di farccnfuradcU'ultimocforfcUminorcdiclIi,sl , crcflc un altarc. Ondc vcramcn- 
tc allc voltc lamcnto la fortc chc ci ha fatti, 

fenitns toto dtvifos erbe Sritannos. 
Poiche habbiamo parccchic compofitioni Poctichc lcquali meritarcbbono la lucc 
& il godimcnto univcrCUc , c pcr lequali capirc , ho conoiciuto 4- pcrfonc di fpir.ti 
fublimi & ingcgnofiffimi ( doi Franccfi , c do. ltaliani ) chc pcr havcr vifto dellc groUicn 
intcrprctationi in profa di ccrti carmi Inglcfi, fi fono applicati con fcrvore a ftudiarc no- 
ftra lingua , pcr bcver alla fchictta fontc dcUc noftrc acquc, lc quali hanno poi confcf- 
fato havcr gli piu fcdato la loro fctc in fimilc matcria.chc qualfivoglia abondantc fiumc 
di altra rcgione in tcrra fcrma. Pcr conformarmi dunquc al volcr di V. S. J. ho mcflo 
in mano dcl Mcflaggicro di Tolofa Luncdi paflaro un involto contencndo ll mio dctto 
libro.dcl quale vcramentc non nc havcva piu copia apreflb di mc.havcndo per cio fcntto 
in Inghiltcrra, douc e ftato riftampato qucfto trattato trc b quattro voltc in ambeduc 
lc Univcrfita di Oxonio c Cantabrigia : cpoichcleifi uvole pcnarc di dar un oc- 
chiata a qucfto mio componimcnto , mi raUcgro molto chccio fia nclla lmgua nclla 
quale io l'ho conccputo : Pcrcflcr chc quantunquc il tradottorc fia ftato huomo dot- 
tiffimo,c la fua traduttionc eflaminata pcr tuttoll Collcgio dc iDottori Inglcfi d. quefta 
Citta tutti valenti Thcologi i quali la fcccro farc pcr fcrvir allo ftudio di tutti i loro fcmina- 
n. nicntcdimcno.cgli c cofa ccrta, chc ci c gran diffcrcnza tra 1'original & il tranfcritto, 
inquantoalvigordeircfprcffionc , c crcdo chc dopo havcr vifluto femprc m noftra 
corre polita , c convcrlato continuamentc co'l Bacono , il Scldcno c altn maggion Iu- 
mi dclla noftra Patria , non fi ftimarcbbc vanita in mc s'io mi attribuiflc lo fcrrvcr cor- 
rcttamcntc in Inglcfc. t quando io fcci il primo difegno di qucfto dicorfo , godcyo dt 
tranquilUta aflai P cr fpiegar con maggior chiarczza cio chc volcva dirc eflcndo chc lo 
fcci ncllo fpatio di quclU quali doi anni ch 'io fui continiiamcntc ful marc : duran- 
tc il qualc , c bcn verochc quaf. ogni giorno hcbbi occafionc di prcpararmi a combat- 
tercconlamiaflottarcflcndonclmarmcditcrrancocircondata dallc forzc Francefi c 
Spagnuolc , con chi haucvamo allora gucrra , c anchc dallc Vinczianc ) nicntedimcno 
miavuanz.wa tantotcmpo, chcfc non foflc ftato chc per cvitar il tcdiof ancorchc »1 
comandodcl Rc fu il mio primo motivo ) mi accingcvo ogni giorno con premura a 
mettcr qualchc cofa in carta.dimodo chc pofto con ragionc dirc comc qucl p.u dorto. 
& gcnt.1 cavaglicrodi tutta la nation Caft.gliana, c Prcncipc dcloro Pocti Gatcual- 

fo «ic la Vcga , 

Entre Us armas del ftngriento Marti 

Jlurte del tiempo efi» breve fum* , 

Tomando hora U fpada ,hor* U flumd. 
Ma poi chc lci fi dcgna volcr vcdcr dc i mcfchini parti dcl mioftctilc mgcgno , ho 
volfuto farlc partc ancora d'un altro trattaricivolo chc ho compofto intotno allinfal- 
libilitadclIaRcligioncCatholicapcrdar fodistationc a un dc' maggiori gcni, chio 
habbiama.conofduto, c chcfinalmcntc l'ha convinto. Pcrchc lui non fi contcnta- 
va di conliderar Iddio comc un Lcgiflatore, chc volcflc dimonftrarc U fuo poterc con 
dar prcmii b pcne fccondo una volonta impcriola fenza motivo rag.oncvolc tondaro 
mnatura, c pcrb bifogno pcactrar nelU F.lofofia ddla RcUgionc, c pcrchc cfla fia 
ncccflaria a glliuomini. In una parola, bifognb combattcrc in lui tuttc lc magg.on 
forzcdcpiudotti Sociniani (lapiutcrtibirfcttadHcrc ticichc fia mai ftata) ncl chc 
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farc ho qui impiegato tutto'1 vigore del mio dcbbolc ingegno in una ftrada non calcara 
d altn , & tutte lc pm fquiiitc cfpreflioni chc so dclla lingua noftra, «Sc non nc fcci ftam 
parc fc non 30 copic pcr dar ad amici confidenri. Gli mando ancora un altro rratraro 
Inglcfc,cnc na fattogran romorc in Inghiltcrra & che molu vogliono attribuirea 
mc , ancor chc fia fotto il nomc dcl Signor Bianchi ( conofciuro fbtto titolo di Tho. 
mas Anglus)per cfTcr chc i fcntimcnti dcll'Autor & li mici fiano precifamcnte rf£ 
tcfli. Dimando perdono dc i mio tanto importunarla , & la rivcrifco , &c. 

Lettre de Monfeur Tafcal d M. de Fermat. 

Dc Bienaflu le 10. Aouft i£*o, 

jyjONSlEUR, 

r^Y°i US & k PIUS B3 ! and hommC du mondc » & ' c fuis afiurcmcnt un dc ccux qui 
cay |c micux rcconroitrc ccs qualitez la & lcs admircr infinimcnt, fur tout quand eUcs 

v™ J°r CS ^V alCnS qUI fctrouvcm «ngulicrcmcnt cn vous ; tout ccla mobhgc a 
Z Vr-Z° l&nC ' ^ main , ma rccoraouTau « Pour roffrc quc vous mc faitcs , qucl- 

Monn ^r 5 C " Quc >' c nc P uis . tro P ™ hte d'y rc'pondrc. Jc vous diraydonc, 

duW ffiffi ' Ct ° 1S Cn ICr ° iS VOk ' 3 Tolofc ' & *- uc * " aurois ^iffcA 

Ll V °r S ? °5 paS P ° Ur Un hommc commc m °y- Jc vousdir.y 

aufl, qucquoy quc vous foycz ccluy de toutc lEuropc qucjcticns pourle pluserand 

nnr? ^ "°" PaS QUalitc ^ QU ' m '^ 

tant d cfpnt & dWtctc cn v6trc convcrfation que c*eft pour ccla que ie vous rcchcr- 
eJerdc 5 ; P ° Ur VOUS parlcr fr - chcmcur * la Ccomctri?, ,cla iSUTpI^ 
exerocc dc 1 cfpnt mats en meme tcmps jc la connois pour fi inutUc quc ic fois pcu dc 
diffcrcncc cntrc un hommc qui n'cft que Gcomcrre,& un habilc arrifaa Auffi e 1 appcllc 
Ic plus bcau meuer du monde,mais cnfin ce ncft quun mcuer;* j ay dit fou vcn qu'cllc 

r^n nnC /° Ur faifC 1 C f^ m ™ n ° n paS rCmpl °y dc n6trc forcc <°rte que en" fc! 
ro pas deux paspourla Geometric, & jc maflurcquc vous etcs fort dc mon humcur 

^t etoli Tw " "^r' PlUS ^ m ° V QUC ' C fuiS danS dcs ctudcs fi cloignccs dc 
cet cfpnt 14 , q U 4 pcmc mc fouviens jc qu'fl y C n ayt. Jc m*y dtois mis il y a un an ou 

^luf"^^^ icfusenhaLrddc 
lllZ«r F ^>* m ™>™"<i™ rnarant<Jn-cftpascncore aflcz fo tc , car jcfuTfi foi! 
o C - C nCpU1Smarchcr ^nsbafton,ny me tcnir 4 cheval. Je ne puis mcmc fiurc 
T J Zt?" ° UatrC UCUCS aU P luscu ""oftc, ccftainfiqucie fuis venu de Tads cv 

^X^t^t MCdCCinS m ' 0rd0nnCnC 1CS " UX dc BoutboJpour lc n^s t 
Pouo^r^'- ,f *> T ge auttnt «l uc ^P^ Wtrcdcpuisdcux mois d"aUerdc Ia en 

S^SESSd! i p mur pour dcracurcr ,urau ' a Nocl avcc Monficur le Duc d - 

1*2 ■ commc ? ?T ^ ,<1Ui 3 POUC m ° y dCS fcntimCnS ^ ' c nc ViUS P«. 

Maiscommc;c paflcrayparOrlcansenaHanta Saumur parla rivicrc fi ma fintc' nc 

" ZZr^C ° Utr K C ,' K dC 11 1 PariS 5 V ° Ua ' Monficur t^ut 

^ prcfcntc ' dont K fu " obl.gc' dc vous rendrc compte , pour vous afTurcr de l'im- 

^t:"^ rCCCV ° ,r i,h0nnCUr qUC , V ° US dai S n " m ° ftir '^ i 
toSS^ P° u ; oir . uu ' ou ' ceconnoitrc ou en vous ou en Meffieurs vos en- 

crn £22 S tOU J dCV ° UC ' aVant Unc vcncration pamcuiicrc pour ceux qui por- 
ient lc nom du prC mi« honunc du monde. Jc fuis , &c, 4 P 
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V1%0 CLA%1SS1M0 DOM. gASSEJ^VO* 

Tetruf de Fermat. S. C P. 

T>e proportione quagravia decidentia accelerantu, . 

crmic 1 i n 

PRonuntiavit Galilcus motum uniformitcr accclcratum cflecum ,qui aquictc rc- 
ccdcns tcmporibus xqualibus xquaua cclcritatis momcnta fibi fupcraddit. 
Eum vcro qui xqualibus fpatijs xqualia cclcritatis momcnta libi fupcraddit , adco 
non convcnitc motui gravium dclcendcnrium affirmat.ut cx co fuppolito motum in in- 
ftanti ficri deducat , & ut fibi perfualit , facillimc demonftrct. 

Sed conccdatur, fi placct, viro perfpicaci & Lyncxo indemonftrata conclufio dummo- 
do fit vcra. Demonftrarioncm cnim dum primo ftatim obtutu , 
Aut videt, autvidijfe putatper nubila , 
Nihil mirum fi lc&oribus minus utique Lyncxis parum vidcatur fatisfcciflc. 
Ut tgitur conftet fuus honor Galileo , neque amplius de iplius illatione ambigatur , 
aut rationibus tantum probabilibus difputetur , propofitionem ipfam morc Atchime- 
dxo hk dcmonftratam habebis. 

Si quotlibct rcdx ad unum punftum concurrcntcs cxponantur in continua propor- 
tionc , carum intcrvalla crunt in eadcm rationc , vcrbi gratii, 

B C D E 

I I I I v 
A F 

I I I I 

Sir.t rcfti A F, B F , C F, D F, E F, &c. in continua proportionc , crunt inrcrvalla ip- 
£urum A B,B C, C D, DE in eadcm ratione. Eft cnim ut tota A F ad totam B F ita 
abl.na B F , a priorc ad C F ablatam a portcriorc. Ergo ira rchqua A B ad rcliquam 
B C, ut tota ad totam,hoceft, ut A F ad BF, & fic dc cxtcris. Eadcm rationc dc- 
monftrabimus ut A F, ad C F, ita cflc A B ad C D, & ut B F, ad D F , ita cflc B C, ad 
D E, &c. 

Si intclligatur motus a punclo F vcrfus pundum A continuc accclcrarus fircun- 
dum rationcm dccurforum fpatiorum & cxponantur quotlibct continuc proportionalcs 
ut A F, B F, E F, &c. tcmpus in quo mobilc percurrct fpatium D E , crit xqualc tcmpo- 
ri, in quo idcm mobile percurret fpatium D C, dcniquc ipatia omnia ED, D C, C B , 
codcm tcmoorr fingula percurrcntur, 

R M N O V X 
I I 1 I I I I I I 1 



I I II I I M I I 
B C D E 



Z. 



Demonftrabimus primo fpatia C B,B A,codcm tempore in fuppofito motu pcrcurri. 

Si cnim tcmpus pcr A B, non cft xqualc tcmpori per B C, crit vcl majus , vcl minus. 
Sit primum majus fi ficri poteft. Ergo tempus per AB, cft ad tempus pcr B C, ur ali- 
qua reda major ipfa B F , ad ipfam B F : fit rc&a illa Z. Ergo cft ut tcmpus pcr A B, ad 

• Hxc epiftola Typii ediu fuit romo (. opcrem Gaffendi intcr epiftolai ad eum fcripta». 

Cc 
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tcmpus pcr B C ita rc&a Z ad rcctam B F, fumantur intcr rcctas N F, B F, tot mcdiar in 
continua proporrionc, ut R F,M F,N F,doncc minor cx lpfis ut A F, lit minor quam rc- 
fta Z, quod quidcm necefiario cvcnturum vcl cx foia mcdii invcntione , ejufquc itera- 
ta , quotics opus rucrit.opcrationc , quis non vidct f 

Erunt crgo continux proportionalcs rccli AF,RF,MF,NF,BF,ciim autcm fit ut A F f 
ad B F, ita B F,ad C F, & ita A B, ad BC, crgo porerit continuari proportio fub codcm 
numcro tcrminorum , ut fint ctiam proportionalcs B F, O F, V F, X F, C F, idquc in ca- 
dcm fupcriorum ratione. 

His ita pofitis & conftru&is confiderentur & comparcntur fingula fpatia A R, R M, 
M N, N B,(ingulis fpatijs B O, O V , V X , X C, fingula ncmpc fingulis,hoc cft fpatium 
A R, fpatio B O : fi igitur per fpatium A R, fucrit motus uniformis juxta gradum ve- 
locitatis in pundo R acquifitum ,tcmpus pcr A R, ad tcmpus pcr B O, componerctur 
cx ratione fpatij A R, ad fpatium B O, & viciltim cx rationc vclocitatis pcr B, ad vclo- 
citatcm per R,quodnotiilimum cft, &. Galilcus ipfc dcnionftravit propolitionc quinti 
tractatus dc motu xquabili. 

At ut fpatium A R, ad fpatium B O , ita pcr primam propofitioncm rc&a A F, ad rc- 
elam B F,& utvclocitas pcr B, ad vclocitatcm pcr R, ita lx fuppofita motus accelcrati 
juxta lpatia dccuria dcfinitione, rcfta B F ;ad rcctam R F,crgo tcmpus pcr A R , hoc ca- 
fu ad tcmpus pcr B O, componcrctur cx ratione A F, ad B F, & cx ratione B F , ad R F, 
cflct igitur motus per A R, ad motum pcr B O, ut rccta A F, ad rcctam R F : dcindc li 
pcr fpatium R M, ficrct motus unitbrmis juxta gradum vclocitatis in O acquifitum, ei- 
dcm rationc probabitur motum pcr R M, ad motum pcr O V, cflc ut rctla R F , ad rc- 
Gtam M F : fimiliter confidcrando vclocitatcs punctorum N , & V , crit tcmpus pcr 
M N , ad tcmpus pcr V X , ut M F , ad M F : dcnique confidcrando vclocitatcs 
punclortim B , & X , in ultimis fpatijs crit tcmpus per RB , ad tcmpus pcr X E , ut 
N F, ad B F , fcd omncs cjufmodi rationcs ncmpc A R, ad R F, R F, ad M F, M F ad N F, 
N F, ad B F, ex conftxu&ionc funt cardem. 

Ergo tempus omnium motuum pcr totam A B, ad tcmpus omnium motuum pcr 
totam B C, in utrifquc fpatijs , ita ut diximus , confidcratorum cft ut rccta A F, ad RF, 
fivc N F, ad B F, fcd tempus motus accclerati pcr AR, cft minus tcmporc motus per 
A R uniformis juxta velocitatcin in R, cum cnim a punftb R , ufquc ad punclum A , 
pcrpetuocxhypothcli vclocitas crcfcat , crgo i puncto R,ad punctum A,citius pcrmo- 
tum accclcratum pcrvcnitur,quam fi vclocitas acquifita in R, cadcm & uniformis ufquc 
ad punclum A,pcrfcvcraret. Eadcm rationcprobabirurtcmpus motus accclcrari pcr RM 
cfle minus tcmporc motus uniformis per RM, fi vclocitas ipfius ultimo ipfius fpatij M 
punfto rcfpondeat.Deniqucconftat motum pcr totam AB,accelcratum,ut fict hypotlic- 
(is, minori rcmpore ficri quam motum alium fi&itium cx motibus uniformibus juxta 
vclocitatcs ultimis fpatiorum A R,R M,M N,NB,punclis rcfpondcntcs compofirum.ac 
conrra tcmpus motus accclcrati pcr B O, eft majus rcmporc motus uniformis pcr B O, 
confidcrati juxta vclocitatcm puncli B, quia vclocitas a punfto B, ad O, fcmpcr crcfcit 
in motu accclcrato , juxta hypotcfin , & minor fempcr cft velocitatc , qua: rcfpondcr 
pundo B : unde pari ratiocinio concludetur motum pcr totam B C, accelerarum , ut ficc 
hypothcfis, raajori rcmporc ficri , quam motum illum fictitium cx motibus unifornii- 
bus juxta vclocitatcs primis lpatiorum B O , O V, V X, X C, pundis rcfpondcntcs com- 
pofitum. 

Cum crgo tcmpus motus accclerati pcr AB, fit minus tcmporc motus illius 
fiftitij pcr candcm AB,& contra tcmpus motus aceclerati pcr B C, fit majus tem- 
porc motus illius fictitij pcr candcm B C , ergo minor eft ratio tcmporis motus accc- 
lcrati pcr AB,ad tcmpus motus accclcrati pcr B C , quim tcmporis motus fichtij 
per AB^d rcmpus morus fictitij pcr BC:(cd ut tcmpus motus accclerati pcr AB,ad tem- 
pus motus accclcrati pcr B C, ita pofuimus cflc rcctam Z ad rcclam B F , & ut tcmpus 
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motus fi&itij pcr A B, ad tcmpus motus riclttij pct B C, ita dcmonftr.ivimus cfle N F, 
ad B F, crgo minor cft r.uio rcctx Z ad rcdam B F , quam rcctx N F , ad camdcm B F, 
quod cft abfurdum , cilin rc&aZ iit major rccta N F. 

Ergotcmpus motus accclcrati pcr AB,non efl majus tcmporc motus accelerati 
pcr B C. Eadcm facilitatc probabimus tcmpus motus pcr A B, accclcrati Jion cflc minus 
tcmporc motus accclcrati pcr B C : fit cnim minus , fi ficri poteft , crit igitur ut tcmpus 
motus pcr AB, accclcrati ad tcmpus motus accclcrati pcr B C,ita rcda minor ipfj B F,ad 
iplam B F , cfto itaquc rctla illa minor quam B F G, & fit tcmpus motus accclcr.m pcr 
A B , ad tcmpus motus accclcrati pcr B C, ut G, ad rcftam B F, & intcr rc&as B F, C F, 
exponatur continue proporrionalium fcricsquarum maxima O F, lit major quamG. 
Eodcm quo uli fumus in fupcrion demonftrationis partc ratiocinio confcrcndo fpatia 
in ipfa B, intcr limilcs proportionalcs intcrccpta , cum fpatijs B O, O V, V X, XC, mu- 
tcmus folummodo vclocitatcs uniformcs , & fingamus vcrbi gratia motum pcr A R, 
unirbrmcm fieri juxia gradum vclocitatis in puntto A acquilitx,motum vcrb unirbrmem 
pcr B O, fieri juxta vclocitatcm acquilitam in pun&o, O & lic in rcltquis fpati/s in qui- 
bus patct omncs vclocitatcs pcr A B , uniformcs augcri , vcIocit..tts vcro pcr B C , 
unifonncs minui,contra id quod inpriore dcmonftrattonis partc fucrat ufurp.uum. 
Concludetur ut fupra tcmpus motus hujufmodi unifbrmis pcr AR, ad tcmpus motus 
untformis pcrBO.cflcut rcda RF.ad rcdam AF,dumenim augcntur vclocitatcs.tcmpo- 
ra motuum minuuntur : fimilitcr tcmpus motusuniformis pcr R M.ad tcmpus motus 
unifotmis pcr O V ,crit ut M F, ad MR .dcniquc t;cmpus motus fiditij illius pcr A B , 
cx uniformibus compofiti ad tcmpus motus fiftitij pcrB C, cx uniformibus paritcr 
compoliticrit ut RF, ad A F, cum omncs rationcs fint cxdcm , hoc cft ut O F, ad BF, 
pcr primam propofitioncm. * 

Tcmpus autcm motus accclcrati pcr A B, cft majus.tcmporc motus illius fiftitij cx 
uniformibus compoliti.cum fuppofucrimusin motibus uniformibus auctasfuilfc velo- 
citatcs, qux nimirum in hoc cafu primis fpatiorum A R, R M , &c. punclis rclpondcnt; 
fcd & tcmpus motus accclcrati pcr B C,cft minus tcmporc motus ficlitij cx uniformi- 
bus compoliti, quia hic vclocitatcs minuuntur,& ultimis fpatiorumBO, OV,&c. 
pundris rcfpondcnt. Ergomajorcft ratio temporis motus accelcrati pcr BC, quam 
temporis motus fiditij pct A B , ad tcmpus motus ficlittj pcr B C : fcd ut tcmpus mo- 
tus accclctati pcr A B , ad tcmpus motus accelcrati pcr B C ; ita eft rctta G , ad 
rcdam B F, cx fuppofitionc : ut autcm tcmpus motus fi&ttij pcr A B,ad tcmpus morus 
ficlitij pcr B C, ita rcda O F, ad B F, cx dcmonftrationc ; ergo rcfta G , ad rc^am B F , 
majorcm proportioncm habet, quim re&a O F, ad rcclam B F, quod cft abfurdum , cum 
recla G.fit minor rcCtu OF, cx conftruQioncmon crgo tcmpus motus accclerati pcr AB, 
cH minus tcmpore motus accclerati pcr BC,fcd ncc majus ut fupra demonftratum cft.cr- 
go cft xqualc. Eadcm rationc patct tcmpus motus accclcrati pcr C D , xquari tcmpori 
motus accelcrati pcr A B, & tcmpoti motus accclcrati pcr B C, & conrinuatis, li placet, 
in infinitum rationibus , omniu omninp fpatia codcm tcmporcpcrcurri. 
A A 
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tcm aftruimus. Intelligatur motus gravium dcfccndcntium a quictc cxpunfto Auf- 
que ad pun&um H, vcrbi gratia , & fuponatur , fi ficri potcft , vclocitatcm gravisca- 
dcntis accclcrari juxta rationcm fpatiorum dccurforum. Ponaturmotus jam faftusab 
A , ufque ad H, tcmporc unius minuti, aut altcro quovis tcmporc dctcrminato, fic fup- 
ponatur motus continiiari ufquc ad punftum K,aio motum pcr HK, ficri in iftanti.Si 
cnim motus pcr H K, non fiat in inftanti, fict in tcmporc aliquo dctcrminato, quod pcc 
aliqucm numcrum multiplicatum cxcedct tempus in dccurfu fpatij A H infumptum. 
Ponatur numcrus multiplicans j. ita ut tempus motus pcr HK,quinquics fumpturh 
ccccdat tempus motus per A H, rc&is K A, H A, fumatur tcrtia proportionalis G A , 
& toties continuetur proportionalium fcrics, doncc fpatiorum intcrccptorum numcrus 
cxccdat numcrum quinquc : fiant crgo ex proportionalibus continuatis fcx, verbi gra- 
tia , fpatia ultra punclum H , quae fint HG,GF,F E, E D,DE,CB, crgo tcm- 
pus motus pcr H G , pcr prarccdcntcm cft arqualc tcmpori motus ptr H K , fimi- 
litcr tcmpus motus pcr G F , cft iqualc tcmpori motus pcr H K. Dcniquc 
motus pcrtotam H B, fict in tcmporc quod ad tcmpus pcr HK, crit lcxtuplum. 
At tcmpus tcmporis pcr H K , quintuplum cft majus tcmporc motus pcr A H , cr- 
goafortiori tcmpus motus pcr H B , tcmporc motus pcr totam H A,cft majus, quod 
cft abfurdum. Ergo vcra rcmanct Galilci illatio quamvis cam iplc non dcmon- 
ftrarit. 

Hzcbrcvitcr & familiaritcr , Clariflimc Gafllndc , fcripfimus, nc ribi impofterum 
faccflat ncgotium aut Cazrxus , aut quivis alius Galilci advcrlarius, & in immcnfum 
cxcrcfcant volumina , qux unica' demonftratiouc , vcl fatcntibus ipfisauthoribus aut dc- 
ftrucntur, aut inutilia & fupcrflua crfkicntur. Valc. 

Lettre de Monfieur (jaffendi a Monfieur de **** 
jyjONSlEuR; 

II y a deja quclquc temps que Monfieur le PreGdent dcDonncvillc sctant donnc l.i 
pcinc dc mc vcnir voir,mc laifla un ccrit dc Monficur dc Fcrmat touchant 1'accroiflcmcnt 
dc vitcflc qui cft cn la cheutc dcs corps , & parcc quc jc n'ay point cu 1'honncur dc le rc- 
voir dcpuis,& que jc nc fcay point fon logis pour lc luy pouvoir rcndre,& quc dailleurs 
il mc fcmblc qu'il mc dit cn paflant qu'il avoit chargc dc vous lc rcmcttte aprcs qu'il 
mc 1'auroit monftre.jc mc fuis advifc dc vous 1'cnVoycr Qns plus attcndrc,avcc lcs trcs- 
humblcs rcmcrcicmcns quc jc dois a mondit ficur dc Fcrmat dc la bontc qu'il a ciic de 
m'cn donncr la communication. II icroit fuperflu dc vous dirc , combicn j'cn fuis latis- 
fait , puifquc commc vous fi;avcs micux quc tout autic ticn ncpcut partir d'unc tcUc 
main qui nc foit parfait cn touc point . Jc fuis , 6tc. 
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Letteradel Signor ^Benedetto Cajlelli Abbate di Verona, 

al Stgnor dt **** 

JLL. MO ED ECC MO SIG. R8 

HoLcttii pcnficri fottihflimi dcl Sig. r di Fcrmat intorno al ccntro di graviti , c 
confcflb libcramcnte chc mi fono parfi bclli , & dcgni di qucllo lublimc intcllctto ,chc 
mi fu cclcbrato con alta lodc dal Signor di Bcaugrand , quando palso pcr Roma , c vo- 
glio crcderc chc ne habbia afibluta dimofirationc ; c pcrche il Sig. rc di Bcaugrand mi 
diflc di havcrc dimoftrata una fimilc propolitionc , cioe , che il medclimo gravc po- 
fto in divcrfc lontananzc dal centro dclla tcrra pclava inegualmente , c chc il pcfo al pc- 
fo cra comc la diftanza alla diftanza dal ccntro dclla tcrrra , io mi applicai a pcnfa- 
re a qucfta matcria , e prctcfi allhora di havcrc rirrovata la dimofirationc , ma dopo 
cfiendo mi ftate promoflc alcune difficolta ,mi raifrcddai inqucfta fpccolationc : mi ri- 
cordo pcro chc ancor io ne dcduccvo la mcdcfima conlcquenza , chc deducc ancora il 
Signoc di Fcrmat , cioc , chc il grave chc havcra il fuo ccntro di gravita col ccntro 
dclla tcrra non havcra pcfo alcuno : c di piu che la terra tutta non ha pcfo: c in oltrc 
nc cav.ii , chc dcfcendendo un gravc vcrlb il ccntro dclla rcrra non folo va mutando 
pcfo di momcnto in momcnto.ma (cofa chc puo parcrc piu marauigliofa) il fuoccntro 
di gravita li va continuamentc movcndo nella molc di cflb gravc ; di piu chc un gravc 
di quallivoglia figura chc fi mova in fc mcdcfimo circolarmcntc purc va continuamcntc 
mutando il fuo ccntrodi gravita :cpcrtanto facilmcnte concorro conilSig r . di Fcr- 
mat.chc ilccntro di gravita non fia ih natura tale quale 1'hanno dclcritto comuncmcn- 
rc i Mcchanici : c fc io crcdcfli chc lc mic dcbolczzc potcflcro cflcr carc al Signor di 
Fermar, gli nc mandarci una copia, non folo pcr riccvcrc documcnti da S. Sig. ri *lll. rr,a . 
ma pcr farc acquifto di un talc c tanto padronc, al qualc prcgo V r . S. J. dcdicarmi fcrvi- 
torc di fingolarc dcvotionc , c li bacio lc mani. 

VI%0 CLA%ISS1M0 T>OM. T>E ^A^CHIJ^ 

Sen. Tho/. Tetrtts de Fermat S. T. 

POIyxnum tibi tuum , Vir Clarifllmc , mitto , fcd obfcrvanda in co quidam fup- 
pcditat codex manufcriptus optimi notx au£torum rci militaris haclcnus inc- 
ditorum qucm pcncs mc habco; apud cum collcctioncm quamdam praxcptorum 
& monitorum militarium invcni fub nominc n*fi*CaA£r, cujus auctorem licct manul- 
criptus non dctcgat , colligo tamcn cx gloflario Gratcobarbaro Mcurlij , cum cflc Hc» 
roncm , non illum quidcm Alcxandrinum cujus fpiritalia & alia quxdam opufculn 
cxtant, & qui antiquo , hoc cft , optimo acvo , Grxcc fcripfit , icd alium poftcrioris 
acvi , quod plcraqUc ipfius vocabula Grxcobarbara iatis innuunt ; utrumquc , xtatem 
ncmpe & nomcn auctoris , confirmat Mcutfius in vocc tumCifMt ubi citantur fcqucn- 
tia Hcronis verba in MfflAiwd , Jkittti y*r nt »v*W rfr ri Svmuit wiit xj •» *»ruCifnm t 
hxc cnim vcrba cum in mco manufcripto dcfint , fupplcndumin conomen aucloris 
cx manufcripto Mcurfii ; tcmpus vcro quo hxc fcribebantur & quo voccs i*h*K-m & 
xtmtff nor in ufu crant , ultra feptingcntos plus minus annos non 'vidctur cxcurrcrc 5 
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hoc autcm tra£tatu , plcraquc Polyxni ftratagcmara fuppreflbauthoris nomi- 

nc alijs Ixpc vcrbis rcfcruntur , quandoquc & ijfdcm , undc ampla cmcrgit cmendatio- 
num &notarum criticarum pcnus > cclcbriorcs aliquot tibi, vcl ii mavis doctis om- 
nibus tuonominc jurc rcprxfcntationis libcntcr cxhibco. 

Clcomcnis Itratagcma narratur Ub. L Polyxni pag. 20. edirionis Tornxfianx ic- 
qilCIltibus VCrbis , Kxtt/^wnt A^fojr tsoAtJMi irTK&TvmS&nr , »r T»?r \'f}ii»it iufidt fuA*«i t»> 
Jftiwavr -nu mKt/Aeit , «) vit-r* SV* KAfojJtritf /S*aiito vsra «»ovx©- in(nurt T* s?*t»x, «j «uToi tb 174 /»£» 
i r-j«Va^>r, crtj^ouirair «irSoW^orTo, t£jorTwr irm*\Uf<iJ, ivttTnvtuirttr * rTsr*T*vorTO , fofotur»/ <\*9f* «*ft- 
«foxtr »74» ifwiKttSeu ««»«5,1 , is^jV*ff9*t,o tur eV»pv£ir, cj /1 A f j^ioj Tf Jr *f iror 1 7f «VsrTOjKAittarnf staj/- 
fjir«J (7*>a^«r £(4Afif ivinKtt »tj joi/rir lii Afyims *ttutum , hoC loCO poft VCrba »£»»VT«<r s'r- 

Ti^ittWjaddcndum cx manulcripto«fi«'> , '7w, »»/V«»r , quod finis iplius ftratagematis plcnif- 
fime confirmar. 

Thcmiftoclis ftratagcma , eodcm libro pag. 44. rcfcrtur hoc modo , e'P«x>ji/ iV'r«»r 

Stf ^11 f.fjLUAy*rmi , tuAtvTi t»1i eTaAwst Jc*7*j{Jjijr tm rli TVy*l > tXtJtltt iVrt/ « /><*<« suuti s?*t*j- 
•»ti' tVi t«V «*Ttf af , T«Twr irnyrtieKautteir /Sswiaiv/ vsstV»/ *ivt«i/ inttWtXTt t COrrigClldum CX 

manufcripto «V»>«V*t», quam cfic vcram lcftionem innuit fcnfus. 

Agclilai ftraragcma occurrit lib. 20. pag. 86. A'}*™*©-» aitillc, »• Ktf«m/* A'9i»r*;*r tf ',. 

«j/Jir , nyfttki Tit , oi TOAtpjoi fivytfir iit Tor rteir Tnt A'J«i;, i 5 Tf off»T«f<r «5/ *'vt«7 of «j 'w.oir- 
to «Vjtrtu , oi/ *£« «» <rp<Atfor o-vuttKUttlou t»ii i§ *weroi*/ ft*%utt»il , ibi loCO VOCis A'9»r*<«/ 

rcponcndum cx manulcripto e»C*j«/. 

Aliud Agcfilai itraragema rcfcrt Polyxnus codcm libro pag. 103. A'j.»ei>.«»9- *# t*I/ 
Xi*Tff«-£«'«j/ »£/« r mMftmr T*t jtutAjr* /vr*7«7 jrtuTn&*< Tf 3/ «VJir 01/ /i<eAt»MT<w cra T«r xoir.i «fvuftftrna, 
t«toi/ itj «Mjcor (ri/j.A riutrQ- > *j uirurir ir't<u «J cvarSur, V ntucrji ,-<> < /1*' T*f to»/ :r,A>.i> 

ver»^'if. Vultcius hoc modo intcrprctatur : Agciilaus in lcgatioiubus pVtcbat ab hofti- 
bus ut maximc potcntcs ad fe mittcrcnt ; cum quibus dc communi utilitatc lcrmo- 
ncs confcrrct, cum lus plurimum habcns confuctudinis , & communicans focumac 
cincrcs , fcditioncs in urbibus cxcitabat proptcr vulgi fufpicioncs. Vidctur intcrprcs 
loco vcrbi o-TtrJ&t quod cft in tcxtu Grarco, lcgiilc <TToJtfrcum vcrtat cincrcs, fcd ni- 
hil mutandum cx mahufcripto cvincitur ubi lcguntur hxc vcrba £ «t*** «fii •hrii 

mtifttrQ: 

Clearchi ftratagema narratur librocod. pag. no. his vcrbis , KAtV>f^©-Sr <Vef<« ? , rw. 

TffJro/ lioCoj Ti t-fxrtvus Mj,TtK<ti*C*r»r , »' j T*f»j/i«Mr , il ytrul» ivnlmf StJfuf©-, u»/«r* eV9<>r *'ri- 
r«<rf*J, 0 j *r*r*/ drtufiirQ» , » T«f«'yftAf<« rS7o iS'iJu.^% T*t rfxnvrot <ji7«>foriir t5 rv<\ifir* &>C*. 
Verba quardam hic iupplcnda ex manufcripto , qua: tamcn vidctur in iiio codicc vi- 
diflc intcrprcs Latinus , licct dciint in cditionc gnca Tormiij , funt autem fcqucntia, 
«*« «*T«»i «MT*W*r7« ir*vnSir\u «*i T«f«ojoi>iroj. Atquc ita dcficrunt cxilirc ac pcrrur- 
bari. 

Pcrdicca: ftratagcma fcqucns Icgitur libro 4. pag. 114. nif/iV r^ufjir «*i M*xt^evrn»- 
Mfjirjttr iTu/n «oKXoi M*u/ori/ ihdvur}» foftir , **i 01' aojto/ Mtuftrtt Av7f«»r ihriS) -r ( \t -nt /u. 
yo* nrav «VoA/uoTffoJ, t'Tix»fv*/</*7o Ttfj Aw7f«»r , irrnhcifurQ- t$ «»fv« tT*riA9or7j iyfiiKa* tit 
«V* Au7f« 1'AAiifioi ix» »foir/oir7« , *'»Jt v 4»?»f<f T «i *'j^f<«Aj»7«/ KTitrvnr. »} J<i Hvullrtt 'oflnyriAtS 
T*t /iW Tir Av7fo»r f«»7i»f/*f «jC7oA.jxo7«foj <»f<j/ tw/ (ui^af ijiror^o , •»*/ e# jzoVo» t? w*ir i^r7t/ to ^«i- 

rft<r9«j, quodlic interpretatur Vukcius. Pcrdiccas Illyriis& Maccdonibus bcllum gc- 
rcntibus cnm multi Maccdoncs capcrcntur vivi , rcliqui etiam rcdcmptionis fpe ad 
pugnam minus alactcs ctant , quibus Icgationcm intcr fc dc rcdcmptoriis muncnbus 
mittcntibus , praecepir lcgato ut rcvcrfus nuntiaret fc rcdcmptoria munera lllyriorum 
non acceptutum , fcd condcmnatos captivos mortc affcclurum , Maccdoncs dcfpcra- 
ti falutc rcdcmptivi audaciorcs adpugnandum rcddcbantur, quippc quibus in foli 
Viclorid falus poiita ciTcr. In hoc ftraragcmatc voccm 1'Mufjoi mutandam in i'AXufi2r indi- 
cat nota marginalis cditionis Tornxiianae; fi vcra cllcr cxplicatio Vulteii , nonfolum 
vcra fed & ncceftaria cflct illa cmendatio, fcd frigidiflimum cflct ftrar agema , fi fc- 
qucrcmur fcn/um mrcrprctis : Polyxnus quippc vult Pcrdiccam prxccpiilc lcgato , ut 



/ 
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rcvcrfus nuntiarct lllynos rcdcmproria muncra non acccpturos , & hic eft vcrus icn- 
ius ftratagcmatis , qucm Hcro aJiis vcrbis ; iccundum hanc qus clt vcra & gcrma- 
na intcrpretatio , cxprelfit in manufcripto his vcrbis , «™t»/W* tmJ?*» , mafwntvWn Jlf ^ 

**s ■mfiefvytt thiirlti £ri rSr **Aff/i»» itrth iii •/' miMum iC^rmtlt xjv mrtnifurmt ; r- t _ . 

<*/^,u*u«t»/ mmixluturi. 

Alcxandri ftraragema rcfertur ctiam hb. 4.pag. 248. vcrbis fequcntibus , a >«'<;*»/, ©- 

AstfH». -_^T*jjt<ri«/ fttAAar», «*^<*;,r». //* -ni< MmiuJitit "tJuur. it iy-pi yii»r9t iSt lUfrur tit y, v jca/- 

**M». T *« JBM» «Wf j£m nir >i5r, ir /1 « «•«.*t > £ vyt.-i.urr* t»ti />. Mw.Air ¥<m trurcmt , 0 ; 

A n«V/«/ «^»7/* mfrtvtirtut iJirrtt , rit mtU rot mvktftet ifuit i£*Avr*«> «J rtut ytiumit i>r«r7» f«A«- 
xahtfM. <_*f«»© ^ e«v/fj.T» >_i/ >-«// f :<- Jr , «if */*«;£ Kfm-mr , •< M*Ju/i/«f -yjani Ttp r.rSiiit»» T j.'r 
^*»»© «wWwtfnf fvunJit iuCi».ut rtit mhiujeit «| Tiir »«A«/>-* /»£«/• tv it pvy\r trfumrn. 

Hoc loco dcfunc quxdam vcrba poft voccm *»'« , qux fupplcnda cx manufcripto 
ubi narratio cft intcgra & clcgans > lacuna itaquc ex co lic rcplcnda , ri] t & Svui «; «V- 

/>«./'<. Tt7f ««Alf-WJf mftrCm>UTt. 

P.immenis ftratagema talc proponitur libro 5. pag. 3S5. Umuuimt 'ohlynt iyur Jvrmuit 

var» ^Ktiitttt iw»;8t/( »r»f4«' «iVt»;*»».»» ii t» t_» viktuiut t-f*To?Tt/er , s /» rvVSni/* c«j_*9<-r .1); «>,«. t£ 
Tlexftuirtt , i 5 rw*Tk iTj9t'm»© T*»f «oAi ( u/o<f | TcAA-f mvrit ?5i/f_f //»;itt_V*7» «vTtf rvtiwum, wjy 
/» ar _nf<'* jrvfi^tit i* exnti lif iuutt ui Jvtmuitiif hl n <rurti»<_*r©. 

Hic addcnda cx manufcripto poft vcrbum Hvrii fcqucntia , ui» *; ; t»t« rf*7jf 

tyturut r ::>. tJ rvrinum , ix/Jroii Ji *:rtf/* Jfr «» t* </*«t«i tV rv*T«r yrtfi^tir rtt iJi»j £ 
a«/ -rtAfu/»; , T«r zr:?.iui&>r «V cvtQnf** *rre»fir«far««r. 

Pompifci ftratagcma rcfcrtur lib. 5. pag.402. n««iw/ie©- «ft/r^rrt"»' » «» } k*' 

Ari» tJ/ ^*>'f«r i£;ir*/ T«i —>■//// iwV.nr , «»/ Am« 'it* avttyis .... x) t*i/ *ai(outtoii a.Tri / ts^<u 
rv t*t» Tir» •wfo«ri'j*C(r , *7 /» c* tS/ iraM«i *'/i»i c#t«vS* mftlttajt , i Ji T«r/ flu^iJr , «i/ 
t(U*Sit t T«j fxarrmi rrjt.ij ifiBtutrQ- 7»i »*«i'«-»i *'u7«»r i^«f«»V*T». 

Vox rvrtySt qux htc vulgo lcgitur , corrigcnda ex manufcripto & loco illius rc- 
poncndum «vttym !tt quod cx conjccluri vidcrat Cafmbonus ut patct cx ip/jQS ootis. 
Alcxandri Phcrcnfis ftrataa;ema rcfcrtur lib. 6. pag. 426. aV^**//©" n*r«ffMr w/^ K .* r . 

T©- Ai*»<dtr»i «fii tkTxruf rit A'r1i&t r*vi **r«fii tmvfMt^tt i d*f f»7r , «ftt**/<4i» t»« u&Titr rC*.-mf, 

&c. Icgcndum cflc, W *'<•▼/« , ut vult Cafaubonus in notis, confirmat codex manuf- 
criptus ubi lcgirur /;« mr* «huat'u, qua: vcrba idcm ionant. 

Cyri ftratagcma narrat Polyxnus lib. 70. pag. 477. his vcrbis. Kff© M»«<b;r «>^«t«s«. 

ftir© rfit KTliin ; »»il Jt ntffZf «i yvttuxti t* t«'m* nteu ir Ud.r%tytiJiut ¥ •njmtlnt P*ytt o#- 
7*^9* rvr»4«, «r«A«r «jv^r •/ n»f f«/ , »'i /i «/«» t« ricr* xj rit ytttu*of , mmitrJu vm mvltit «rtVft- 
4** , »; T«f M«/.f *7*«7«i Jiuwlut TjirWini , rixnr mi&Tnt itinnsmii , ui firuli K?f>r «rj of «vT»f *a- 
?JIf /tirflljra/ umytl. 

Hk loco vocis «*9«'r7ii corrigendum cx manufcripto*wuf*5«»7«f, qux vox itidcm rc- 
ftituenda in ftratagcmatc Apollodori pag. 455. manufcriptus nofter cx quo coniici- 
inus voccm «*7<!»7*i mutandam in evuvmiSrltt vcrbis lcqucntibusrcm narrat & ftratagcma 
Polyxni cxprimit , •»' Ji rv/*T*Jt/* T»T«»r nniumu , &c. vox aurcm illa rnehus authoris (cn- 
fui rcfpondet quam n mmiirlti vt lcgcndum ccnfuit Cafaubonus. 

Darii ftratagcma narraturlib. 7. pag. 489. hoc modo. Anf««© iwAifu» Xmmmt Tfiyj ^> ? . 

ftiuimt , uimt Mf«*r«n ualf oi , rir Ji S*xjt£r ;^i5rr»r rit iJbilmi x) t«» xaruer 5) rm ota* «%>t$»tju -nij 

n*f«-*i«- &c hk loco vocis <*^»7».» qux cft corrupta in cditionc Tornxfii , legcnduni cx 
mauulcripto *'»«ifi9t»7«»r. 

Scipionis contincntix excmplum laudc digniflfimum refcrtur lib. 8. pag. 568. fc- 

qUCtltibuS VCrbiS , £*/*»* JbfvaiJliii xmCur l* rC«f/* saAir mtincsmi , mt »1 fvytytjti mmfHrtr »>*- 
j#» n&Xit vmftvZf 'iyxBtu , T«r *«rrtf« *'vTr?f iim^nirmt tj*f«'r*7* «Wcl ^r ivymrtt*., n 3 /<Sf* 
ntulca/lQ- ,e 3 jtj Tmv}gi rvir^«fJr*7o , «f cv<ji imiJlJlltu t* ttf» f &C. ibi VulgO lcgitur 

quod intcrpres vcrtit captivorum duttorcs.fcd lcgendmn cx manufcripto, tvuimytyt), 
hoceft virginumdudiorcs, qux corrc£bo & vcriifima , & clcgantilfima , ut nullus fu- 
pcrfit dubitandi locus. 

Plura adjungcrcm , fcd fcriis jam dcfincntibus quarum bcncficio otium fuppctcbar, 
fincin quoquc huic »*f«»iC»A<»r «*fixff»A; imponimus. Valc & mc am*. 

Cc 4 
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FI%J) CLA%JSSIM0 £>. T>E TELLISSOS^. 

Libellorum fupplicum Afagijlro. 
Samuel de Fermat. S. T. 

ClUricas obfcrvationcs quas mihi nupcr milifti , vir clariflimc, /ipius Jegi non fi- 
nc volupratc Sc admirationc; in llliscnim ingcnii, judicii, & doftrinx doccs 
quas in tc jamprldcm fufpicimus ubiquc cluccnt : nihil autcm invcmrc poflim quod 
tanri munctisvicc ribircfcram, nili commodum egcftati mcsE fuccurrcrcnt varix lc- 
dioncs quas vir tibi (ingulari conjunctus amicitia , cujus mihi jucunda fcmpcr ert rc- 
cordatio, margini appofiiit quorumdam librorum quos fcdulo pcrvolucbat, & quo- 
rum plcraquc loca , Icd U* mi t t t yt » cmcndavit •> fcis cnim quam prxcoci ille ubcrtatc 
florum amxnitatem rructuum maturitati junxcrit , ncc mc latct quanta ipfc flduciS 
fuas cxctcitationcs Iblitus lit in tuumfinum cffundcrc > licct autem omncs iftx quas 
cxccrpli cmcndationcs ,vcl parcntis mei conjctturx, tibi novitatis gratia non commcn- 
dentur, ill.is tamcn,quxtua crtcomitas, tc bcnigna manu fufccpturum non dubito. 

Thconcm Smyrnxum , nc tc diutius morcr , vir clariflime, nofti , auftorcm opcris 
illius cui titulus «*S»^7«*»r y t t>iiuut ut tiit n n\*lvt& itiytutit t quod prodro- 
mi inftar cft aut ifagoges Philofophiz Platonicx, qux ncmini Gcometria non ini- 
tiato patcbat : illud opus cdidit Lutetix anno 1644. lfmacl Bullialdus vir doftiflimus 
& Latinitate donatum clcgantibus notis illuftravit ; fcd non omnibus illud mcndis 
purgaflfc vidctur.ut aliquot, ni fallor , excmplis, qux fcquuntur, planum fict. 

Primum occurrit pag. 7* illius operis ubi «*y «7»»"V & cvupmiat agit: locum illum 
cxfcribcrc non pigct , ipfa cnim fcrics cmendationis procul dubio ncccfliutcm, & vc- 
ritatcm oftcndct ; ■» ywt"-* , ait illc , »?•***< M *) A«tmi «1 iA^ra, , & infc- 

rius , ti «Wrfu-m « j£t f9o»«>r hvnt >wtu\ti fvreu tici + t ujau ngl J>au?rawi wj roi^miJiit, 

huic voci cfio/fi77K<u aftcrilcus in margine refpondcr cum voce <ft*»f»7« , ar hic rcponen- 
da bis vidctur vox *A«iftToi loco «5 J)u t %j»i & J)<u t tv>»i , lcgcndum ncmpc yt*nt**j* 
fmd iici iJiaftlti , idquc confirmat Manucl Brycnnius cap. 1. lib. 2. 'A t u»nxit : Icgen- 
dum prxtcrca t^yyt «"«nn/ •*wr t*t<u «#» <m t *l** ifi<u t tl«i, & harcquoque lcctio con- 
firmatur vcrbis cjufdcm Brycnnir lib. 1. cap. 3. ubi dicit t&iy>& k« *tys *7*«»'*f *'/ i uj>- 
rit li i t i9ui, rinuutt iis y t *uu*t t «*•' *> rit m %in, punctum , vcro <Sc inftans func 
iJituftji & confcqucntcr ftoy>& ih<u t tj\t , nondividcndi vim habcns , ut uvlt intcr- 
prcs Latinus : ncc immcrito Bacchius Scnior iu introductionc artis mulicx quxftioni illi 
7» !t iVir itoL%rtt jit tuM»l,uitit , rcfpondct , f9i»©-, qucm non tantum ii\i%r»t , fcd ctiam 
«7«fMr cflc docet antiqux muflcx cclcbcrrimus auclor Ariftidcs Quintilianus lib. i.dc 
Mulica , atquc ita authoritas xquc ac ratiofuffragatur huiccmcndationi, qux fitunius 
tantum littcrx mutationc. Minima quoquc mutationc alia fitcodcm capite licctmi- 
noris momcnti corrc&io , ubi vulgo malc lcgitur , »»d j*s ns/8*;*»»*,/ , lcgcndum 
(cilicct , **rl , ut apud Brycnnium Paulo inferius ubi lcgitur «*tfTtt.»iV«j 0 f9hy&- 
0 t *Al<u Ji gtifvt, cpt/fit uit utt£mt h^©-, hftu* ii uiiuls , kgcndum vidctur if«fuu«r, 5c 
Brycnnii authoriratc confirmatur. 

Haclenus dc Ibnode quoagirut in cap. illo 6. In cap. vcro 8.agitur dc fcmitonio , 

& ita VUlgO lcgitur &i Ji »uiu»ft y»iuu+ i* »/ ruic» p»t»s K^.iutt /*A" it ui 7«<irro7UH xj 1 

TtLvrluttHt , legcndum vcro videtur »*9J non : lcgcndum prxtcrca «^' */ ui) «uT07u.it it*9* 
ivTo fitir ««omir, qux lcctio qvldcm Brycnmi authoritatc nixa vcriorcm vulgatalen- 
fum crficit. 
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Atque harum probatio lcctionum dcfumi potctt, tS* nli ftnnuis iWtMu» 1 »' 
k** «» «fe» t»ii p*$*u*liuis xAuCvinmnr, ut Porphyrii verbis utar, qux in commcnrarus 
clariflimi intcrprctis rcreruntur pag. 276. lcd nonflnc mcndo, mulccnim ibi legicur, 

Ncc fllcntio prxtermittcnda cft clegantifllma , & audaftcr dicam, ccrtifllma altc- 
rius loci cjufdcmThconis emcndatio pagina 164. ubi dc oftonario loquitur : rcfcrtur 
ibi vctus infcriptio quam in columna jCgyptiaca rcpcriri tradidit Evandcr hoc modo, 

HfirCui+tQ- <wiri%*i*Otifil Sttit aiimclnii tnvutji *j if*nZ h'a/«» jjJ <T*xit*rstt y* «j rvn.9 «1 w*lf$ rii hv}ur 

xj rtt i(T»nv*r e pote urwfsti* rSt ■«£ *f»Tii /i/. <n/rm$i4»i , id cft , ut vcrtit Bullialdus , an- 
tiquiflimus omnium Rcx Oflris diis immortalibus Spiritui , & Caclo , Soh , & Lunx, 
Sc tcrrx, & No£H , & Dici , & patri corum qux funt quxque fuiura funt , prxdicabo 
mcmoriam magnificcntix ordinis vitx cjus : mcndofum procul dubio in hac infcnp- 
tionc illud epqte , & hanc lcctioncm fl rctincas quis indc fcnfus clici potcrit \ lcgcn- 
dum igitur epqti, arquc ita parva unius fcilicct littcrx mutationc huicloco fualux , 
& amon fua laus facdc rcftituit ur ; nec alicna cft ab hoc loco fapicntiflimi Platonis, 
cujus vclut intcrptcs Smyrnxus ille, fentcntia, dum aitin convivio «) uir Ji rir 7* •»»» 

(<i»r minrir *»*itmt »1 tramc*r*]<u ui ixi *ft»7©- fj) r»t!*r f yyiii-u *) *vt\*t m*t]* ti ££«t, ctC- 

nim animalium omnium erfcclioncm , ut vertit Serranus , ex amoris (apicntii exiftcrc, 
idcft gigni atquc nalci ccquis ncgavcrit , 

Per tjuem genus omne animantum 
Concipitur, \ifttque exortum lumina Selis. 

Apudlulium Frontinum de aquxductibus Romx pag. icxS. cditionis Plantinianx, 
vulgo flc lcgitur : in viccnaria fiftuli,qux in conflnio utriufqucrationis poflra cft , utri- 
quc rationi pcne congruit.Nam habct lccundum cam computationem, qux intcrjaccn- 
tibus modulis fcrvanda cft in diamctro quadranrcs viginti cum diamctri cjuftkm digiti 
quinquc (int , & fccundiim corum modulorum rarioncm qui fcquuntur ad cam , ha- 
bctdi;itorum quadratorum ex gnomoniis viginti. Hic procm* dubio lcgcndum non ad 
cam. f.daream : cujus cmcndaiionis ratio cx fupputationc geomctrica ducitur. 

Eidcm ctiam pagini lcgitur, ccntcnaria autcm & ccntcnum viccnum , quibus afli- 
duc accipiunt ,non minutintur, fcd augcntur, Nccufu frcqucnseft: vidctur Jegcndum 
Ccn. ideft centcnaria, loco vocis illius Ncc, littcns (cilicct ordine invcrfo accipicndis , 
cum forrafle in manulcripto rcpcrtum fucrit Cen hoc cft ccntenaria , quod tranfcriptor 
tranfpofuit & lcgcndum Ncc , particula fcnfui magis, ut vidcbatur ,accommodata pcr- 
pcram cxiftimavir. 

Hiscmcndationibus unam aut altcram duorum iufignium locorum addam , quorum 
primus cft apud Scxtum Empyricum, altcr apud Athcnxum ^Scxtus ilL Iib. 1. Pyrrhonia- 
rum hypotypoteon pag. 12. oftcndcrc conatur quam varix flnt pro diverfltatc xtatum 
Pha>ua!ix, •fe» 5 T*f'iiAi««f , inquit, «ti e avtv *'np rtis uu yifttf^/j 0 ' ur<u JUtl , riit "J *'ku*£*- 
n t iv*f«t7©- *} dvTO fifuu*\-mt utt vtuCvrimtt dunflr («uvfw , nu j *nfjA*rtit «>7wu,'ii , *) fuii 4 
«v7» -mt uit *u*u;* Atssl rvyyirttt r»1t j i£««*r0- ,idcft, Ut vcrtit HcnriCUS Stcphanus , CX 
xtatibus autem quoniam idcm aer fenibu* quidcm frigidus cflc vidctur , atiis qui in 
xratis florc conftituti funt bcnc tcmperatus, & idcm cibus fcnibus quidcm tcnuis vi- 
dctur, at iis qui florcnt xtatc craflus, codem modo & vox cadcm , aliis quidcm dcprcf- 
fi cflTc videtur , aliis vero alta ; at hujusloci clegantior fenfus erit fi lcgatur non fifiu* 
(cd xfut** , aUoquin dc lcnfu vifus qui facile maximam mutationcm patituf , nullus hlc 
forct fcrmo: prxtcrca « *iuwfor mclius colori Convenit quam cibo , & xqucdccolorc 
ac dc cibo dici potcft *• w7»w»fli, fic apud Virgilium lcgimus, faturata s murice vrjfcs, & 
bjali ftturo fucata colore. 

N anc ad Athcnxi locum tranfco; quis autem urbaniflimi illius fcriptoris falcs variJ 
Cpnditos erudirionc ignorat? Etli quid in cofrigidum aut inficctum occurrat, quis ibi 
mcndum fubcfll- non fufpicetur \ Sufpccta igitur crit lcdtio loci illius in quo hic au&or 
lib. U. loquitux dc dcpravatis Alcibiadis moribus, qui locus fi uvlgatam lcctioncm 
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retineas ipfo forfan Alcibiadc dcpravarior crit I Arhcnxi vcrba harc funt, Aiw/«* 3 i p»7»f 

4df\ nt Tfwpifi «u/i» kiyur %*tii , it**£*mrnt # ««rii 'A^it^t *) 'AKuCimJ*t tU 'EMit/nrrsr iryv*» t» 
'ACvSm JVo brli MtSitvmJa. rir 'A£u<(Vir *ju SvrMiiW > iW7* «v-Tir yittimi Svymtitf i, lm tfmrl» fvtmf- 
9mt yrmrmi cmiif* tln, iiv 5 fr «V^fii «v'f«ti<» ^vttuittmlt mitmWtf v' «i f*»' Xt A'tJuCimJ»j A'£io^ 

rf«7Mr J?) 3«>«7if « , ti U A^ir^r A'h*iCt*S>, t crror hic procul dubio in vocc illa & 
lcgcndum £u»«iu/7»ir hoc cft concubucrunt ,arquc ira fi falfa Xynoccipc dclcatur , & fij- 
la fupcrfit illa duobus nupta Mcdontias , portenrolae iftorum mvcnum libidinis novi- 
tati nihil dcrrahctur ; vcriras aurcm iftiusemcndarionis faris pcr fc parcr , & cx ipsa* 
loci fcrjcclici porcft , in quoillud iv'«im alioqui fupcrvacaneum forcr, ncc ;am am- 
plius arobigua prolcs ; rario igirur illius corrctlionis in prompru cft , cui c/ufcicm 
Arhcnxi accedjt aurhoriras, is enim Ub. ij. itcrum de Alcibiadc loquirur hocmodo, 

UiSiiriSbs ynr rnt A'CuSnrnS i\ mxtnt tttf^ti*i aruJa-sf tit ' EtAnr rttltr *»r 'A?»a^ it itr ivw 4 J faf 
ifmtit, ut fitfi Avfief i (nlmf c# T? xj 1 <W Myy, w tmmt imrtrnnr aur$ , ij cft ur ilirerpre- 

tatur Dalechampius , Mcdpnridcm Abydcnam audirionc tantum illc amarc ccepit , & 
imprimis chqram habuit , cam tamcncumHcllcfponrumnavibusadiiflct , Axiocho 
navigarionis comiri , & pulchrirudinis iplius amarori , ut inquir Lyfias in oratione 
quam conrra cum fcriplk , utcndam dcdir : lbi aurcm fiQiriac Xynoccipcs nulla mcn- 
tio , & illud ix.9irotr.7n xquc ac tyrmuinr communes Alcibiadis , & Axiochi amorcs fuilTc 
lat:s arguir. 

Scd ab iftorum juvcnum voluprarc oculos avcrramus , & cam qux cx ftudiorum 
focicrarc pcrcipirur, puriorcm & diuturniorcm, fummumquc advcrlbrum folatium lit- 
tcras eflc farcamur ; cum ru his mirum mmodum obJcctcris , non iniucundas tibi forc 
confido obfcrvarioncs in quibus amici manum agnolces; ipfius cgo lucubrarionum 
fparfas varijs in locis reliquias e tcncbris quibus abdn.r jampricicm. crant , crucrc cona- 
rus fum, ncquchxcconrcmncndaduxi, urcxhoc fpicilcgio rcrum qux difigcnriili- 
mos , ur ira loquar , mcflbrcs larucrunt , parear , quanram earum au£ror in libc- 
riori & conjctfturis apcrto cririces campo fegcrcm fucrir colle&urus, fi fxpius in ftlo 
fp.uiari voluiflct : \'ak & mc ama. 




CEDE DEO, 

SEU CHRISTUS MORIENS- 

T>. Tetri de Fermat Carmen amoebaum ad T>. Hal^acum. 

BSTUP UIT toticfque clufum mcntis acumcn 
Dcdidicit vanos vcris prxfcrrc colorcs 
Luminibus. Quid bclla movcs , dclctaquc ptidcrn 
Numina prxftigiis lingux folcrtis adumbras 
Infclix ratio ? Num tc fimulachra tot annis 
Dcfita , & imbclles Divum fub imaginc formx 
Fallaci cinxcrc mctu ? Num tc oftia Ditis 
Aut ftygix rcmorantur aqux , Elyfiivc rcccfl"us , 
Et quidquid crcdi voluit Dijs xqua potcftas ? 
Pcrgc tamcn qub tc fccuro tramitc ducunt 
Balzaco prxcunte vix , ncc incrtia dudum 
Fatidicx rcfponft Dcx , qucrcufvc filcntcs 
Dodonx , aut taciti vcnerarc oracula Phccbi i 
Ccde Dco. Ccftit vctcrum numcrofa propago 
Coclicolum : Dcus cccc Dcus , qucm prona parcntcm 
Agnofcit natura fuum , cui tcrra , falumquc 
Parct, & cdomitx fatalia flabra procellx, 
Submittuntquc ipfx jam non fua murmara nubcs. 
Hic puro fulgore micans, dc luminc lumcn 
Dum trahcict , Dcus unus crat , natufquc fuprcmi 
^Etcrna xternum manans dc mcntc parcnus 
Aflumplit vcros moriturx carnis amiclus , 
Si qua forte qucat mortalia flcdlerc corda , 
TantUlumquc animis cxtundcrc poflit amorcm. 
At poftquam fummi tandcm mandata parcntis 
Horrcndo facrum caput objcccrc fiirori , 
Humanas mocrcnti animo dcpromcrc voccs 
Cacpit , & infolito fuccuflus mcmbra fragore , 
Omnipotcns , (i nondum orbem mala noftra piarunt, 
Et placct infandum poenx gcnus , cn , ait , adfum 
Viclima, lcthifcroquc libcns fuccedo dolori. 
Ccrnc tamcn fudorc madcns & (anguine corpus , 
Et fi nulla fupcr noftrx tibi cura falutis , 
Ac Likcm folare animum non digna fcrcntcm. 
Dixit & humcntcs oculos ad fydcra tollcns , 
Quas non illc prcccs , qux non fufpiria fiidit 
Anxius xrumnifquc gravis , tua , rcftoc Olymp» > 
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Dum latagit , mcntcmque futtirx accingerc pugnx 
Sponrc parar ? Coelo interca dcmiflus ab alto 
Aligcr , ut varios aviimi componcrct xftus , 
Improviius adcft , ccciditque rcpentc fragorum 
Turba minax , auctxquc fupcrno roborc vircs 
Defpcctant longc poenas , nondumquc paratx 
Incubuerc Cruci : nam cur , luprcme , moraris 
RcCtor , ait , cur mc pcr tanta pcncula veftum 
Siftis , incxplctoquc obiccs opponis amori ? 
Dixcrat , humanitquc itcrum luccumbcrc curis 
Vifa caro , triftcs agitant prxcordia motus , 
Necdum fecuro grclTii veftigia ponit. 
Hxc intct dubix mcntis certamina fotam 
Noctcm orat , lbcios altus (bpor urgct inertcs , 
Quos decuit vigilcs oranti impcndcrc curas. 
Hcu pavida: mentes , fi ncc cocleftia tangunt , 
Ncc verx virtutis honos , hoc muncrc faltcm 
Dcrungi jurata fidcs , juftlimquc magiftri 
Dcbuit una fcqui ; fcd jam ftrcpit undique murmur 
Et fegni tcncbras abrumpunt lumine txdx > 
Qub fc cumquc tercr , jam vis inimica propinquat, 
Fichquc adorantis fpecies , veriquc dolores 
Non procul. Inftufti tandcm fub pondcrc ligni 
Dcficir , aftixufque cruci , jam vcrbcra paflus , 
Jam fpinas , laccros fpargcns tormcnta pcr artus , 
Ncmpc urgcbat amor , noftrxquc cupido falutis , 
Humanam cgrcflus ibrtcm , mortiquc trcmcndus 
Dum ficrct morti propior , fremitulque , niinafquc, 
Et conjuratx fpcrncns convicia rurbx, 
Dcgcncri vitam populo paccmque prccatur , 
Nec , quas ipfc tulit pocnas , torroribus optat. 
Et jam finis crat , violataque pcclora puri 
Muricis undantes fpargcbant undiquc rivos. 
Ncc tatvten imbelli lubiit fata ultima mcntc » 
Qiun magis aflurgcns, divinaque lumina,CocIo 
Sic propior , voccmquc fonoram ad fydera tollcns , 
Summe Dcus , quid mc mortbundum dcfcris , & jam 
Scmianimem , populique tuoquc furorc farigas ? 
Sat tibi , fat mundo dedimus , finitaquc dudum 
Singula prxfcriptas habucrc oracula mctas. 
Sic fatur moricns , clataquc lumina rursum 
Figit humi , ncc jam Ccelum fpcdarc faculras 
V\h darur , cccidcrc animi , marccntiaquc ora 
/Ethcrco voccm extremam fudcrc parcnri : 
Hanc tibi , fummc parcns , animam commcndo, ncc ultra 
Profiliit , vitamquc (irnul cum vocc reliquir. 
Haud fccus cxtrcmo vidcas fpiraminc lychnum 
Ingcntem nifu vaUdo produccrc luccm , 
Et fursum elatas , iterum fubfidcrc flammas , 
Doncc anhclanti fimilem circumfluus humor 
Dcfcrit , & dcnix fubcant fuligtnis undx : 
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Dcbilis interci vifa cft fcintilla pcr ttmbraa 
Scmianimcs atris milccrc vaporibus ignCS , 
Deficiunt tandcm & vano conaminc fursum 
Evccli, xtcrnis no&is conduntur inumbris. 
Ncc tamcn xterna: claudcnt tua lumina noftcs, 
Natc Dco , vcram rcfcrct lux tcrtia luccm , 
Et majora dabit rcnovato lumina mundo. 

Quo mc, quo, Balzacc , rapis ? juvat irc pcr altum 
Excmplo quocunque tuo mc mufa vocarit , 
Exiguo finc tc vix fuffc&ura laborl i 
Scihcct optati vcnicnt tanto Aufpicc verfus* 
Et quo Picrij frucris fupcrardua montis 
Editus, hoc olim forfan potietur honorc 
Balzaco prolcs non inficianda paicnti. 



